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ORON  AN005 
effe  Fontes  ab  eo 
qui  aquas  inde  bxu 
ferit » Petens  ora- 
culi vox  e ft : qua 
' quidem  quantum 
vobis  > nobilifsimifodales,  quan- 
tum  clarifsimo  Piro  Dom'no 
Alpbo nfo  Borellio  Praceptori 
meo  debeam , aperte  fatis  admo- 
neor M V eflro  contubernio  fum - 
ini  cum  animi  mei  vo/uptateMir 
qtie  vtiUtate  plures  annos  vjus  >’ 
frQibfaJwtAs  elegantia  ac  fi  " 
-trf'  AXvej' 

*i!tio  aigrefsasy  - 

'M  1 1 bXmpticis  dtfifplinis  Mltgi-  " . 
Jlrum  'b  ibui , qui  breujtate  ac 
claritate  doc.endi  ineundam  <squd 
* 2 


mihi  atque  vtilem  redderet  o*?e- 
ram  fuam  Sapientum  omnium 
approbatione  laudati/ simam. ^ . 
En  igi{ur  cum  vobis  cum  illi  ad 
gfatam  aliquam  memoris  animi 
Jlgnificationem  exhibendam 'oh* 
ffringi  me  J enti am  , duos  ( vt 
vetus  habet  verbum  ) i)ria  fcie- 
lia  parietes  dealboy  duo Jimul  eo * 
nor  debtta  expurger  e . Erudit?  f- 
fimt  Viri  Opus  in  Euclidis  Ele- 
menta iterata  iam  emifsione  iu - 
dicijs  publicis  probafum  , nou.t-j 
curanda  editione  illtfflrare  flu- 
ctui: Hanc  tpfam  vobts pro  meo 
erga  V os  ftudio , tanqtiam  pignus 
demifstt  ac  perpetuo  obfequiofifs  - 
mee  Voluntatis  d’care  » ac  confe - 
cr  are  con (litui . Ei  e fi  Indolis 
veftrte  Qenerofitas  , vt  munus 


* kfK  , t tji  foret  infra  Jgnitaiem 


mihi  perfuadeam  cum  Ji figularis 
prajlantig  librum  efsc  fciam  d 


vejlram , benigne  tamen  admif  ^ 

/»  . ; ^-5  i i*! 


lau 


Kiudatfisimo  fcriptore  elucubra- 
tum , cumque  de  eo  traftet  ar- 
gumento , quod  ingenys  vejlris 
apprimi  arridere  debeat ; Com- 
munis enim  vobis  ejt  cum  reliqua 
Europa  Nobilitate  Amor  ac  /lu- 
dium in  nobili (Jimam  hanc  Pbi- 
lofbpbta  v irtem , qua  hac  nojlra 
at  at  e in  'tofis  R*gum , ac  Princi - 
pum  Virorum  Aulis , atque  in  . 
priuatis  Eruditorum  penetrali- 
bus excipi  benignius  confueuit . 
Accipite  ergo  illum  tamquam  pu 
blicam  te/seram  ater  ni  mei  4- 
morif  atque  obfequij  Erg  7 iftud 
toto  tam  Orbecelleberimum  Col- 
legium , & me  , ac  bonas  artes  , 
vi  1 oletis  , amate . Valete  . 
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AD  LECTOREM  GEOMETRAM , - 


I'  VT.anciquitus  licuit»  Sc 
i nuit  prima  Geometri-* 
ffcmtta  i prifcisJEgyptijs 
tradita  a Thalete»  Hippia» 
Pythagora»  Sc  pluribus 
ali js  ante  > & polt  Eucii  - 
riemfcmper  nouis  inueu- 
eis  corrigere  > locupletare* 
itrarer<&  noua  forma  & Ordine,  atque  me- 
thodo dcmonftratiua  immutare  : Sic  quo- 
que mihi  licebit,  fcruata  antiquitatis  reue- 
Tentia- * itetum  Elementa  Geometri*  in-  no- 
nani formam  clariorem,  aliquibus  etiam-» 
in  locis  firmiori  modo  contextam  reftituere. 

Et  primo-  breuiter  innuam  rationes , quar 
luaferunt  vacillantes  aliquas  partes  Geome- 


tri* reformare . •• 

Vacillat  quippe  Geometria  in  Do&rina-# 
parallelarum,  & Proportionum  : «imi- 
to m procedunt  ex  PrincrtRjj,  r.  ino 

certis»  & euidentibus,  Et  nuc  ftrq^ima  hu- 
jus reltiTutronis  edrtione  Citis  proljxe  <>(fen- 
funi  elt  nvfcholijs  , cuius  Doctrina:  hic  affe- 
ram brctKm,  & claram  notitiam»  &.  inlupcr- 
aliqua  de  nouo  fuperaddam  .*  ' 

Cu» 
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Cum  (cientia  fit  certa  * euidens  cogni- 
tio rerum;  & fcientia  /it  progreflus  Intelle- 
flualis  ex  notis  ad  ignota;procu!  dubio  prin- 
cipia ex  quibus  ignotae  conclufinws  deduci 
debcnt-TOportet,  vt  iint  notiprajJIis  at  neuio 
nofiffimum  reputabit  illud  quod  non  perci- 
pirur, an  verum  fit  & andatiin  rerum  natui  a 
queat.  Modo  Parallelarum  Do&rinam  ab 
fcuclide  traditam  i mperfe&nm  efle  cenfue- 
runt . Poffidonms  , Geminus,  & alij  ob 
«tafeftum  Principiorum  fcilicet  ob  imperfe- 
Aionem  definitionis  Parallelarum  >&  Peti- 
tionis quinta:  . Dixit  enim  Euclides  duat  v 
rtftat  lineat  ut  todur*  plano  exiHentet  , qust 
mn  <o n urmnl  <*d  rt.ratqu e farte*  , licet  tm 
infinitum  producantur , eirerParallelat  • Talis 
namque  pallio  ignota  elt;  tum  quia  ignora- 
mus, an  tales.  4i  ne*  infinite  non  concurren- 
tes reperiri  polfint  innatura;  tum  etianL* 
quia  infiniti  proprietates  percipere  non  pof- 
fuuius  . & proinde  non  eu  cuidemer  cogni- 
ta. 

Non  minus  ignota  eft  Definitio  Parallela- 
rum a PoflJdouio  excogitata,  dixit  enim  pa- 
rallelae esit  dum  Hiat  rc9at  » qu*t  [quali  in- 
tervallo temper  inter  ce  dtfiant . Ignoratur 
enim  quid  nomine  interualli  intelligi  debe- 
at  , St  an  venficari  poflit  talis  conditio  • fci- 
licet. an  dari  poifint  huiufmodi  re&je  line*  . 

3u*  femper  atquah  interuallo  a le  iuuicenu* 
iftent  in  illa  extenfione  infinita  . 

P ariter  lUolomaus  Ptoclusdc  alij  Petitio- 
nem quintam  Euclidis  £ nu ruero  Principio- 
rum reicienint»  qua:  talis  eft  . sidn iduat  nr- 
Rat  lineat  in  eodem  f lanoexiftentes  . tertia  in- 
eidene  duos  angul&j  tK’,rnof  ad  rasdem  partes 
eoftituto*  minoret  duabus  anguli  t tefit,  fecerit  t 
ItneaijL^onc  urcent  ad  parta,  viri  anguli  duo- 
Lur  iQmnttitiords  sunt . Talis  quippe  Petitio 
cognita  i|pn  eft  lumine  natur*  . & ideo  erit 
Principiem  ignotum  . Adde  quod  Annuere 
duas  reflas  cqinct  dentix  certat  m fignumnon 
eft  ; cum  dari  queant  line*,  que  annuunt, 
ft  nunquam  xpuicidunt » vt  Cuncoides . Jc 
* 4 Afim* 


Di 


; 


Afifflptoti.Erit4gitur  talis' .petitio  Theorema, 
non  Principiuthjiquod  nori  riti  a Ptolemaeo, 
i:  Proclo  demonftratum  fuit:  Ideo  Arabes, 

Se  poftea  Clauius  firmiori  progreflti' id  ip- 
fum  demonftrare  conati  funt  cx  antiqua  pa- 
rallelarum definitione  : otis  cum  fit  ignota.» 
vt  di&um  eft;  ideo  in  hac  reftitutiotie  Primo 
ponitur  definitio  Par.dle larum.,  qua:  eft  eui- 
dentiflima  . Certum  enim  eft  , ex  Propofi- 
tionibus  io,  Sc  ii.  Primi  Elementi  in  tab.  8. 
/fg.^.quod  t lux  rcBx  AB*  CD  in  eodem  plano 
-exiflcnter  ponunt  perpendit ulariter  eleuari 
super  eandem  rcHam  E ti  ; tunc  quidem  pre- 
diRas  lineas  ABiSc  CD  roco  inter  se  paral- 
lelas • De  quibus  paffio  «quidiftanti*  deinp 
reps  dem5ftrntur>&  talis  definitio  procul  du# 
hio  erit  principium  fcientitejcum  exponatur 
per  paflionem  poflibilem  & euidentiflimam  . 

Pronnnriattfin  poftea  ouod  praemitti  de- 
bet id  ipfum  eft  quod  Arabes  » 6c  Clauius 
afturhpferunr , nempe  tab.  i.fig.  8.  Si  rcEla 
. */  R prrpetsdicnlarittr  ir.nixa  super  rcR^m 
FC  in  punRo  ‘fius  extremo  B transferatur 
Cransuersali  motu  in  eodem  ptdno  vsque  ad 
DSt  & invf)tu\  eius  noti  vacillet » sed  setn - 
ytr  perpendicularis  fu  super  Bl' ; tunc  pun- 
cti A fluxui  A EB  eri  r linea  Relia  : quod  pa  - 
tet  ex  eo  quod  omnia  pun&i  in  AED  defi- 
gnabilia  «qualibus  interuallis  ( menfuratis 
•nempe  ab  eadem  perpendiculari  AB  ) diftaut 
ab  omnibus  punais  re&aBC;  & ideo  eius 
pun&a  fc  confeqbuntur,  & difpofita  funt  eo- 
dem ordine  dire&o  quem  exigit  fluxus  bre-' 
uiftimus  refi*.  BC.  t--r 

Secundus  error  qui  in  vulgatis  Elementis 
irrepfit , & pmcul  dubio  ab  aliquo  alio  tex- 
tui Euclidis  additus  fuit  >, eft  y^dtnerticulum 
Contingentia  a peripheria  Circuli  a re-ffra.  * 
line»  eum  contingente  compr*henK?Bh#juod 
angulum  conftituere  Pioclus  cenfuit.  At  hoc 
falfum  efie  putant  Magni  Viri  Victa  » Gall- 
letts » Sc  omnes  Neoterici  Mathematici  in- 
fignes  , quorum  rationes  hic  non  teferatn^»  » 
Cum  fu  in  c i at  harc  .Vnica  in  prima  editione 
- i.-  * i huius 
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Iiuiusreftitutionis  tradita.  Conflat  cx  angu- 
li Definitione  : Inclinationem  duarum  linea- 
tum  it  tangentium  in  rno  fundo  essentiam 
anguli  amftituere  . Igitur  fi  duae  lineat , que 
irt  vno  pnn&o  conuenientes  micam  certam, 
frdeterminatam  inclinatioifem  non  efficiunt» 
procul  dubio  angulurti  non  conflituent.  At- 
qui talem  efie  diuerticulum  contingenti*  fic 
ofiendetur  . Tabu.  H.fig.  9. 

Sit  polygonum  aber  quod  tangat  redit* 
ea  in  latere  an  » patet  quod  peri  meter  alte 
cum  tangente  ea  non  vnicam  fed  tot  inclina- 
tiones conftituir  quot  fnlit  eius  latera  » fcili» 
cet  ba*,  che>  dge  &c.  harum  autem  iijclina- 
tionum  nulla  angulum  conflienit  excepta 
poP  -ema  bae  ; quia  quxlibec  alia  vc  lateris 
eb  & ea  caret  concurfu  linearum  in  vno 
pun&o  » fine  quo  angulus  efie  nequit . C011- 
fiderecut  modo  tajt.  8.  ifg.  ‘»o.  Circulus  ABC 
quem  contingat  redte  horizontalis  EA.  quia 
circulus  cenfetu  r efie 'polygonum  comprae- 
herifum  ab  infinitis  lateribus»  tot  nimirum.* 
quot  funt  pundla  circumferentis  eius,  Sc 
tixe  latera  ob  cii  cumferentix  curuaeuram  > 
diuerfimode  inclinata  funt  ad  tangentem  EA* 
fcilicet  punfti  C inclinatio  determinatur  ab 
eius  fluxu  CG  in  dlre&am  continuato  > qui 
fluxus  per  circuli  tangentem  dirigitur»  quod 
ex  (cientia  mechanica  perfpicufc  funde- 
tur . Quiapila  graui»R  Innixa  fuper  cur- 
uam  A C in  C perinde  fulcitur  a periphe- 
ria  vel  a femidiametro  » D C»  ac  fi  innir 
teretur  fuper  planum  inclinatum  tangen- 
tis GC  : & proinde  inclinatio  pundii  C 
peripherix  fuper  planum  E A erit  cade nv» 
quam  habet  angulus  redtilineus  EGC  . Sinti» 
liter  inclinatio  pundi  peripherix  B erit  ea^ 
quam  habet  angulus  redii  lineus  EHB  » qui 
miiftr  en  angulo  EGC  : & fic  vlterius  om- 
nia ali3  pu-n&a  ddfiynata  inperipheria  BA 
efficiunt  diuerias  inclinationes  cum  tangen- 
te EA:  feinpcr  inter  fe  inequales  » & decref- 
cenres  » & quia  in  curua  CBA  defignari  pof- 
fuut  infinita  pundta  •»  ergo  pexiphexia  cBA 
" i * 5 «um  ’ 


cum  tangente  EA  efficit  infinitas  redilineas 
inclinationes  inaequales  inter  fe  , & coqti- 
rvctiter  acutiores  . quoufque  in  pundo  conca- 
vus A prorlus  inclinatio  deitruatur  r & an- 
nihile  ur  • Iam  ex  filice  infiniti»  inclina- 
tionibus nulla  aifignart  poterit  *-qux  fit  pro- 
pria , Sc  cnnllrcutiua  anguli  duieitictili  con- 
cingentix.duplici  ratione:pni>io  quia  deficit 
concurius  in  vno  pundo»  fecundo  qtria  qua- 
libet ejrum  efficit  angulum  reddituum  cum 
tangente  HA  ; ( & Proclus  non  veretur  affir- 
mare, quod  angulus  contingentix  fit  minar 
quolibet  angulo  acuto  redi  fi  neo)  talis  ergo 
inclinatio  femper  irmnor  ell  quacunque  data 
inclinatione  procedendo  verius  contadum  At 
sief  affignari  poreft  poftrcma*  preter  quam  in 
ipfnmec  pundo  contadus  vhi  nulla  inclina- 
tio jiatur,  quandoquidem  pundunv  A con- 
gruit, cuin  tangente  HA»  Patet  ergo  pro- 
poittinrr.  , 

Tertius  locus  > qui  in  Elementis  Geome- 
trix  rettitm  debet » eft  ille  qui  agit  de  P»e- 
portione . & Prcforrionalitate  cum'  toto  Ii- 
bro  Quinto  Euclidis  •.  Hunc  plane  omne* 
fatentur  obfcuriflimum  efle  »•  & ideo  fianq 
geometrix  partem  plernjue  reilituere  conati 
fuiir,  fcd  mitoconamvc  mox  patebir. 

Nemo  ambigit  quod  talis  obfcnritas  non^ 
afiunde  pendeV  quam  ex-  defedu  Principio- 
rum aliumptotum  » nempe  ex  Definicioni- 
nibus  >•  qux  cum  fint  Principia » & cau fx 
fciencix  debenc ede  notiffimx  > vr  eufiientif- 
fimim  comutione  mr  producere  poffiut  Quod 
vero  Definitiones  ab  Euclide-  tr.ijit*  iiu« 
QU  i ntO' Elemencoru  m finf  ofifcur iilimiiom- 
nes  vi.o  Ore  fatentur  ..  Triplici  enim  modo 
proportionem  , jSc  prapvrtioua^itat-m'  defini- 
uit"- Euclides»  femel  fibro-VII  » vb:  <Uioiunij 
numerorum  proportionem  defiruuo ; rtspe- 
r qno>  anttctdittp  «8  multrplf.x  » vel 
pari  aut  partu  lontequvniii  numeri t.  & duo* 
numeros  ad  duoj' alio»  eandcim  proportio- 
nem habeie  dixit » quando  antcceuentep  a r4«f 

multiplicet  » Vtl  ttttlcttt  exdem 

fur- 


P*rfer  contequeertium  fuerint . Ectulcs  pTO~ 
de<2»  definitiones  funt  cert*  » & studenti  Ili- 
-mi  cognita:,  & proinde  mcritot-inter  prmci- 
pia  fcicnti*  connumerari  po/itnjt . Atqui* 
preter  numeros  * Sc  preter  quaum.ices  inter 
ie  comme  ri/urabiles.  quae  fe  habent  vc  numec 
ros  ad  numerum , dantur  etiam  quantitate* 
iilter  fe  piorfus  Incommenrur.tbilei  r qux 
Aflimetr*  vocantur  * iir qui bus adaptari  nop 
pofiimt  ili*  definitio  ites  numerorum  pro- 
portionalium ; propterea  coa&usfujt  Eugiir 
<fes  tradere  definitiones  propot^ionis & 

- Pro  p ort  i onal  ica  t is  vniuer&hores  >.qus  comr 
prehenderent  etram  a/fi metra*  q uautitaces  • 
Hoc  aurem  duplici  modo  pre"  >k  , prinos 
: dicendo  proportionem  e/ie,  4>,J-  Wjmm 
Jdam  duarum  Magnitudinum  quod*'  Quautit*~ 
<um  pertinet.  Et  Proportionem  -efle  dixit 
fimibtuJinem  reipeitnum,  didemus 

-qnod  hi/c*  definitionibus  non  acquieuit  Eu- 
clides (fi.  tamen  ab-  aliquo-  addit*  non  fue- 
runt ) neque fufficienres  eas  repucauit,  ini» 
«eque  eis  vfus  eft  in  demonftrationibusPto- 
pontionunr  eius  libri  V Sed  fuperaddidit 
nouam  definitionem  dicendo  , Iu  eadem  pro • 
povtione  eue-prtma  ua  secnnd*mT(?  tertiet  ad 
quartam  v cum  prima  , & tertiet  ecquc  multi* 
plicia  a s eeuntleoO-  quartg  et  que  multipli  tibup 
t quali  t cumque  fit  heee  multiplicatio  ) vtrum- 
que  ab  vtroqu*  vel  vnee  deficiunt  r vel  vna  exce* 
duttr,  vel  vna  ee quali*  lient*  fi  ea  fumantur qH4C 
inter  ee  rftfondtm j : . v7^i 

Hanc  pono  poltremnm  definitionem per- 
plexam. ienoeam  t & ideo  re/pueudam.  e/t«» 
nemo  inficiatur  • Qura  definitio  ferenti  fiev. 
debet  ctiidenciffimb  exponere  naturam*  Tei 
definit* peT  paffionem  poflfljiletn  . verjntj  r 
primam*#  notifl5mam,per  quam  definitum 
diAmdUatur  a -quolibet  alio  fubie&o1.  At 
proprietas  expolita  ini  addua»  fexta  rfeffinr- 
trone  fgnoratttr  lan  irt  rerum  natura  dati  pof~ 
fit  r iimnitx  enim  ill**que  multiplices  vn* 
maiores  r vel  vna  minoies-relroui*,  non;  per- 
cipimusare  *lan  ;n*  natui*  po/finc,  & i des- 
igno- 


ignoramus  an  talis  paffio  vera  fit t & licet 
poffibilis»  & vera  fupponacur,  obfcura  eft 
tamen  ob  infinitatem  quam  inuoluit:  quo- 
modo ergo  erit  euidentiflrma  ? Et  qua  (TU* 
ftientificam  certitudinem  parere  poterit? 
TBrir  igitur  talis  definitio  potius  :Theorem&^ 
quod  abfque  demonflTatione  admitti.  noti_» 

S"  oteft ; & ideo  nouat  definitiones  excogitan.- 
afefunt  » qu«  fint  euidenter  cognise  » vt  io- 
ter  principia  fcienti*  iftrtf-  connumerari 
polii  nt  • 

Quid  vero  antiqui  cenfuerint » & an  > flr 
quomodo  hanc  praecipuam  Geometriae  par- 
tem correxerint  ob  librorum  penuriam  igno. 
tamus  . Scimus  tamen  Arabes  improbaiic^ 
Euclidis  methodum»  vt  refert  Campanus  t 
id  ipfum  tentauit  Io:  Bapciiia  Benedicius,  Sc 
alij  Viripreclari  vfnue  ad  noftra  tempora.» 
qui  repudiata  fexta  definitione  Euclidis  ceu» 
fent  Tecipi  debere  definitiones  tertiam, et  quai* 
tam,  in quibus  declarari  putant  naruram  pro- 
portionis , & ProportionaJiratis  per  rexfe- 
Hum  qttendam  quo  *d  qudntitdttm  fer  linet y 
&ptr fimUitHdinem-resfeihdr-i  & reponunt 
inter  axiomata  fepreni  V.  libri  Propofitiones 
a VII  ad  XIII.  ex  quibus  palfionem  aequ«_j 
multipli  cium  definitionis  fex  tat  fe  demon- 
firafie  fuadentur  ; & hinc  reliquas  propofi- 
tiones libri  V.  methodo  Eucliriiaua  oliUn- 
dunt  * • - > ‘ • 

, jn  hac  controuerfin  quid  ipfe  fentianu» 
amore  veritatis  lioer?  exponam  Qu,iadefi- 
nitiones  efienon  poffent  principia  fcientite». 
fciiicet  non  producerent  euidentiffimam  co- 
gnitionem nifi  intelle&ui  confiaret  earum.* 
certitudo  , & euidentia?  at  nemo  euidenter 
percipere  dicet  illud  quod  exprimitur  verbis 
obfcuris  & ambiguis»  fed  oportet  vt  fine  pro- 
pria, clar?  & exprelse  fignificantia  flaturam 
paffionis  rei  definita  »:qu*  ad  inftar  Iconis 
in  Animo  reprefencent  Ideam  illius  » & qua- 
te & quomodo»  difiinguacur  a qualibet  alia. 
Videamus  modo  an  tertiae  & quartaedefim- 
tionum  lib,  V.  iiudidis  hxc  verba . Mtrnu 
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quadam  habitudo  » &•  fimilitudo  respeRh urh 
quo  4<f  quantitatem  pertinet  ha  beant  prsdi-das 
condiciones  , F.t  fani  particula  ilia  quidam 
efivaga  & indeterminata  > qu*  annexa  J?*» 
spe&ui  declarar  quod  non  fit  vnicuy&  fingu. 
laris  refpe&tfs  , fed  multiplex  , quorum  iilj» 
qui  proportionem  conftituere  debet  non  ex- 
primitur , nec  indicatur  ; ficutquf  dicit  ro- 
fa  eft  quidam  Flos.inepti  Rofaedefinitionem 
fe  tradidific  fuadetur  . Scimus  podea  quod 
roces  fimilitudinis  quorundam  refpe&uum 
lunt  generic*  & fignihcant  non  omnimodarn 
identitatem  , fed  conuenientiam  aliquam^ 
partialem  ;&  ideo  indigent  rlteriori  declara- 
tione, exprefle  indicando  quatnam  habitudo* 
ex  illis  pluribus  proportionem  conditu  at , & 
in  quo  confidat  talis  fimilitudo  . Sc  fic  paf- 
fim  ab  Euclide,  & Appollonio  fimilitudo  li-< 
lie.iTum»  8c  figurarum,- tam  planarum-  quam 
cumarum  , & folidarum  definitur:  non  folis 
verbis  Similitudinis  quoad  quantitatem  per- 
tinet , fed  exprefle  aflignando  parter,  modos 
& circumdandas  , in  quibus  confidit  talis 
fimilitudo,  exprimendo  nempe  quod  fimi- 
litudo Tegmentorum  circularium  confidit  in 
aequalitate  angulorum  ex  Aientium  in  eifdenr 
fegmenris  , & quod  Polvgouorum  fimilitudo 
confidit  in  aequalitate  omnium  angulorum^ 
circa  quos  l atera  funt  proportionalia  , & fic 

in  reliquis  . f 

Patet  igitur  quod  non  Yufficitdixifle  Pro- 
portionem efie  duarum  Magnitudinum  M«- 
tuum  quemdam  mpr<S#wquoad  quantitatem 
pertinet  ; & quod  proportionalitas  ed  Simi- 
litudo eorumdem  respectuum  Quia  fi  ignora- 
musquis  , &>  qualis  fit  ille  refpedhn  , qui 
proportionem  condituit  fcire  non  poflumus 
quando  vnui  quidam  rcspcciut  quoad  quan- 
titatem frr  fimilis  alteri  cuidam  . Hoc  pla- 
ne ab  ipfo  Euclidis  contextu  eliciturjfi  enim 
iudicaflet  quod  natura  Proportionalicatis 
omnium  qu  anritatmn  exafti  , & fiiflicienter* 
expofita  fuiflet  per  h*c  verba  Similitudo 
quormmd  am  respeiduum  quoad  quantitatem 
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pertinet  : Ergo  etiam  Propoitionaliratem  nu- 
mtronim  comprehendere  debeh.it»  & proin- 
de fuperflitusfi^t  exprimendo  in  quo  con/i- 
Jlerct  talis  /imilitudo  in  numeris»  dicendo» 
antecedentes  efie  debete  aqmc  multiplices.* 
Vel  ca  letft  pars  * aut  eadem  partes  conse- 
quentium i Cum  ergo  hjec  definitio  nume- 
rorum.propor-lium  fit  optima  » & fcienrifi- 
ca  ; potios  concedendum  efl  illam  Vrviuer- 
falem  definitionem  mancam  fuiMe  ■ Et  quis 
quzfo  negabit  fimiles  rcfpe&us  quoad  quan- 
titatem pofie  pluresj  dc  idiuerfbv  efic;  yr  du* 
quantitates  qu*  duabus  alijs  inaequales  fiqt 
inter  fe  fimilem refpe&um  quo  a d inequali- 
tatem  habent » fiue  minor, ad  maiorem»  )iug_> 
maior  ad  minorem  conferatur.  8c  ideo  ».  ad 
3.  eumdem  refpeilum  quoad  inaequalitatem 
habebit  quam  $ad4  cum  fimilet  finti  qua- 
tenus ambo  antecedentes  rnxquales  funtfuis 
confequentibus . Similiter  comparatio 4.  ad 
3 , ol  j.  ad  } fi  miles  funt  ii>  ma  i trita  te  cum 
ambo  antecedentes  maioies  fint  fuis  confe- 
quentibus * vel  i contra  ambo  fine  minores  . 
Non  fecus  eumdem  refpcfttvm  in  aequalitate 
excofiiis  > aut  defe&us  habet  3.  ad  i-  quam  y. 
ad  8 quia  finguli  antecedentes  eodem  excef- 
fu  » vnitatis  nempe  » fuperant  fuos  conic 
quentes»  & i contra  hi  ab  illis  deficiunt . At 
nuflla  exhis  fimilitudinibus  proporcioualita- 
tem  conftitmt.  Igitur  fuperius  tradita  defi- 
nitio eft  ambigua  > fallax  & apta  ad  produ- 
cendam igrtorlwitiam  potius  » quam  certam  » 
& euidencem  fcieotiam  . 

. Nec  iiiimu ites  ab  haccenfura  funt  aliqui 
viri  precfari , qui  aiunt  fu/ficere»  v.t  tanta  fit 
gfantijiai  primz  magnitudinis  Tefpe&u 
eundae  » quantam  habet  tertia  refpe&n  quar- 
tae: nec  vt  ali-j  aiunt  oportere  vt  prima  A eo- 
dem-modo.  feu  nec  magis»  nec  minus  conti- ^ 
neat  velconcineatur  i .fecunda  tt»  quam  ter-' 
tia  C contiivct>vel  continetur  i quanta  D,  ni 
dum  in  coumieufurabilibusj»  fed  etiam  m_* 
^ffiinetr-is.  Nec  illi  qui  aiunt  antecedentes 
debere  eiic«quc  multiplices  confequenciuuo 
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* pratterea  illas  /operare  excetfibus  Simili. 
6mj  . Vel  dicendo  quod  prima  non  iit  prorfus 
Maior  vej  minor  quam  opuseff  vt-ad fecun- 
dam habeat  refpeanm  aut  relationem  Simi- 
lem  illi . quam  tertia  habet adquartam , Nec 
quando  aiunt  efle  debere  differentiam  inter 
primam  & fecundam  Stmihm differenti*  in- 
ter tertiam  > & quartam  r omni»  enim  haec 
bella  verba  funt  iinonima,  quae  ne  hilum.* 
quidem  docent  praeter  ignotam  illam  quan- 
dum  «efpe&uum  ftmilituiinem, quam  quid  fibi 
velit  non  percipimus  , quia  femper  nos  re- 
linquuut  in  eadem  ambiguitate  , & obfcuri- 
tate  , cnm  nunquam  dejarent » inquo  uaou 
con/Tftat  illa  qua  lam  Similitudo  * quje  pro- 
portionali tatem  conftitnit.  Seu  inquo  con- 
futat illa  fimilitudo  granditatis  » aut  fimili- 
tudo  excefluum  yej  deletuum;  quaeeniraj 
norma  aut  eniti  na  dignolcere  portum  iis  quo 
modo  aut  quando  antecedentes  non  funt  ma- 
iores nec  minores  qu^nn  opu»  eft  vt  firnile* 
refpeiSus  habeant  ad  fuos  confequentes  ? vel 
fimrlvter  contineant  aut  contineantur  ab  ijf- 
dem  ? Itaque  velint  nolint  concedere  debent 
in  Affimctris  proportionalibus  proprietatem 
illam  Similitudinis  quorumdam  resfettuum 
efle  obfcuram  , incomprehenfibijem  , & ideo 
immerito  inter  /cienti*  preftantiffimarprin- 
cipia  reponi  ; quae  aliunde  eife  debent  magis 
eu  i dent  ia  %x  certa?  quain  fint  propo/itionos 
quae  inde  deduci  , & demonftrari  debent . 

Hinc  agnofeant  quam  prudenter  Propoff- 
tmnes  Euclidis  7.  8.  vfque  ad  ij.  Axiomati 
efledreant.  Sr  quidenr  ignoro  quid  nam  fit 
mopomonalnas  in  Aflimetris  & nefeio  an_. 
detur  in  Natura , quomodo  fcire  portum»  cui 
tubiefto  talis  proportional itas  competat  ? 

Et  quomodo  diliinguere  poflirm  magnitudi- 
nes Proportionales  a non  Proportionalibus  ? 

Itaque  noi»  video  quomo  admitti  poffic 
«xcufatro  Neoterici  Authons  , qui  poft- 
quamdcclarauic  quomodo  commenfurabiles 
magnitudines  Proportionales  Similem  refpe- 
Aum  habent  inter  Te»  fubdit,  id  ipfum  inAfr 
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fimetris  exponi  non  dtbeVe  > *pri&* 

modus  quo  antecedens  cohtinet  'confequen. 
tem  eft  inexplicabilis  . Igitur  fi  non  pvtefl 
carebimus  vera  definitione  > & ignorata  defi- 
nitioneTroportionalitatis  incommenfurabi- 
lium  nil  de  ipfis  demonftrari  poterit  > & pro- 
inde non  dabitur  eorum  fcieutia  Si  non  de-  - 
bet  deciaran  ergo  profitentur  fe  docere  pofle 
fcientiam  affimetrarum  pTO-tionu  abfq;  de- 
finitione earundem  » fcilicet  abfq;  prxcogni- 
tione  fcxiftentix  Sc  quiditatis  iubiefti  fci- 
bilis  . ; ' ' . ’ 

Simili  modo  aliam  doftrinam  proportio- 
num laudare  non  poflum  quia  Primo  loco 
Author eximius  retenta  Euclidis  tettia  defi- 
■nitione  Proportionis  addit  nouam  definitio- 
nem Proportionalitatis  » dicendo>  proportio- 
nes eflfe  imer  fe  ftmileit  vel  *qH*la  fi  habue- 
rint denotoiuatores  squales  Polle  a in  pro- 
jfrdltt  de monft rationum  non  vtitur  hac  defi* 
niViohe » 'fed  femper  deducit  quod  A ad  B 
eandem  rationem  habet  quam  C . ad  l>  ex 
'memorata  defini iibhcqu<*rra  Euclidis  obfct*- 
*a  V & impetfe&a  > dicendo  quod  nuanritas 
jprinia  A ita  continet  quantitatem  (ccundani 
B i vel  ab  ea  comtnetur  , ficut  quantitas  O 
continet  aliam  D » vel  ab  ea  continetur  . In- 
fuper  permutat  proportiones  alterne  licet  il- 
le muitoties' comparabile*  non  fine  «nempe 
* forunrgenetu  m P*ie:srea  de  aflimettis 
proportionalibus  altum  filentiuni  . 

-1  Ex  his  omnibus  latis  aperte  conllare  vide- 
^uriinperfociam  elle  roetnodum  Arabum  « & 
fe&atoru  m einfdem  dodrnue  . 

• Hefiat  modo  expendenda  fpeculatio  Do- 
fliffiirti  Authoris  in  fua  Mathefi  vniuerlali 
iradita  > qui  nona  forma  declarare  nititur 
-librum  V 'Euclidis  . 

‘ Primo  reicic  definitionem  6.  Euclidis  vc 
.perplexami&  non  iimneciatam  . Deindc_J 
ait  Proportionem  Quoto  extimari  debere  >Sc 
Pr^portionalicacem  probari  fi.idendias  > vel 
aequalitas  Si^otnrum*  feu'  ya'ortin»  « vel 
Heji>eci»Hn*  oli  elidatur  . Supponit  poliea  frm- 
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Hiotttf  «umerorum  Stfqiuant! tarum 
cratum  earumque  defignaciones  oflender^_» 
yklorem  > feu  denomina  torem  Proportionis  > 
nempe  Quotus  eft  antecedens  relpe&u  fui 
confequentis  . Itaque' ex  eo  quod  A-  ad.B  fic 

vt  C ad  D deducit  quod  fra&io  4 fcilicet  A 

•"  * " q 

diuifum  perB  equaiis  elt  fraftioiji  ]3  ^u  K' 

4i  ujfo  pen  j>, . Bt  hanc  propofiti»)nem<a/lu-r 
niit  loco  riednitionis  » pCr  quam  omnia  quae 
inlibto  v,  Euclidis  continentur  fe  demon- 
uraile  fuadetut  . > ‘‘  , - 

At  videat  quaefo  vir  preclaru$«<]uod  licet 
Propofitiones  omnes  * quas  aftumit  fint  ver* 
tn  numeris  » & in  quantitatibus  commenfu- 
tabilibuj,  tamen  in  rigore  geometrico  vfur- 
pan  non  poflunt  vc  principia  euideutiflima >. 
cum  fint Theoremata . quae  poliant  »'&  i de- 
bent demonftrari  . Poftea  in  Aflfhnetris  non 
Recipitur  euidentcr  quod  dentur  neque  quid. 
¥bt  frafliones  > & eorum  Valores* feu  Quor 
C1  «nt  antecedentes  ipibrum  cftnfeqiienitiunii.it 
Cl|m«ullus  refpefios  concipi»  aut  explicari 
Poffitin  illa-infinitater^panium»  a qiia.  talisj 
xeipeftus  jncoramenfurabilis  determinatur  n 
necquoqaodoidilUugiiatiiT  a quolibet  alio  V 
* Nec  vaJet -eifu|>tu;i)f  quod  frattiones:.inr 
commenfurabilium  quantitatum  fintquoquefi 
rationales.  & numerjcaf.faltem  potentias  dum 
hoto  vninerfaliter  veram  nqn  ncrOemonftrlt- 
bo  enim  infinitas  proportiones  irrationales 
dari  pofle>  qua>  non  funt  radices  vl larum  po-;  -> 
teftarumnumericarum  cuiuflibtt  gradus* 

Sit  taL.  9.fig.  tu  Ptogteffio  I.  fA»  A x > j 
A * .A*  »A  * .continui  pro-Iiu  cuius  yna 
proportioA  ad*A  z .fit  incommensurabilis  ft 
enmt  reliquet  omnes  proportiones  in  eadem 
continua  ferie  htcomhi en fut abites  quoque  . ;■» 
Intelligamr  poftea;  Ai  e fle  vni  ratem  alfeti  u s 
pTogreflionis  nempe  Ar*  <,Bj’B  * >B  * iVr*  % ■ 
ttt  eadem  proportione" A ad  A *' .continuate^ 
Et  quia  A fibr  inii  aequalis  eft:  ergo  B aqua- 
lis elt  A * »Ce  B * .equalis  eft  A * >*  fic  vir 
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tertus  . Et  vt  A td  Bi  feu  ad  A * »iea  erit 
A * «ad  B 2 ierant  autem  A > & B incotn- 
menfurabiies  * cum  proportionales  fintin- 
commenfurabilibus  A»  A 2 »feu  B • Igitur 
poteftates  A 2 >&  B 2 »inter  fe  quoque  in- 
commenfurabiles  funt . Similiter  A * »B  1 » 
incommenfurabiles  erunt»  Sc  ile  quaelibet  aliae 
ti u filem  gradus  in  infinitum  . 

Hinc  confiat  falfunr  ede  qnod  quaelibet 
proportio  irrationalis  numerica  cenferi  pof- 
H e • & intercedat  inter  quantitates  filtemj 
potentia  coinmenfurabilesi  cum  in  fupradi 
ftis  progrelfionibus  infinitis  nunqUam  di- 
gnitates eiufdem  gradus  commenfurabiles 
niter  fe  fint . 

Ec  licet  confiaret  quamlibet  proportionem 
irrationalem  efib  antmeticam.  obcommeit- 
furabifitateni  dignitatum»  feu  potentiarum^ 
eiufdeta  gradus» nunquam  pufiee  per  demon-* 
Arationem  euinci  quaruor  quantirate*  irf:»- 
cibnalesihabere.eandem  proportionem  • nifi 
exprtfifljbtlemlerctifr  cmtur  meer 

illas  infinicas.efient  radtees  iHx  propulit*  ir-> 
rationales  . Hoc  autem  cum  preftari  notus 
poflit  vel  f iltem  admitti non  debeat  fine  de- 
monftratione  > fatendum  eft  talem  partionem; 
radicum  nom  perceptam  > de  qu  a ignoratur 
an  fit  > conftituere  non  pofie  defiuittonenu* 
fclentificam  . < r .t.jiV.  ■»»:•  ' « 

Et  fiquidem  dati  rioii  pofiec  ettidens  palBoi  < 
declarans nafurainiproportioiiaHa.»  Aflfime. 
t/arum- eccn&biles  «fient  y iri  Glariffimir  . 
qui  obfcur.is  Sc  eouie-furales  definitiones 
tradiderunt , At  hoc  p re  fi  ituro  a me  fuit  ao-r 
te  triginta  quinque  «tu®  # j **  v * ■ -»> 

Hoc  quidem  affirmabunt  eruditi  lefiores  s 
fi  legere  dignentur  definitiones  IU.  Libri  _ 
me*  reftitiictoiufirrin  cuius  nona  declaratur 
quando  vna  proponio  ^tnmeira  eli  Maiora, 
vel  minor  ptopbroon* aliqua  «otamenfura- 
bili  > fiue  jiutfterica » vt.in  lll . Fig< 

»}•  fi  c » & JE> fnerint  coinuienfuiabiles  in- 
ter fe  r fcilieet  fi  C fuerit  quiclibct  partes  ip- 
fius  Dt  Yt  Verbi  gratia  tres  quare*»  ce  itu  me  A 
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dari  potfe  magnitudinem  E qitx  fit  X ipfiijs 
£,&  infuper  dantUT  innumerabiles  magni- 
tudines inconunenfuTabiles  ipfi  B quae  maio- 
res fint  quam  H , fic  hxc  magnitudo  JA  erit 
igitur  A maior  quam  -g-  ipfius  B . & tunc 
voco  prop-nem  Affimctram  A ad  B met  10- 
r em  peop—nc  commetiinrAbili  C Ad  /)  Simi-, 
liter  diminui  poteft  A vt  fit  rtiinOT  quam  ^ 
ipfius  R ; dummodo  A decurtata  lit  in  cotm» 
mcn  Curabilis  ipfi  B > & tunc  voco  prop-netn 
alsimetram  A ad  B minorem  profir-ne  <on- 
rnenfurtbili  fj*am  h*b?t  C ttii  D.  Et  talis 
aequidein  pafsio  ne] dum  teft  pofibilis  . fed 
etiam  euidenter  cognita,  exprefla  vocibus 
non  ambiguis»  fed  clare  fignificaocibus  nar- 
turam  fubie&i  definiti  : & proinde  talis  de- 
finitio erit  perfe&a»  & principium  fcientix . 

Poftea  injdefinitione  (decima  iAb.lU.fg» 
24.  comparando  quatuor  quantitates  Aqua- 
rum hin*  quaque  eiufdem  generis  fint  intei 
fe  in  commenfurabiUsr  vt  fi  A » & B fint  AC- 
fimetT*. pariterque  C , {c  Dj  fertum  eft  dari 
poflc  tertiam  proportionem  commenfurabi- 
lem.  vtEadF»  qua  fit  Verbi  gratia  fexqui- 
tCTtia»  tunc  fi  proportio  Afsimetra  A ad  B 
fuerit  maior  . quam  nuuierica  E ad  F . ve- 
»uin proportio  C adiD  irrationalis  quoqug^ 
fit  minor  eadem  rationali  proportione  E{  ad 
F » fcilicet  fi  A fuerit  auior  quam  ~ Bipfius 
B , verutn]C  fuem  miuorqu.ins  fexquitettia 
alterius  D . Tunc  vocator  Afiimetra  propor- 
tio A ad  B mnior  proportione  incommensn- 
j Mitti]  qn  itrr  tnL->  C ad  I> , 

E»-  haec  quoque  paflio  eftpolfibilis  claris  » 
&■  euidens  ; quia  datis  tribus  quantitatibus  • 
quarum  prima  fit  maior  fecunda,.  & tertia 
mintrr  fit  eadem  fecunda»  lumine  naturx 
percipimus  primaim  quantitatem  maiorem.» 
«fle  tenia  • . 

Si  militer  in  definitione  vndecima  t<tb.  II  f. 
fii-  *$:  fi  earumdem  irrationalium  quatuor 
«quantitatum  proportio  primae  ad  fecundam 
annor  fuerit.  & ratio  tertix  ad  quantam  fit 

maior 
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maior  tetttfucpmmenfurabili  proportione  > 
fcilrcpt  fi  pri ina  fuerit  minor  quam.  ^ .fe,- 
cunds  , & tercjn  fiti maior  quam  ~ quarrtii- 
tatis  quartae,  crit^topbftio*  A'(fimetYa  ‘pritfls 
ad  fecundam  minar  irrationali  frojnrtionc 
tertia  Ari  quartam  quantitatem  > { 

Nemo  igitur  negabit  has  .definitiones  ede 
legitimas  , & principia  fidentis»  cum  euir 
dentiflime  declarent  naturam  rei  definit*.  & 
eam  diftinguant  a qualibet  alia  • 

‘Tandem  in  duodecima  traditur  definitio 
probbrtionalitatis  irrationalium  . eftquiU 
trtgdtflia  ad  inii  i,r  definitionis  Punfti  HucH- 
dis.  qus  non  minus  fcientifica  . dt  euidens 
elt  quam  affifm ati.ua  ■Qiior’dlun^ue  dtaiW 
demoti  ttratur'  quod  'vrtd  prqpbrtio,  .hOn  W 
maiori  nctftfe- minor  .ilii  projidnrbtHtf/ 

at6  muimMs, 

Sed  optiret’  forte  quifipiartr  firrtuV.ird  pro- 
portionalium incomnidhra»vaKillhm>fer;p  Jf 
fidnum  ;V(firrnatiuard  dignoficere  Hoc  qui«- 
dem  fiet  non  ptrHefipitionem.cu  demPnitra- 
-i  debeat  'ficati  Tfceflrem..  vt  fu o loco  vide- 
bitur. Sed  intefi ni  dfcfimtio  negahu.^  eft  fiuf- 
ficientiflima , per  quam  demmflfttntur  ihJr 
noftTO  tertio  libro  omnes  Propoiiciffnes  fibri 
V.  Euclidis  , & pariter  pafsiones  sque  mul 
tiplicium.qus  pariter Thtoremata  fiunt  ' - 

Ceterum  aduerto  quod  demonftrationes  » 
qus  fa&s  fidnt  per  dedu&ionem  hd  inctonue- 
niens  fieri  etiam  poterant  dire&s  : nolui  ta- 
men immutare  priorem  formam  huius  refti- 
tutionis  . qus  facilis  ed  ob  vniformitatenu 
demonfttationum  i Sic  nuto  hanc  prscipu- 
am  Geometris  partem  ha<2enus  dubiam  , & 

«bficuram  me  reftitui (le  . •• 

Errores  pofiea  Tvpographi  prudens  leitor 
excufabit  & corriget,'  at  notabilis  eft  per- 
uerfio  numerorum  proporfttionum  lib.  VI.  a 
decima  quarta  vfiqun  ad  37.  qus  omnes  vul- 
sate verum  numerum  excedunt . 
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RES  TIT  VTI 
A IOANN.  ALPHONSO 

BORELLIO. 

LIBer  j. 

PROOEM  IVM, 

,EOMETRlA>preci- 

Pua  inter  dilcipU- 
nas  mathematicas  * 
magnitudines  confi- 
daac;  atque  vniuer- 
ia  fpeculatio  fcienti- 

u-  o c • ^ de  tali  fa- 

oiecto  fieri  poteft,  verfatur,  aut  in 

contemplatione  rationis  ftrudhira:, 
9ua  magnitudines  formatas  funt;  aut 
an  contemplatione  proprietatum  ef- 
lentialmm  & paflionum  earundem 
magnitudinum  . .Cumque  aliqua: 
magnitudinum  ftruttura?  , atque^ 
paffiones , fint  aded  faciles  & eui- 
dentes , vt  nedum  nullam  prorfus 
jaboriofam  inquifitionem  requirant: 
ied  nemo  fanas  mentis  eis  alfenfum 

dfr?b^  'a1k  Ter6  fmt  aded  recon- 
ditas  & difociles  , vt  nullo  pa&o 

concedi  poffint : fitque  innata  nobis 

A \ via 


maip.r  eert  jp  ..cummenfurabili  proportione  , 
fi- prima, fuerit  minor  qu.jp), ,(*■ 
Cundx  , & tertja  fici  maior  quam  -y-qUaotP- 
*****  <luartx>  erit^propoftio*  A!(fimec'ya  ‘prifdi 


-proportione 


ad  fecundam  mitior  irrationali 
tertia  ari  quartam quantitatem  . 

Nemo  igitur  negabit  has  ^definitiones  efie 
legitimas  , Sc  principia  fcienti*»  cum  euir 
dentfflSrne  declarent  naturam  rei  definit*»  & 
eam  diftinguant  a qualibet  alia  • 

*Tandein~in  duodecima  traditur  definitio 
'bfcortnnalttatis  irrationalium  , eftoiiO 


Jiiducaub  irrdtiunaij uni  > 

h^defita  ad  mtt  j,r  definitionis  Punfti  Eucli- 
dis» qu*‘  tion  minus  fcientifica  , dc  enid^n? 
eft  qium  affifmatiua  .Qfior rffcuwitiS  'duiSrh* 
demotfftrstur’  quod  Vrrd  prqpoftib. 
itlaiori  nctitfe-  mitior  alik  pfdridttibtW/ 
fatfc  illi  ;araiV,tlis’erit  V '3  ‘ 

' Sed  optarer'  foVt i qdifpidrtr.iifeWdrti  dTO- 
pprtloil a!  i u m ineo mWefiftir aHmft  rrr  h tr.p  J f - 
fiorifini  ^ffirrnaciuarri  digndfcerr  'ftbc  cfiii*-' 
dem  fiet  non  pfer  Hefmitibnemiicn  demdiiltra-1 
*i' d'ehVat;fi^uti  Theorema-  vt  fuq  loco  vi,«Je- 
Uitur.  Sed  inteii  rit' dfcfinitib’ tiegoirru .)  eft  fu F- 
ficientpflima  > peV  quam’  denvinffr  intiir  irt_» 
noftro  tertio  libro  omnes  PropoficioiiCs' Fibri 
sariter  paftfbnes  *que  mur 

ni t « 


V.  Euclidis  » & pariter  pafsibhes  *que  mul’ 
jtiplicium  ,'qux  pariter  Theorefedtii  fiint  V^  • 
Xetfenim  aduerto  quod  d^bionftrationes  * 
qu*  Fa&x  fdht  per  dedu&ionefa  ad  irttbnue- 
niens  fieri  etiam  poterant  dired*  molui  ts£- 
men  immutare  priorem  Formam  huius  refti- 
tutionis  » qu*  facilis  eft  ob  vniformitateiru» 
demonfttacionum  i Sic  puto  hanc  prxeipu- 
am  Gleomecri*  paVtem  ha&enus  dubiam  » 3c 

obfcuram  me  Tefticuifte  . 

Errores  poftea  Tvpographi  prudens  le&or 
excufabit  & corriget at  notabilis  eft  pe r- 
ueTfio  numerorum  propuficiomun  lib.  Viti 
decima  quarta  vfquead  37.  qu*  omnes  vn»- 
eate  verum  nutaerum  excedunt*  inu  ' 

st.\\ 
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RESTITVTI 
A IOANN.  ALPHONSO 

BORELLIO. 

LIBER  I. 

PROOEMIVM., 

EOMETRIAjpr^ci- 
pua  inter  dilcipli- 
nas  mathematicas  3 
magnitudines  confi- 
derat ; atque  vniuer- 
fa  fpeculatio  fcienti- 
fica  , quae  de  tali  fu- 
biedlo  fieri  poteft » verfatur > aut  in 
contemplatione  rationis  ftru&urae  , 
qua  magnitudines  formatae  funt;  aut 
in  contemplatione  proprietatum  ef- 
fentialium  & paffionum  earundem 
magnitudinum  . Cumque  aliquae 
magnitudinum  ftruduri  , atque-» 
paffiones , fint  adeo  Faciles  & eui- 
dentes , vt  nedum  nullam  prorfus 
laboriofam  inquifitionem  requirant,’ 
fed  nemo  fanae  mentis  eis  affenfum 
negabit ; alis  vero  fint  adeo  recon- 
dita & difficiles  , vt  nullo  pa&o 
concedi  poffint : fitque  innata  nobis 
A \ via 


2 Euclidis  Rejtituti 
via  a notioribus  ad  ignota  proce- 
dendi ( cum  omnis  doctrina  intelle- 
&iua  ex  praexiftenti , feu  anticipa- 
ta cognitione  fiat ) debent  euiden- 
tes  conftruftiones , & paffiones  ma- 
gnitudinum affumi  vt  principia-» , 
cx  quibus  fcientifice  difeurrendo 
alioc  abftrufe  & difficiles  conftru- 
ftiones , & pafiiones  venentur* 
Attamen  , fiue  faciles , fiue  diffi- 
ciles fint  huiufmodi  contemplatio- 
nes , femper  nuncupari  confueue- 
runt  propofitiones ; eo  quod  in  qua- 
libet earum  aliquid  contemplandum 
proponitur  intelledhii  • 

Patet  ergo  principia  Geometrias 
efle  Fropefit  tones  , exponentes  fa- 
cilem rationem  ftru&urae  qua  ma- 
gnitudines formantur;  aut  facilem 
& euidentem  proprietatem,  vel  paf- 
fionem  earundem  magnitudinum  • 

Et  quoniam  faspenumero  magni- 
tudines , habentes  euidentiflimam— » 
conftru&ionem  aut  paflionem , non 
habent  proprium  nomen  ; aut  ha- 
bent nomina  asquiuoca » res  diuer- 
■fas  fignificantia:  propterea>  vt  quse- 
libet  magnitudo  diftinguatura  qua- 
libet alia  , nomen  ipfi  imponi  ae- 
bet  3.  aut  exponi  germana  nominis 
fignificatio . Quapropter  principio- 
rum Geometriae  tria  genera  erunt « 
Primum  vocatur  Definiti»  in  qua 
declaratur  feu  imponitur  nomen  ali- 
cui magnitudini » quae  habeat  eui- 

den- 


Liber  T.  $ 
dentiflimam  conftruttionem  aut  paf- 
fionem : & talis  conftru&io  aut  paf- 
fio  debet  efle  nedum  vera , prima  &c 
notiifima  omnium  quae  ilii  fubie&o 
competuntj,*  fed  etiam  debet  exponi 
clare  verbis  non  ambigui  nec  ob- 
fcuris  : nam  fi  hifce  conditionibus 
careret  non  produceret  certufimam 
& euidentetn  fcientiam  , fed  potius 
coniefturalem  & dubiam  opinio- 
nem. 

Secundum > in  quo  magnitudinis , 
cuius  qomen  impofitum  & vfu  re- 
ceptum eft , exponitur  aliqua  eui- 
dens  eius  conftru&io  .*  Ec  vocatur 

Pt  titio  . 

Tertium  , in  quo  magnitudinis  > 
iam  nominatae > exponitur  euidens 
eius  proprietas  , aut  aliqua  manife- 
fta  eius  pa/fio ; & vocatur  Dignitas » 
vel  Axioma  3 aut  Pronuntiatum  3 fiue 
communis  notitia  . 

Et  quoniam  huiufmodi  Principia 
demonftrari nequeunt,  cum  fint  no- 
tititma;  propterea  tantummodo  eoru 
catalogus  in  veftibulo  huius  fcien- 
tiae  apponeturj  vt  poftea,demonftra- 
tiue  fyllogizzando  3 ex  eis  deducam* 
tur  veritates  aliarumPropofitionuni 
reconditarum,*  quae  pariter  fubdiui- 
dtintur  • Propofitio  itaque  difficilis , 
in  qua  contemplatur  ratio  ftrudu- 
rae  qua  magnitudo  aliqua  forma- 
tur , vocabitur  Problema : Illa  ve- 
ro Propofitio  abftrufa } in  <lua  c°n- 
A 2 tem- 
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templatur  proprietas  vel  pallio  ali- 
qua magnitudinis , vocatur  Theem 
rema  • 

DEFI  NITIONES. 

I'  CORPOR IS  extremitates  i nullam  fro* 
fundit  atem  habentes  j vocentur  Su- 
perficies . 

In  Figura  frima  , TabuU  prima  Fa- 
cies AbCD  longa  & lata  profundi- 
tate carens  vocatur  fuperficies  • 

I/*  SprFRFlCfE*  extremitates  y nulla»*-* 
latitudinem  habentes  , vocentur 
Linea?  . 

XXI.  LINEAE  extremitates  » nullam  longi* 
tw.bnem  habentes  jocentur  Punfta. 
Licet  fuperficies , linea  & pun- 
cta non  reperiantur  feparata  a cor- 
poribus ; certum  eft  tamen  vere 
exiftere  in  natura  y per  abftra<ftio« 
nempoteftvna  fine  altera  confide- 
rari  ; quia  in  quolibet  corpore  id 
quod  tangitur  & confpicitur  eft  fola 
externa  fuperficies ; & quando  id 
vertitur  circa  fe  ipfum,ahquid  qui- 
efcens  in  eo  repetitur»  quod  non—* 
erit  corpus  , cura  integrum  corpus 
moueatur  rotando. Ergo  pars  imniq- 
ta  erit  fimpiex  linea  que  erit  indiui- 
libiiis;  cuius  termini  erunt  Punfta  • 
Patet  ergo  quod  linea  ex  fluxu  pun- 
<fti  generari  poteft ; fuperficies  vero 
ex  fluxu  lineae  tranfuerfali  ,*  atque-» 
corpus  ex  fluxu  fuperftciei  tran- 

fuer- 
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fuerfalifigni  poteft . Qua?  tres  fpe- 
cies  quantitatis  continuae  poliunt 
concipi  infinits,  fi  nimirum  fluxus 
per  infinitum  fpatium  continuari 
inteliigatur  . 

LINEAM  tutem  omnium  breuiffimtm 
eurum  » qua  d fundo  ad  fundum^, 
extendi  pojfunt*  Redtam  voco . T»a- 
bula  prima  Fig.2. 

SV  PERFICIES , cui  omni  ex  parte  reda  yt 
linet  congruit.  Plana  vocetur . Ta- 
bula pinna  Fig.3. 

QVANTITAj  inclinationis  duarum _ yg t 
redarum  lintarumjn  plano  /e  mutuo 
tangentium , & non  in  dtredum  ia- 
- c entium  alterius  ad  alteram  > xw*- 
Angulus  Planus.  TabT.figvtf, 

Si  duae  re<Ttae  lineae  AB,  AC  fe-* 
mutuo  tangant  in  A & non  fint  in 
dire&um  conftitutr,  voco  Angulum 
planum  , non  extenfionem  linearum 
BAC>  nec  fpatium  ab  eis,  compre- 
henfum;nec  relationem  vilius  ad  «al- 
teram, fed  illam  tantam  determina^ 
tamque  flexionem  feu  inclinatio- 
nem lines  AC  verfus  AB..  > 

SV  PERFICIES  plana  fub  v no , vel  ali- 
quibus  terminis  comffehenjd,  Figu- 
ra vocetur, vt  funt  a,  & E.  Tab.  I. 

Fig.  f. 

FlGVR/i  , defer  ibi  tur  ex  reuolutio-  yu  /, 

nt  red&  linea  fini'x  in  pltno  , arca 
tlterum  eius  pundum  extremum 
qui  e fient,  quoufque  ai  eum  loeutfuj 
rcleati  u quo  moueri  ctpertt, vocetur 
A S Cir. 
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Euclidis  Reftituti 
Circulus,  & Vunflum  quie fient  vs- 
t etur  Centrum.*/*»*-*»  verbt  ab  extre - 
termino  defignata , dicatur 
Circun ferentia  • E?  qualibet  reflat# 
centro  ad  circumferentiam  extenfa  » 
Radius  circuli  nuncupetur , v*/  Se- 
midiameter.  Tab,I.Fig.<5. 

Vt  G redla  linea  AB  , circa  pun- 
ftum  A quiefcens,  reuoluatur  in 
piano  per  B»  D,  & C,  quoufque  re- 
deat ad  locum  AB , a quo  moueri 
caperat : Vocabitur  figura  plana, 
ex  fluxu  illius  linea;  defcripta  f Cir- 
culus ; & puntfum  A,  Centrum;  Sc 
linea  BEDC,  Circumferentia;  & 
retta  linea  AC,  & AB  Radij  Cir- 
culi vocentur • 

FIGVRAE  plana  , * reflis  lineis 

continentur  > vocentur  Recrilineae . 
Er  q*a  d tribus  reflis  lineis  9 Trila- 
tera» feu  T riangu  a vocentur  • Ta- 
bula I.  Fig.7. 

fub  quutu  r , Quadrilatera»  fe» 
quadrangula  . 

Er  fi  d pluribus  * $#•»«  quatuor  reflis 
linets  contineantur  , Muitiiatera  # 
v*/  multangula  dtcantur , denomina. 
t<t  a multitudine  laterum  , tpfattuj 
figuram  comprehendentium  • 
MAGMtVdO  m gnitudinis  m en  fur  a 
dicttur,  tum  illa  > muliones  fumpta » 
aheri  aqualis  fuerit . Tabula  I,  Fi- 
gura 8. 

PE- 
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PETITIONES,  SEV 

POSTVLATA. 

A rVKCTOad funfium  limam  re  fiam  /# 

ducere • 

ET  ltm*m  reffam  producere  in  conti-  j/t 
necum  , (3*  diuSum  • Tab,  J.  Fig.p. 

Er  , £&»  intoruallo  cirtu - jj/. 

/»«»  defertbere . Tab.I.Fig.IO. 

JTEM  quacunque  magnitudine  data  % If/' 
pofft  aliam  magnitudinem  fimi  > v<7 
maiorem  , vel  minerem . 

Cum  tales  operationes  non  lint 
mechanicae  non  fiunt  organis  corpo- 
reis, fed  ope  intelie&us,  concipien- 
do fluxum  pun&i,  aut  lineae ; & ideo 
erunt  euidentiflimae  operationes  , & 
conftru&iones  imelle&uales . 

AXIOMATA,  SEV 

PRONVNCI  ATA. 

§VAE  eidem  aqualia  , i*/«r  /«  7 

aqualia  • E/  aqUaliunt-j 

maius  eflt  aut  minus  > 0»«*»*  quoque , 

minus  efl  altero  aqualium  i & U* 
contra , 

EJ  fi  aqualibus  aqualia  aditftafinu  to*  HU 

ta  quoque  funt  aqualia  • 

Er  fi  ab  aqualibus  * qualia  ablata  fint  % IV' 

qua  relinquuntur  funt  aqualia  . 

AEQv  ALI  A addita  > Vel  ablata  ab  in<tm  V' 
qualibus , inaqualia  faciunt  • 

DVILA , friftoi , (3*«.  vel  dimidia  eiuf . VI* 

A 4 ' 
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dem  , vel  annalium  , funt  pariter 
ct  quala  • 

Vil'  Sl  eadem  magnitudo  metiatur  duas  ma» 
gar tudines  , 6»  earum  ccmpofitum  , 
atque  differentiam  menfurabit  Ta- 
bula I.  Fig-  ii. 

P1IZ.  TorVM  fua  parte  maius  e fi  . 

IX . JOZTM  ce  quale  eB  omnibus  fetis  psr* 
tibus , Jimul  fumptis . 

A'.  §^V  AE  Jibi  mutuo  congruunt  » /#»* 
te  qua  lia  • 

Ec  quae  funt  aequalia  libi  mutuo 
congruere  poffunt  ope  intelledus 
infledendo>vel  tianfportando  partes 
earum  & debite  eas  collocando  . 
jr/4  DP.dE  reda  concurrentes  5 <5*/«  mutua 
' fetantes  5 00»  aliquam  par» 

tem  communem  • Tab.I.  big.ia. 
«AT/I.  DVAE  reda  linea , poffunt  quidem  core • 
flttuere  angulum  > /id  »00  claudere^* 
fpattum  ) fett  figuram  efficere  • Ta- 
bula I.  Fig.  _ 

LINE  AB  omnes , **  <*</  circun* 

j erentiam  ctrculi  dud*  , /#»*  *$«<*" 
ies  inter  fe  , Tab,  I.  Fig.  id, 
Manifeflijm  eft  hoc  j quia  & radij 
omnes  AC , AD  , &c.  menfurantur 
ab  eadem  linea  reda  AC  • 

PROPOSITIO  I.  Super  data  linea 
red^  terminata  Triangulum  > habens 
tria  latera  inter  fe  aqualia,  confli • 
tuere  , Vocetur  tale  triangulum. -j 

Aequilaterum  . Tab.I-Fig.14. 
bxpofitic, Sit  qualibet  data  linea-» 
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recta  AB , fuper  ipfam  conftruen- 
dumeft  triangulum,  quod  habeat 
tria  latera  inter  fe  aqualia. 

Co  n fi  rufii  o,  Iuxta  tertium  Poftu- 
latum  , faflo  centro  A,  interuaiio 
AB  , defcribatur  circu- 
lus CBD  ,*  Rurfus  centro  B inter- 
uaiio eiufdem  refla  BA,  a alius  cir.  3 pofa 
culus  C AD  defcribatur..  Et  exten- 
lo  radio  AB  vfque  ad  circumferen- 
tiam circuli  ACE  in  E,  erit  pun- 
ctum E extra  circulum  CBD.  Et 
quia  linea  cutua  ACE  initium  ha- 
bet in  A intra  circulum  CBD  & 
pertingit  ad  punflum  E extra  eun- 
dem circulum  po/itum  ; ergo  curua 
linea  ACE  fecabit  circunferentiam 
circuli  CBD  alicubi  vf  in  punflo  C 
lam  a punflo  A ad  C b -refla  duca-  b 1 

tur  i pariterque  a punflo  B ad  C alia 

refla  extendatur.  Hic  iam  perfe- 
fla  eft  conftruflio  ; fafla  enim  eft 
figura  trilatera  ABC,  quam  efieJ 
aquilateram  pronuncio . 


Demo» aratio.  Quoniam  dua  refla 
linea  AB  , & AC  ducuntur  a cen- 
tio  A ad  circunferentiam  circuli 

BSD‘/JEr^°  redb  AC  aqualis  eft 
refla  AB . Rurfus  quia  refla  BC, 
&AB  ducuntur  a centro.  B adcir- 
cunferentiam  circuli  CAD:  d erit 
refla  BC  aqualis  eidem  refla  BA . 
Tam  ergo  AC>  quam  CB  aquales 
funt  eidem  refla  AB.  * Quare  AC, 
& CB  aquales  fune  inter  fe . Et  tres 
A 5 li- 
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lineae  redae  AB  , BC  , & CA,  clau- 
dentes triangulum  ABC  > aequales 
funt  inter  fe* 

C*»r/«/fr.Ergo  fuper  data  reda  li- 
nea AB  triangulum  , a tribus  late- 
ribus aequalibus  comprehenfum-»  9 
conftruximus ; quod  Faciendum  im- 
perabatur in  Propofitione.  Vocetur 
talis  figura  Triangulum  Ae  quila  t erum • 

PROPOSITIO  II.  Ad  datum  pun* 
Bum  datA  rttljt  lintA  aqualem  reSam 
Irneam  ducere  » Tab.  I.  Fig.  15» 

Sit  datum  pundum  A » & aata  re- 
da linea  BC*  Duci  debet  a pondo 
A reda  linea  » quae  fit  aqualis  ipfi 
reda  BC  • Ducatur  a a pundo  C 
ad  A reda  linea , fi  opus'  eft  ; & fu- 
per  b CA  triangulum  aquilaterura 
ADC  defcribatur;  & centro  iC  s 
interuallo  CB  circulus  BE  defcri- 
batur ; & reda  d DC  in  diredum—» 
producatur  ad  partes  C,  quoulque-» 
circunferentiam  circuli  fecet  in—» 
pundo  E-  Et  rnrfus  e centro  D,  in- 
teruallo DE,  alias  circulus  EG  dc- 
fcribatur , fecans  redam  lineam_s 
DA , produdam  in  G • Dico  re- 
dam AG  aqualem  efle  data  redae 
linea  BC . Quoniam  reda  DE , & 
DG  ducuntur  a centro  ad  periphe- 
riam  circuli  EG:/Ergo  funt  aequa- 
les inter  fe  • & ab  his  auferuntur 
partes  aquales  AD  , & CD  ( cum 
* lint  latera  trianguli  aquilateri ) . g 

Ergo 

/ 
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Ergo  refiduum  AG  aquale  eft  refi- 
duo  CE  • Sed  etiam  CB  aqualis  efl: 
eidem  CE  ; h cimi  fint  dudta  a cen- 
tro ad  circunferentiam  circuli  BE. 
Ergo  duae  redla  BC  > & AG  aequa- 
les funt  vni  tertia  CE.  i ideoque-v 
aquales  inter  fe  • Quare  dudi:a  eft  a 
pundlo  A redla  AG  aqualis  data? 
BC . Quod  erat  faciendum  . 

PROPOSIT,  III.  Duabus'  datis  re* 
Sis  Uneis  inaequalibus , de  maior 
aqualem  minori  rtSam  lineam  de- 
trahere , Tab.  I.  Fig.  16, 

Sit  A linearedta  minor,  CB  ma- 
ior* Debet  ex  maiori  CB  abfeindi 
Tegmentum  aquale  ipli  A. Ducatur  a 
a pundto  B redta  linea  BD  > qua  iit 
aequalis  ipfi  A*  & b centro  B j inter- 
ttalloBD  »defcribatur  circulus  DE# 
fecans  redtam  CB  in  E pundlo . Di- 
co B E efle  Tegmentum  detradhun^» 
aequale  ipfi  A*  Quoniam  B E aqua- 
lis eil  ipfi  BD  5 e quia  dudla  funt  a 
centro  ad  pe.ripheriam  ciixuli  ; jfed 
ex  confirudlione  A aqualis  eft  ei- 
dem BD  » Quare  A , & BE  > ciim 
fint  vni  tertia  aquales:  d erimt  inter 
fe  pariter  aquales  • Duabus  igitur 
datis , &c.  quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  I V*Si  in  duobus  tri- 
angulis , circa  ‘verticales  angulos 
jquM.es , duo  latera  vnius  tequab* 
fuerint  duobus  latertbut  alterius  trs~ 

A 6 ' **- 
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1 1 Euclidis  Reftitutt 

Anguli  yJinguU  fingulis : erunt  bafes 
aquales  inter  /e  i & triangula  erunt 
aqualia  i & duo  anguli  reliqui  jeqttam 
les erunt  duobus  reliquit  angulis  , //«- 
guli  fingulis  i qui  opponuntur  aquali* 
bus  lateribus . Vocentur  autem  huiuf» 
modi  triangula  fimthler  aqualia.  Ta- 
bula I.  Fig.17. 

^ Sint  duo  triangula  ABC  , & DE 
F,  quorum  anguli  verticales  A3  & 

D,  aequales  fint  inter  fe  , & latus  A 
B aquale  fit  lateri  DE>  riec  non__» 
latus  AC  aquale  fit  lateri  DF  . Di- 
co bafim  BC  aqualem  eflfe  bafi  EF; 
&triangulu  ABC  aquale  triangu- 
lo DEF;  & angulum  B aequalem 
efie  angulo  E3  quibus  opponuntur 
aqualia  latera  AC,  & DF , Sc  an- 
gulum C aqualem  effe  angulo  F, 
quibus  opponuntur  reliqua  duo  la- 
tera aqualia  AB  » & DE. 

Fada  intelleduali  fuperpofitione 
trianguli  ABC  fuper  triangulum_> 
DEF,  itavt  pundhim  A fuper  pun- 
dum  D,  & reda  AB  fuper  DE  ca- 
* •'***'  dat  • neceffario  fibi  mutuo  a con-, 
*m'9*  gruent  duae  rede  AB , & DE:  pa- 
riterque  angulus  A angulo  D con- 
gruet , propter  a qualitatem  > ideo- 
que  AC  fuper  DF  cadet:  & propter 
b^xi-  eorum  aqualitatem  fibi  mutuo  b 
congruent,  vnde  pundum  C fuper 

Eundum  F incidet . His  politis  dico  I 
afes  BC  , & EF  fibi  mutuo  con- 
gruere . Si  enim  lioc  verum  non  eft, 

ca- 
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cadant  partes  intermedia  ipfms  BC 
j fupra*,  v ei  infra  ipfam  EF,  vt  in  ficu 
EKF  ,*  & tunc  duce  recfta  lineae  EF  > 

& EKF  clauderent  fuperficiem ; c 
I quod  eft:  abfurdum  « Non  ergo  ba-  ,m’  ltf 
) iis  BC  fupra,  vel  infra  bafim  EFin- 
, eide  re  poteft , quando  punita  extre-  ' 

| ma  Bj  &:  C pracise  fupra  punita  E, 

& F cadunt . Quapropter  neceffc-> 
eft  bafes  BC*  & EF  libi  mutuo  con-  . 
gruere  ; & d ideo  inter  fe  aquales 
erunt  • Similiter  triangula  ipia  AB 
i C , & DEF  fibi  mutuo  congruent,- 
quandoquidem  fuperficies  plana 
funt , quarum  omnia  extrema  fe  tan- 
gunt , & partes  intermedia  trian- 
gulorum fe  le  tangant  necefle  eft  , 
alias  e linea  reita  non  congrueret  tjyefin 
omni  ex  parte  vtrique  fuperficiei  y. 
planae , quod  eft  abfurdum  . Ergo  f £ jtxi- 
triangula  ABC  , & DEF  aqualia_»  om.  9 . 
pariter  ftint  inter  fe  . Poftremo  an- 
guli B , & E » cum  libi  mutuo  con- 
j gruant , aquales  erunt  inter  fe , qui 
opponutur  aqualibus  lateribus  AC» 

I & D F : g pariterqne  anguli  C , & F g Axl- 
fibi  mutuo  congruent , eruntque  in-  0?»* 
ter  fe  aquales»  qui  opponuntur  la- 
teribus aqualibus  AB*&  DE.  Qua- 
propter fi  in  duobus  triangulis , &c. 
qua  erant  demonftranda\  Vocen- 
tur  autem  breuitatis  caufa  duo  tri- 
angula, iam'  diiftas  conditiones  ha- 
bentia 3 ftmiliter  aqualia  • 

PRO- 
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14  Euclidis  Re  fututi 
PROPOSITIO  V:  Dut  anguli,  qui 
duos  ne  quales  angule  s » vel  eundem-» 
angulum  confequuntur  yfunt  inttr  f* 
itqu.de s » Tab.  I.  Fig.  18* 

Sint  duo  anguli  ABC,&  DEF 
inter  fe  squales  , & produdis  redis 
lineis  AB  » & DE  ad  partes  angu- 
lorum B > & E vfque  ad  K > & M . 
Dico  angulos  CBK*  & FEM*  qui 
eofdem  confequuntur  > squales  in- 
ter fe  efle . Quoniam  angulus  DEF 
fupponitur  squalis  angulo  ABC* 
Ergo  fada  intelleduali  fiiperpofi- 
tione  reda-  DE  fuper  AB,  atque—# 
pundi  E fuper  B*ipfi  « anguli  DE 
F , & ABC  libi  rrnitud  congruent ; 
ideoque  reda  EF  cadet  fuper  BC  ; 
fed  reda  EM  cadit  fuper  redam-» 

BK ; quandoquidem  reda  It  DE  » „ 

& AB  3 in  diredum  produds  vfqua  . 
ad  M , & K*  fibi  mutuo  congruen- 
tes , tegmentum  commune  habere-# 
nequeunt  - Ergo  anguli  FEM  > & 
CBK  fibi  mutuo  congruent  * d 
propterea  aquales  inter  fe  erunt . 

Secundo  vnius  anguli  ABC  pro- 
ducantur redas  linea  ABj&CB* 
ad  partes  anguli  B*  in  K » & Q « Di- 
co angulos  ambos  CBK  , & ABO  > , 

{qui  confequuntur  ) elfe  inter  fe-» 

. aequales  . Intelligatm*  idem  angu- 
lus ab  c applicatus  iupra  aliiun_» 
angulmn  ABC  libi  ipli  aqualem* 
inuetfo  modo ; ita  vt  reda  a b ca- 
dat fnpra  redam  CB  , atque  reda-» 
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cb  cadat  fupra  redam  AB,  Ma- 
nifeftum  eft  redam  e b k cadere-» 
praecise  fupra  BO  ; & reda  o b 
cadet  fupra  redam  KB . Quare-» 
/angulus  ABO  aequalis  erit  angulo 
CBK  3 quod  erat  oftendendum-» . 

V 

Corollar.  Bine  colligitur  duas  redas 
lineas  fs  f e cantes , efficere  angulos  ai 
verticem  Aquales  inter  fe,T%l . F.18, 
Nam  in  duabus  redis  lineis  AK  > 
& CO  > fe  fecantiEus  in  B,  g oftenfi 
funt  du<j  anguli  ad  vertice  ABO r& 
CBK  aequales  inter  fe  ; qui  confe- 
quebantur angulum  ABC.  Eadem 
ratione  duo  anguli  ad  verticem  AB 
C , & KBO  h aquales  erunt  inter 
fe ; ciim  confequantur  eundem  an- 
gulum AB  Q. 

PROPOSITIO  VI.  In  triangub , 
duo  latera  inter  fe  aqualia  habente » 
angult  1 qui  ai  bafim  funt » aquales 
erunt  inter  fe  i & produdis  aqualibus 
lateribus  t anguli  infra  bafim  pfpti 
aquales  quoque  inter  fe  erunt  • Voce- 
tur huiufmodi  triangulum  Ifofcelhu 
Tab.  I.  Fig.  19. 

Sit  triangulum  ABC  , cuius  late- 
ra aequalia  fint  BA , & C A . Dico 
angulos  ABC  > & ACB , qui  fupra 
bafim  funt , aequales  efle  inter  fe ; Sc 
orodudis  redis  AB  > & AC  infrsua 
Dafim  BC , vt  in  D » & E»  efle  angu- 
los VBC  s & ECB  aquales  quoque 

in- 
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16  Euclidis  Refutati 
inter  fe  . Producantur  a indefinitd 
latera  BA  , & CA  ad  partes  verti- 
cis A , vt  in  G j & F j tam  ex  AG> 
quam  ex  AF  b fetentur  redae  AM  , 
& AH , lingulae  aequales  ipii  AB  » 
vel  AC  j & coniungatur  c reda—» 
HM  . Et  quoniam  duo  triangula 
BACj  HAM  circa  angulos,  BAC  » 
& HAM  d aquales  ( cun>  line  ad 
verticem)habent  latera  aqualia, lin- 
gula lingulis,ex  conilrudione.  Ergo 
e angulo  MHA  aqualis  elt  angulus 
CBA  ( ciim  latera  fub  eis  jiibtenla 
MA , & CA  aqualia  fada  lint  ) •, 
Rade  ratione  /angulus  ACB  aqua- 
ii<s  erit  eidem  angulo  MHA  ( cum 
pariter  fubtenfa  latera  BA , & M A 
aqualia  ponta  lint  )-.  Quare  dtto  an- 
guli ABC  , & ACB  funt  aquales 
vni  tertio  anguio  MHA  ,*  ideoque  g 
duo  anguli , Hipra  balim  ABC,. 
& ACB  aquales  inter  fe  erunt  • 
Quod  erat  primo  loco  ollcnden- 
dtim  . 

. Rurfus  quoniam  duo  anguli  AB 
C * & ACB  aquales  oilenii  funt  • b 
Ergo  duo  reliqui,qui  deinceps  funt 
anguli  DBC , & ECB  aquales  in- 
ter fe  erunt.  Quapropter  duo  an-, 
guli  infra  balim  trianguli,  latera—» 
aequalia  hub entis»  funt  inter  fe  aequa- 
les . V t erat  probandum , Vocetur 
huiufmodi  triangulum  Ijfofcelium  * 

PRO- 
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PROPOSITIO  VII.  Si  dut  triangu.  EVCi* 

verti-  U tria  latera  tribus  lateribus  aqua- 
Av>  ha  habuerint  > fingula Jingulis\  erunt 
M*  [militer  aqualia  • Tab.  I.  Fig*  20. 

AB>  Sint  duo  triangula  G 3 & H 5 at- 

que  latus  AB  squale  iit  lateri  DE  , 

'P  & AC  ipii  DF , partiterque  BC  9- 
C»  quale  lateri  EF*  Dico  angulum  A 
:/J  aqualem  eife  angulo  D 3 & B ipii  E, 

'n*  nec  non  C ipii  F . Inteliigatur  trian- 
jo  gulumG  > cum  eius  latere  BC  col- 
is locatum*  fupra  latus  EF , ita  vt  pun- 

ttu m Bin  E cadat  > a C vero  in  F*  3 jtx’f 
1 propter  squalitatem  ;&  triangulum  m 

non  ad  eafdem  partes  3 fed  ad  oppo- 
iitas  cadat;  tunc  reliqua  latera  con- 
termina erunt  squalia.  Coniunga- 
tur  tandem  b reda  AD  ; quae  aut-bpoff.i 
per  punitum'  C traniit»  aut  fecat 
communem  baiim  BC  > aut  extra_» 
jpfam  cadit . ■ • •; 

( Jfy-20.)In  1 cafu,cum  duo  latera 
AB  , & BD  in  triangulo  DAB  iint 
a qualia  ex  hypotheii,  erit  «trian-  cprbpl  - 
gulam  ipfum  ifofcelium;  ideoque— > G * 
duo  anguli  A , &:  D fupra  baiim_s 
aequales  erunt  inter  fe  > & ex  quar- 
ta propoiitione  triangula  ipfa  G 3 
3c  H erunt  iimiliter  aequalia  . 

( 1 ) In  2 vero  ca(u  erit  trian- 

gulum AD  B pariter  ifofceles  ; vn- 
de  c duo  anguli  BAD  > & BDA  ae-  cprop. 
quales  erunt  iftter  fe : Pari  ratione  €* 
n triangulo  ifofcelio  CD A duo  an- 
uli CAD,  & CD  A aquales  erunt 

in- 
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1 8 Euclidis  Refiituti 
inter  fe  • Ergo  fi  prioribus  aquali- 
bus hi  poileriores  aquales  addantur, 
. . efficientur  d duo  anguli  BDC>  & 
* * BAC  inter  fe  $qnale$(/£3i)Deniq; 
in  tertio  cafu  , ab  angulis  aqualibus 
* BD  A a & BAD  auferendo  aquales 
angulos  CD  A , & C AD  relinquen- 
e , tur  § duo  anguli  BDC,& BAC  in- 
* ter  fe  a quales  ; deinde / reliqui  an- 
*pnp»  4 guli  aquales  erunt  • Quapropter  fi 
duo  triangula , &c.  Quod  erat  often- 
dendum . . 

EVCL,  PROPOSITIO  VIII.  Datum  angu- 
9.  u lum  riRthneum  bifariam  fecare»T&- 
bula  I.  Fig.  2 3.  . 

Sit  angulus  redlilineus  BAC 
Debet  hic  angulus  diuidi  in  duos 
angulos  aquales.  Sumatur  in  AB 
a poti. i quodlibet  pundlum  D ; & ex  AC 
b prop.  produdla  indefinite  3 fecetur  h AE 
3«  aqualis  ipfi  AD,  & coniugatur  t re- 

c potu  #a  pUper  acj  partes  0p. 

dftop.t  politas  defcribatur  d triangulum^» 
aequilaterum  DFE;  tandem  a pun- 
(c  poti.i  dio  A ad  F redla<«  coniungatur . Di- 
co AF  problema  efficere . Quoni- 
am in  duobus  triangulis  DAF , & 
EAF  latus  AF  eft  commune,  & la- 
tera DA > 84  AE  fimt  aequalia,  ex 
conflrudtionsj&  bafes  DF , EF  funt 
aequales , 'cum  fint  latera  trianguli 
aequiiateri . Ergo  , ex  praecedenti 
propofitione,  anguli  DAF,  & EAF 
funt  inter  fe  aquales.  Quare  angu- 
lus 
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lus  B AC  diuifus  eft  bifariam  a refla 
AF . Quapropter  datum  angulum-* 
bifariam  iecuimus;  quod  orat  fa- 
ciendum • 

PROPOSITIO  IX.  Datam  retiam  EVCI. 
lineam  b i fartam  feeare.T a.I.Fig.24.  ,0*  *• 
Sit  refla  linea  finita  AB  diuiden- 
da  bifariam,  a Defcribatur  fuper  apropti 
ipfam  triangulum  irquilaterum  AC 
B,  cuius  angulns  verticalis  C b bi-  b propl 
fariam  fecetur  a refla  CD  , diui-  *• 
dente  balim  AB  in  punflo  D»  Dico 
punflum  D efife  qua  litum.  Quoni- 
am *in  triangulis  ACD*  & BCD 
circa  angulos  verticales  ACD  3 & 

BCD  jrquales  ex  conftruflione-»  9 
Jatus  CD  eft  commune , & latera  A 
C > & BC  funt  aequalia ; cum  lint  la- 
tera a-quilateri  trianguli . Ergo  r cprop* 
balls  AD  aequalis  eft  bafi  BD  .Da- 
tam igitur  reflam  AB  bifariam  fe- 
cuimus  in  D • Quod  erat  facien- 
dum • v ’ 

PROPOSITIO  X.  vita  reBili-  evcl. 

nea  , a punBo  in  ea  dato  retiam  li-  «• 
neam  eltnare , efficientem  angulos  , 
qui  deinceps  funt  3 aquales  inter  fe  • 

Vocetur  vterque  ecqualium  angulo • 
rum  Retihi  i & qua  infiflit  rttfdL-* 
linea  Perpendicularis  vocetur  eius  » 
cui  infiflit . Tab.  I.  Fig.  25. 

Sit  refla  AB , & punflum  in  ea-* 

C 3 i quo  debet  educi  linea , elft- 

ciens 
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20  Euclidis  Refitituti 
ciens  cum  reda  AB  angulos , qui 
deinceps  funr,  aequales  inter  fe  • Su- 
matur quodlibet  pundum  D ; atque 
ex  altera  parte  ,a  ex  CB,  produ- 
da  fecetur  linea  CE  aequalis  ipfi  C 
bprop,t  D ; & fuper  DE  b triangulum  aequi- 
_ larerum  DFE  defcribatur;  deni- 
que  a pundo  C ad  F e reda  duca- 
tur • Dico  FC  Problema  efficere  . 

Quoniam  duo  triangula  DCF  , 

& ECF  habent  latus  CF  commu- 
ne 5 & Jatera  DC  ,&  EC  aequalia_» 
ex  couftriidione  ; nec  non  bafes  F 
D j & FE  aequales , ciun  fint  latera  | 
«l  pyop.  trianguli  aquilateri . Ergo  d anguli 
7.  * ECD>&  FCE  aequales  fiint  inter 

fe;  v t propofitum  fuerat , Vocen- 
turambo  anguli  ACF,  & BCF  Re-, 
di;  &FC  Perpendicularis  dicatur/ 
a . - 5 ad  rectam  AB  • . * 1 . . 

. * * r f Cf  . , ; . t 4 , S 

PROPOSITIO  XI.  Superdatam^ 
u,I.'  retiam  linum  infinitam  d puntlo  da - 

te , quod  in  ea  non  e Si  ^perpendicula- 
rem retiam  ducere*  TabJ.Fig.26, 

, ‘ Sit  AB  reda  interminata»  & ptin-  i 
dum  extra  ipfam  C.  Ducenda  elba 
pundo  C perpendicularis  fu  per  A 
B.  Sumatur  in  reda  AB  quodlibet 
a pofi.t.  Pundum  H , & iungatur  a reda  C 
bpofi.z  H j & producatur  b vitra  redam  A 
‘ B in  G ; & centro  e C 3 interuallo» 

* CG,  circulus  DGEdefcribatur»cu- 
ius  circunferentia  neceflario  fecabit 
redam  AB:  nam  pundum  G radij 
. CG 


i.  Su* 
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CG  vitra  redam  AB  politum  fuit  * 

Secet  igitur  eam  in  pundis  D>  & E; 
poftea  dfecetur  DE  bifariam  in  Fs  dpr»p.# 
& ducantur  redas  CF  * CD  , & C 
E.  DicoCF  elfe perpendicularem 
quaefitam  . 

Quoniam  in  triangulis  DFC  , & 

EFC  latus  CF  eft  commune , &D 
F aquale  eft  ipfi  FE,ex  conftrudio- 
ne ; pariterque  bafes  CD  , & CE 
aequales  funt»  cimi  e a centro  ad  cir-  e ^ixh 
cunferentiain  circuli  fint  dudae . Er-  ,2> 
go/anguli  DFC  , &EFC  aqua-  fprop. 7 
iunt  inter  fe  , ideoque  g redi . Vn-  SPro,i 
de  CF  perpendicularis  eft  ad  AB. 
Duximus  ergo  a pundo  C perpen- 
dicularem fuper  AB-  Quod  eratj&c. 


PROPOSITIO  XII.  C ht»  reda  li- 
nea > fuper  redam  confidens  Irneam 
angulos  fictti  aut  duos  r edos  i aut  duo- 
bus redts  aquales  effit  io  t*  At  angu- 
lorum inaquahum  3 qui  maior  e fi  re - 
&o>vecetur  Obtufus:  Qui  verb  redo 
minor  efit Acutus  . Tab.l.  Fig.  27. 
Reda  linea  AB  infiftat  reda;  CD 
faciatque  angulos  s qui  funt  deince- 
ps , ABD,  & ABC  . Oftendendum 
eft  , vel  ambos  efle  redos,  vel  limul 
fumptos  } duobus  redis  aquales.  Si 
enim  AB  perpendicularis  eft  ad  C 
D 3a  erunt  anguli  deinceps  duo  re- 
di , fin  minus  erit  alter  acutus  , al- 
ter obtufus  • 

Ducatur  alia  reda  linea  FH  } & a 

quo- 
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quolibet  eius  pundlo  G educatuj 
E perpendicularis  ad  FH  . Poi 
faciaintelledhialiapplicatione  re 
CD  fuper  FH»  Yt  pundtum  B ca 
fuper  G illae  redta  linea  libi  muc 
congruent ; & ideo  CB  fuper 
nec  non  BD  fuper  HG  cadet » a 
BA  fuper  GI.  Igitur  angulus  mai 
DBA  congruet  angulis  redlo  H<j 
& EGI  limul  fumptis ; Eli  vero  a 
gulus  ABC  aqualis  IGF  cui  co: 
gruit  • Ergo  lunrtna  angulorum  . 
BA  & ABC  aqualis  eft  tribus  angi 
lis  redlo  HGE,  EGI  & IGF  /im 
fumptis  ; fed  duo  anguli  EGI  , < 
IGF  conplent  angulum  redlum  E< 
F • Igitur  fumma  angulorum  DB; 
& ABC  aqualis  eft  lumma  duorur 
redtoruraHGE  & EGF.quarej&c 


EVCl.  PROPOSITIO  XIII .Si  ad  aliqua 
14. 1. 1,  punitum  nili  Une & duA  aitA  rei, U t 
non  ad  ea/dem  partes  dudU , eos , qu 
fient  deinceps , angulos  duobus  reiiis 
aquales  fecerint:  indireitur»  erum 
foter  fe  dua  pofleriores  recte  line « , 
"Sab.  I.  Fig.aS. 

'Vanguli  deinceps  politi  ABC 
N fint  aquales  duobus  redlis. 
B dcBO  in  diredtum  efle^> 
''as»  ideft  elficere  vnicain  re- 
tam  • Ducatur  alia  redfcuj 
lb  eius  pudlo  Ga  educatur 
:ularis  GE  • & quia  funi' 
orum  CBA>?£  AdD  aqua, 

lis 
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ducatur  G Ii$  eft  fummae  duorum  reflor  m F 
.-I . Poftei  GE  ) & EGH  • Ergo  fadta  intelle- 
tione  reftc  duali  applicatione  eorum  vt  C B ca- 
xm.  B cadat  dat  fuper  FG  » & punctum  B fuper 
fibi  mutuo  G;  neceflario  fibi  mutuo  congruent; 
fuper  FG,  & ideo  duae  redbe  CB  &r  BD  cadent 
cadet » atq.  fuper  redtam  lineam  FH.  Quare  C 
crulus  maior  r BD  vna  redta  linea  eft. 
reflo  HGE 

E It  vero  au-  AXIOMA  XIII. 

P cui  coi\-  Si  retia  lene  a p in  fuo  extremo  fetnper 
agulorum  D ferpendiculartter  conTiituta  {tepor  a- 
tribus  angu*  leam  retium  Irneam  > mcutatur  #iu 
3^  IGF  fimul  tranfuerfum  in  eodem  plano:  alterum 
li  EGI  , & funetum  extremum  translata  reffat 
n re  dum  EG  hne  a in  e tus  fluxu  retiam  Une  am  de- 

alorum  DBA  ! • Tab.I.  Fig.29. 

nuru  duorum  01  enim  redta  iinea  AB,  perpen- 
; E auarcj&c.  oculariter  eredla  fuper  rectam  line- 
J H ani  BC  inreiiigatur  tranllata  , io_, 

f.  Si  ai  c°dem  plano , verfus  C , hac  lege  , 

U*  afareUt,  ¥■  punttum  B extremum  ipfius  AB 
luHa^u^  fcpP"  contingat  rediam  lmeam_,  . 
c duobus  redit  ^ ' panterque,  vt  AB  dum  tranf- 

,m>  “r„mf  femPer  c2lft,'uit  BC 
„ ucU  tim,  ^lo”eiios  j Mamfeftum  tft  Ji- 
neam  AED , defcnptam  a pundo 

i?  nofiti  ABC  A fiuente>  e fle  rediam ; eo  quod  cm- 
duobus  redis*  puncta  linea:  AED  a qual.bus 
i replum  ede-»  lnteruallis  diftant  ab  omnibus  ptm- 
^rcwiLmre-  dusre(itf:  BC  menfuratis  ab  eadem 
Milia  reda-»  Jerptndicuian  tranflata  ; & ideo 
deducam  *UXlJ?  A per  AED  non  eft 

, & quia  funi’  ^Clllans>  "on  fiexuofus  , fed  a qua- 
V ABD  xqui>  ®lliS  & vmformis  *.  vt  exigit  fluxus 

J/s  bte- 
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14  Euclidis  Reftit 
breuiffimus  fimilis  fluxuj 
per  BC  . 

PROPOSITIO  XIV.  Si 
fias  linens  in  vno  plano  i 
dent  re  fta perpendicularis  j 
libet  ali*  retia  interpofit a 
cularis  ad  vnam  carunt  i 
illi,  & erit  quoque  perp 
ad  reliquam  • Vocentur  si 
inter  fe  Parallelae^  rei 
eas  perpendicularis  , voce 
tia  parallelarum* Tab.I.  J 
Sit  recta  linea  EF  perp 
ris  ad  vtramque  rectam  AJ 
exiftentes  in  eodem  plane 
dta  a pundlo  C a redta  C.A 
diculari  ad  CD » Dico  p 
occurrere  ipfi  BA  ad  eaid 
vitra  CD  verfus  E vt  in  A 
aequalem  efle  ipfi  EF . Si 
verum  non  eft  ad  eafdem 
ad  quas  tendit  redta  FE 
redta  GC  ae qualis  EF  ,*  l 
c FD  aqualis  CF>  & in 
GC  transferri  vfque  adi 
perpendiculariter  conftitu 
dto  C fuper  redtam  CD 
rib  d punctum  G in  eius  flu: 
GEH  deferibet , quae  per 
E tranfibit ; quandoqmden 
EF  aequales  ponuntur . P 
redta  GE  fecabit  redtam  ] 
pundtum  G diuerfum  fit  a 
tandem  iungantige  redias  I; 
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fluxui  pun<fti  B 


i 


IV.  Si  ad  duas  re* 
\>lano  iacsntes  ea- 
u lar  is  fuerit,  qua- 
trpofita  perpendi- i 
%rum  aqualis  erit  | 

e perpendicularis , 

ntur  ilUduartfc 
refla  linea  ai 
vocetur  d/flan- 
ab.I.  F ig.^o1' 
cr  per pendicula- 
:amAPB,&Cal 
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& HF*  Quoniam  duo  triangul 
GCF  » & HDF  circa  angulos 
<ftos  Cj&D  latera  aqualia  hab 
GC  ipfi  HD , & CF  ipfi  DF.  /] 
go  bafes  GF , & HF  aequales  fu 
pariterque  anguli  GFC  > HFD 
ter  fe  funt  aquales  ; funtque  an° 
CFE , DFE  redii . Igitur^  r e/i. 
anguli  GFE,  & HFE  aquales  fu 
& circa  eos  latera  GF  HF  aeqi 
lia  oftenfa  funt,  & EF  eft  comn 
Ergo  h anguli  GEF,  &H1 


ne 


,Ianoj&«M 
CA  .perpen- 1 


.*  rrA 

q primo 
■aCdem  partes 

n A;  & 

Si  enim  n°c 


0i  

;m  Paltes  * 

r A 


“ fccctur* 
& fecetur 

intelligaturL 


p {empeij| 


lita  in  P““j 

) • necelia* 
UXU  redte®  I 
,r  pundm® 

;mPGC.» 
Patet  q»od' 

p a cum 

ab  Av-tc. 
linex  Gi-. 


aquales  funt  inter  fe  ,*  ideoque  i 
dii . Erat  autem  angulus  AEF 
hypothefi  redlus.  Igitur  anguli 
EF , & AEF  aquales  inter  fe  fui 
pars  & totum  , quod  eft  impotfi! 
le  . Nulla  ergo  alia  redla  prater  i 
fam  ACeffe  poteft  aqualis  ipfi  E. 

Dico  fecundo  angulum  CAE  1 
dium  efle  . Quoniam  redla  CF:pe 
pendicularis  eft  ad  duas  redas  AC 
& EF  ,•  & alia  redla  AE  perpendic 
laris  eft  ad  vnam  ipfarum  EF . E 
go,  vt  prius,  erit  redla  AE  aquaJ 
ipfi  CF , qua  eft  perpendicularis  1 
vtramque  . Ducatur  poftea  redla 
EC  • Quia  in  triangulis  AEC  , 
FCE  latus  AC  , ipfi  FE  eft  aqu; 
le ; atque  AE  ipfi  FC  aquale , i 
bafis  CE  communis  . Ergo  / redi 
angulo  EFC  aqualis  eft  angulus  < 
AE  . Quare  angulus  CAE  redii 
erit , vt  propofitum  fuerat . Vc 
centur  redla  linea  AB  & CD  Pa 
B ralle- 


L- 
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26  Euclidis  Reftituti 
rallelt : & EF  perpendicularis  ad 
vtramque,  vocetur  Diti antt a t>*r al- 
it Urum, 

Corollariu  • M ani f e fiunt  eB  duas  pa- 
rallelas AB  & CD  non  con  turre • 
re , licet  producantur  i»  infinnum  ad 
•vtrafqn  e partes  • propterea  qued  vbi - 
que  inter  tpjat  intercipi  poteB  aliqua 
perpendicularis  t vt  efi  AC , Vtl  BD , 
qudefemper  aqualis  efft  debet  ipfi  EFt 
fcilicet  dsflantu  parallelarum  , Ta» 

I.  F15.31. 

PROPOSITIO  XV.  ReBa  lined-J* 

fecans  duas  parallelas  > efficiet  alter- 
nes angulos  a quales  i externum  aqua- 
lem imemo  , oppofito  • & ad  ea/dem 
partes  i atque  internos  & ad  eaf-lem 
partes  duobus  refits  aquales  efficiet  • 
Tabula  I.  Fig.  32. 

Sint  Redae  lineae  AB  &CD  in- 
ter feparallela , fecenturque  a reda 
linea  EF  in  punitis  G & H . Dico 
primo  alternos  angulos  AGF  s & 
DHE  aquales  efle  inter  fe . Duca- 
tur a a punCto  G reda  GM  perpen- 
dicularis ad  redam  CDs  fecans  eam 
inM>  atque  a pundo  H ducatur  H 
O perpendicularis  ad  AB  , fecans 
eam  in  pundo  O.  Et  quoniam  duae 
redae  AB  & CD  funt  parallelae ; 
& GM  perpendicularis  elt  ad  vnam 
, ipfarum  CD : erit  b quoque  eadem 
GM  perpendicularis  ad  reliquam-» 

AB 
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AB;eftq;  HO  perpedicularis  adAB, 
Ergo, vt in  procedenti  prop.often» 
fuin  eft,redta  intercepta  OH  equalis 
eritGM;  pariterque  intercepta  GO 
aqualis  eritMH,  propterea  quod 
HO)  GM  ftint  quoque  inter  Ce  pa- 
rallela . Quare  in  triangulis  OHG» 
MGH  duo  latera  GO,  & HO  asqua. 
lia  funt  duobus  lateribus  HM  , & 
GM , lingula  lingulis ; Eftque  bafis 
GH  communis  . Ergo  d anguli  al- 
terni DHG  j&AGH  aequales  funt 
inter  fe;  pariterque  eoruin  e com- 
plementa ad  duos  redtos  , fcilicet 
anguli  BGH , & CHG  aquales 
erunt  inter  fe . 

Dico  fecundo  externum  angulum 
EGB  aequalem  efle  interno,  oppofi- 
to,  & ad  eafdem  partes  conlhtuto 
angulo  GHD  • Quoniam /propter 
parallelas  AB , & GD  a quales  funt 
inter  fe  alterni  anguli  DHG  , A 
GH  , eftque^  angulus  EGB  aqua- 
lis eidem  angulo  AG  H ad  verticem 
eius . Ergo  h angulus  EG  B aequalis 
eft  angulo  GHE)  •. 

Dico  tertio  duos  angulos  AGH  , 
& CHG  internos  , & ad  eafdern_j 
partes , efle  aequales  duobus  redlis  • 
Quoniam  propter  paralellas  i funt 
duo  anguli  alterni  AGH  , & DHG 
«quales  inter  fe , addito  l communi 
angulo  CHG  .*  erunt  dno  anguli  A 
GH , & CHG,  fimul  fumpti,  a qua- 
k$ duobus  angulis  DHG;  & CHG, 
B 2 fed 


d prop.y 
«prcp.| 


f ex  p*. 
ithniMs 

g Corel, 
p rop.  5. 

h Axi. 

t. 


i pari,  f 
hnins  • 

1 Axi, 

i. 


Digitized  by  Google 


2 8 Euclidis  Reftituti 

mprop i fed  m hi , flmul  fumpti,  aquales 
tz*  funt  duobus  redis.  Ergo  duo  angu- 
li AGH,&  CHG  duobus  redtis 
funt  aequales  . Quae  omnia  demon- 
flrari  debebant . 

£VCL.  PROP.  XVI.  Si  in  duas  retias  lineas 
*8*  l*  linea  incidens  i alternos  angulos 

& quales  inter  fe  fecerit  j aut  externum 
angulum  aqualem  interne  , oppojito  , 
& ad  eafdem  partes  i aut  duos  inter- 
nos ad  eafdem  partes  fecerit  aquales 
duobus  reflis  : parallela  erunt  inter 
fe  ipfje  re&a  linea  • Ta.  I.  Fig.  S3- 
' In  duas  redas  lineas  AB , & CD 
incidens , vtcunquej  reda  linea  EF, 
fecans  eas  in  pundis  G & H efl- 
ciat  primo  alternos  angulos  AGH  3 
fi  DHG  squales  inter  fe  . Dico  A 
B & C D inter  fe  parallelas  elie — * . 
Si  enim  hoc  verum  non  ell  3 a pun- 
it Prop»  do  G ducatur  a reda  linea  GM  per- 
*'•  pendicularis  ad  CD,  fecans  eam__* 
bprop.  in  M ; atque  a pundo  G educatur  b 
I0*  reda  GN  perpendicularis  ad  ipfam 
MG . Et  quoniam  eadem  reda  linea 
GM  perpendicularis  eft  ad  duas  re- 
c prop.  das  lineas  CD  & NG  : erunt  e li- 
•4*  j nex  redae  CD  & NG  parallelae 
inter  fe  > quae  cum  fecentur , vtcun- 
que  y a reda  linea  EF  in  pundis  G 
,t  prop & H : erunt  d duo  anguli  alterni  N 
i j.  * GH , & DHG  aquales  inter  fe;  fed 
angulus  AGH  fuppofitus  fuit  aqua- 
c^xi.  lis  eidem  angulo  DHG . Ergoean- 
*.  * guli 


Digitized  by  Google 


Liber  I.  19 

guliNGH  , 8 c AGH  a?quales  fune 
inter  fe , pars  & totum  5 /quod  eft 
abfurdum  • Nulla  ergo  alia  refta_j 
linea  NG  praeter  ipfam  AB  efle  po- 
teft  parallela  ipli  GD . 

Sit  fecundo  externus  angulus  E 
G A aequalis  interno , oppolito  » & 
ad  eafdem  partes  conftituto  angulo 
GHC . Dico  re&as  AB,  & CD 
pariter  parallelas  effe  . Quoniamu 
angulus  CHG  fupponitur  squalis 
angulo  AGE  > eltque.g  angulus  BG 
H squalis  eidem  angulo  AGE  ad 
verticem  • Ergo  h duo  anguli  CH 
G & BGH  alterni  inter  fe  aequa- 
les erunt  5 & ideo  ex  prima  parte-» 
huius , re&ae  lineae  AB  & CD  pa- 
rallelae erunt  • 

Sint  tertio  duo  anguli  interni  ad 
eafdem  partes*  AGft  CHG>  ae- 
quales duobus  re<5Hs . Dico  pariter 
re&as  AB  > & CD  parallelas  eife-' . 
Quoniam  duo  anguli  AGH  , & C 
HG  fupponuntur  squales  duobus 
redtis ; & funti  duo  anguli  DHG 
& CHG  deinceps  * aequales  duobus 
re&is  • Ergo  duo  anguli  AGH  j>  & 
CHG , Emul  fumpti , aequales  funt 
duobus  angulis  DHG  , 8c  CHG, 
& ablato  / communiter  angulo  CH 
G : erunt  duo  anguli  Ad  H , & D 
HG  alterni , aequales  inter  fe ; & 
ideo  y ex  prima  parte } refta;  AB  & 
HD  parallela; erunt*  Qms  omnia-i 
oftendenda  fuerant* 

B $ C#r« 


fAxi* 

7. 


g Corol , 
t>rof.  5. 
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Corollarium  , Conltat»  qua  ratione 
a dato  pundo  duci  poflit  reda  linea  0 
quae  parallela  fit  alteri  datae.  Si  e- 
nim  a pundo  dato  m ducatur  per- 
pendicularis ad  datam  redam  line- 
am ; & n ab  eodem  pundo  altera—> 
perpendicularis  eleuetur  fuper  alte- 
ram perpendicularem  edudam : erit 
poftrema  perpendicularis  parallela 
aatae  reda*  lineae . Nam  in  conftru- 
dione  prima  partis  huius  Propor- 
tionis a pundo  G duda  eft  reda__» 
GM  perpendicularis  ad  redam  CD; 
atque  altera  GN  3 perpendicularis 
ad  ipfam  MG  > ofienfa  fuit  parallela 
ipn  CD . 

PROPOSTTIO  XVII.  §lu*  tiiem 

re&&  lino*  par *lle  1*  funt  , tnter  fe 

ku  -juc  ParalloU  erunt*  Tabula  I. 

r 3-r» 

Sint  eidem  AB > tam  CD,  quam 
reda  EF  parallele.  Dico  C,D,& 
HF  & inter  fe  parallelas  efle  Se- 
centur  omnes  a reda  GN  in  pundis 
H,  M»  N . Quoniam  CD,&  AB 
parallelas  ponuntur  • Ergo  « alterni 
anguli  AHM  » & DMH  aquales 
funt  inter  fe  . Rurfus  quoniam  EF, 

& AB  funt  par  llelae.  Ergoialter- 
ni  anguli  AHN  i & FNH  .squales 
funt  inter  fe . Ergo  c duo  anguli  H 
MD  i & JV|NF aquales  funt  inter  fe» 
cum  fint  aquales  vni  tertio  AHM  . 
fed  in  duabus  redis  CD  & EFjCum 

ex- 
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externus  angulus  HMD  aqualis  o- 
fteaius  fit  angulo  interno  , & oppo- 
no ad  eafdem  partes  MNF . Ereo 
idua  retlx  CD  , & EF  inter le  quo- 
que parallelae  erunt.  Quapropter»  dPr3A* 


PROPOSITIO  XVII I.  Cumfcun. 

q»r  trianguli , Utere  prcdutfo  # 
externus  ungulus  duobus  internis , 
6*  oppofitis  efl  Aqualis  . fi * 
ni  Anguli  eius  cequales  funt  duobus  re • 
W*  • Tabula  I.  fig.  35. 

Cuiuflibet  trianguli  ABC,  cuius 
latus  BC  producum  fit  ad  D ; dico 
primo  externum  anguium  DCA  ae- 
qualem efle  duobus  internis , & op- 
politis  A & B,  fimul  fumptis  • Du- 
catur  4 ex  C refla  CE  parallela  ip- 
liAB.  Quoniam  AC  fecat  ambas 
parallelas  AB  » & CE  • Ergo  b an- 
gulus ECA  aequalis  eft  alterno  an- 
gueo ,*•  Pari  ratione  BD  » fecans 
vtrafq;  parallelas  CE>  & AB,  faciet 
e externum  angulum  DCE  aqualem 
interno,  oppofito»  & ad  eafdem_» 
partes  angulo  B-  Quare  duo  anguli 
DCE , & ECA  lirnul»  ideR  d angu- 
ys  externus  DCA » aqualis  erit 
duobus  angulis  B & A»  fimul  fum- 
ptis. 

Dico  fecundo  anpulos  A,  B , & 
acb  internos  eiufaem  trianguli  , 
bmul  fumptos  , duobus  reflis 
quales*  Quoniam  DCA»  externus 
B 4 otten- 
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oftenfus  eft  aequalis  duobus  inter- 
nis ) & oppofitis  A j & B • Ergo  ad- 
A , dito  * communi  angulo  ACB , erunt 
*w.  a«]i  duo  anguli  DCA  , & ACB  limul  , 
aquales  tribus  angulis  A , B , & A 
f pnp.  CB  fimul  fumptis  , fed/duo  augu- 
> i li  DCA,&  AC  B aequales  funt  duo- 
, . bus  redis  . Ergo  tres  g anguli  A , 

5 ■ J*'  B,  & ACB  fimul,  ? quales  funt  duo- 
om ‘ ' bus  redis  . Quod  erat  , &c. 

Corollarium.  Hinc  patet  externum 
angulum  quolibet  interno  , & op- 
vr.i,  pofito  maiorem  effe  ; Et  duos  inter- 
nos angulos  , cuiullibet  trianguli , 
minores  elfe  duobus  redis  . Quan- 
doquidem externus  oftenfus  eft  ae- 
qualis duobus  internis  s & oppofitis, 
iimul  fumptis:  atque  tres,  fimul  fum- 
pti , uuantita  em  duorum  redorum 
complent. 

PROPOSITIO  XI X.  Omnis  trian - 
-2  t ' guli  mutis  latus  materem  angulum-* 
fubtendtt . Tabula  I-  Fig-$6 
Sit  latus  AC  maius  latere  AB  irt 
triangulo  ABC  . Dico  angulum  B 
maiorem  efie  angulo  C • Ex  maio- 
a prop.}  re  iatere  AC  fecetur  a AD  squalis 
b prop.6  AB  minori ; inngaturque  BD  b . 
Ergo  triangulum  BAD  ifofceliuin_» 
erit;  ideoque  anguli  fupra  bafim  A 
BD>  &:  ADB  inter /e  aequales  : Eft 
aurem  angulus  ABC  maior  angulo 
ABD , totum  feilicee  fua  parte  • Er- 
go 
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go  angulus  ABC  maior  cjuoquc^ 
erit  angulo  ADB . eft  c vero  angulus 
ADB  externus  in  triangulo  BDC  , 
&ideo  maior  angulo  C interno , & 
oppofito  . Ergo  multo  magis  angu-- 
lus  ABC  maior  erit  angulo  C.  Qua- 
re maiori  lateri  AC  opponitur  an- 

§ ulus  maior  ABC  . Quod  erat  ofte- 
endum  . 

PROPOSITIO  XX.  Angulis  qua- 
libus eiufdem  trianguli  opponuntur 
Utera  aqualia.  Et  maiori  angulo  ma- 
ius latus  opponitur.  Tab.I.  fig.J7* 

Sit  primo  in  triangulo  ABC  an- 
gulus A aqualis  angulo  C • Dico 
latus  CB  aquale  efle  lateri  AB  . Si 
enim  hoc  verum  non  eft,  fit  BC  ma- 
ius , aut  minus,  quam  AB  • Ergo, 
ex  praecedenti,  angulus  A maior 
aut  minor  erit , quam  C > quod  eft 
contra  hypothefim . Non  ergo  CB 
maius  eft»  aut  minus,  quam  AB. 
Quare  ilii  fit  aequale  neceffe  eft  * 
Quod  erat  primo  loco  oftenden- 
dum . 

Sit  fecundo  angulus  A maior,qua 
B.  Dico  latus  BC  maius  efle  latere 
AC  • Si  enim  hoc  verum  non  eft  ; 
erit  BC , aut  aequale , aut  minus , 
quam  AC  • Sit  aquale,  fi  fieri  po- 
teft . Ergo  a anguli  B , & A aqua- 
les erunt  inter  fe : politus  autem  fuit 
angulus  A maior»  quam  B.  Ergo 
erunt  aquales  , & inaquales , quod 
B 5 ell 
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eil  abfurdum . Non  ergo  BC  aqua- 
le eft  ipfi  AC  • 

Sit  tertio  minus  , II  fieri  poteff  i 
Ergo  ex  praecedenti  minori  lateri  B 
C opponitur  minor  angulus  A , quod 
nuTus  eft  contra  hypoteflm:  fuppo- 
nebatur  enim  angulus  A maior 
quam  B . Non  ergo  latus  BC  minus 
eft  latere  AC.»  fed  neque  aqualem 
oltenfum  fuit.  Ergo  BC  maius  er  it» 
quam  AC  • Quapropter*  &c. 

EVCL.  PROPOSITIO  XXI.  Cuiuslibet  tri - 
30.  i,  anguli  duo  Utera  tertie  funt  mater  a i 
& deferentia  duorum  Uterum  minor 
ed  reliquo  . Tabula  I.Fig.  J8.&  39«, 
Sit  quodiibet  triangulum  ABC  « 
Dico  primo  duo  quaelibet  eius  late- 
ra, vt  BA  & AC  , fimul  lumpta* 
maiora  efle  tertio  latere  BC . Pro- 
dudlo  latere  CA  verfusA*  fecetur 
a j 4 DA  aqualis  ipfi  BA  , iungaturque 
re&a  BD  . Quoniam  in  triangulo 
BAD  duo  eius  latera  BA,.  & DA 
hprooe  ^alia  funt  inter  fe . Ergotangu- 
r li  ad  bafim  Dj  Sc  ABD  aequales  funt 
inter  fe  ; eilque  angulus  CBD  ma- 
ior partiali  angulo  ABD  ..  Igitur 
angulus  CBD  maior  eit  angulo  0; 
tpr,  zo  & proptereac  in  triangulo  C BD  erit 
latus  CD  > angulum  maiorem  fub- 
. . tendens , maius  latere  BC  ^ fed  DC 

aequalis  eft  duabus  redlis  lineis  BA  , 
& AC  s fimul  fumptis  ^ eo  quod  ae- 
qualibus BA  & DA  additur  com- 
munis 
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munis  AC  ) Ergo  duo  latera  BA 
& AC  , fimul  furnpta  , maiora  funt 
tertio  latere  BC  • 

:t  Secundo  ex  maiore  latere  BC  fe- 
tetur d CH  aqualis  AC  eritque-» 
differentia  duorum  laterum  BC, 
& CA . Dico  iam  BH  minorem  ef- 
fe/quam  BA,  Quia  duo  Iate>a_j 
BA  & CA  maiora  funt , quam  B 
C;  it  ab  eis  tollantur  aquales  HC , 
&CA  .•  erit  e BA , refiduum  maioris 
aggregati  x maius  , quam  BH  . 

PROPOSITIO  XXU.Si**  extrt . 

mttatibus  vnius  lateris  trianguli  du& 
rttfje.  Umtai  intra,  iffum  conueniant  y 
ha  fimul  fumptA  , minores  erunt  duo- 
bus reltqws  triangula  lateribus , fimul 
fumptiii  maiorem  vero  angulum-» 
continebunt . T abula  I*  Fig.  40* 
Sit  triangulum  ABC  » & a pun&is 
B>  C concurrant  intra  triangulum 
dua  redhe  BD & CD  in  D , Dico 
BD,  GD  fimul , minores  ede  >quatnf 
BA  , CA  > fimul  furnpta ; fed  angu- 
ium BDC  maiorem  effe  angulo  BA 
C . Produ&a  B D , fecet  AC  in  E ; 
erunt  a BA  > AE  y fimul  furnpta  # 
maiores  , quam  BH  ,*  & addita  com- 
muni EC  , erunt  b dua  BA,  & AEC 
maiores  duabus  B£  & EC  fimul. 

Rurfus  c CE  & ED  fimul , ma- 
iores funt,  quam  CD ; & addita—» 
communi  DB  , erunt  4 dua  CE  > & 
EDB  fimul,  maiores  duabus  CD  , 
B 6 & 
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& DB . Quare  AB , & AC  firmi I 
fumptae , multo  maiores  funt,  quam 
BD  & DC  fimuJ . 

Poftea  e angulus  BDC  externus 
in  triangulo  EDC  maior  eft  inter- 
no , & oppofito  CED  : hic  vero  ex- 
ternus efl  in  triangulo  E AB,  & ideo 
/maior  interno  , & oppofito  angulo 
A . Qiiare  angulus  BDC  multo  ma- 
ior erit,  quam  angulus  A.  Quod 
erat  oflendenduin  . 

PROPOSITIO  XXIII.  Datis  tri . 
bus  reftis  lineis  , triangulum  confit* 
tuere  , cuius  fingula  latera  J ingulis 
datis  re&is  lineis  ce  qua  Ita  fint  • Opor- 
tet autem  > vt  vnaqueque  datarum 
linearum  minor  fit  reliquarum  ugg*?m 
gato.  Tabula  I.  Fig.  41. 

Sint  tres  redtae  lineae  A , B , & C> 
quarum  dux  quaelibet  reliqua  fint 
maiores  . Debet  conftitui  triangu- 
lum } habens  tria  latera  aequalia  tri- 
tus datis  redtis  lineis  . Sumatur 
quaelibet  redta  linea  DE  indefinita  „ 
& in  ea  fecetur  a DF  aequalis  ipfi  A, 
& ex  reliqua  fecetur  F(j  aequalis  B; 
& tandem  fecetur  GE  aequalis  C • 
Deinde  b centro  G , intetuallo  GE 
circulus  ENK  defcribatur . Et  cenr 
tro  F , interuallo  FD  alius  circulus 
DNH  defcribatur . Et  quia  lingulae 
rediae  DF,  FG,  & GE  aequales  fuat 
lingulis  AB,  & C;  atque  vnaquaeque 
harum  minor  efl  aggregato  duarum 
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reliquarum  . Ergo  dusquslibet  ip- 
farum , DF  > GE  maiores  funt  ter- 
tia FG  ; funt  vero  eiufdem  circuli 
radii  FH  , FD  interfe  aquales , 
lic  GK  squalis  eft  EG  . Igitur  FH 
& GK  fimul  fumpts  maiores  funt 
quam  FG  ; & ablata  communi  por- 
tione FH  remanet  GK  maior  quam 
GH ; & ideo  pundtum  K peripheris 
KNE  iacet  intra  circulum  DNH  t 
& terminus  E iacet  extra  eundem_> 
circulum  . Ergo  dus  peripheris  E 
NK , & DNH  fe  mutuo  fecant : fe 
fecent  in  punito  N*  & ducantur  re- 
dts  FN  & GN  • Et  quia  c FN  ae- 
qualis eft  ipfi  DF , cimi  a centro  ad 
peripheriam  circuli  DNH  ducan- 
tur ; eftque  'redta  A squalis  eidem 
DF  . Igitur  d FN  squalis  eft  ipli 
A . Similiter  GN  8c  GEfuntra- 
- di j eiufdem  circuli,*  & ideo  e squa- 
les : eftque  recta  C squalis  eidem_» 
GE.  Ergo/  NG  squalis  eft  ipli 
Cj  atque  redla  FG  fadta  eft  squalis 
ipfi  B . Igitur  .trianguli  FNG  tria 
latera  squalia  funt  tribus  datis  re- 
dtis  lineis  Ai  B,  &:  C.  Quod  erat 
. propofitum . 

PROPOSITIO  XXIV.  Ad  datam 
retiam  lineam  3 datunque  in  «a  pun* 
Cium  , date  angule  aqualem  Angulum 
csnSb  tuere  . Tabula  II*  Fig.  !• 

Sit  data  redta  linea  AB,  ad  pun- 
dium  vius  G,  debet  conftitui  angu- 
lus 
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Ius  aqualis  dato  angulo  E • Duca- 
tur , vtcunquea  reda  DFS  vt  fiat  tri- 
angulum DEF,*  poftea  a fiat  trian- 
gulum GGH » cuius  latera  aqualia 
lint  tribus  lateribus  trianguli  DEF  % 
finguia  finguliSjita  vt  ad  pundum 
C conuemant  duo  latera  » GG  qui- 
dem aquale  ipli  DE  * & CH  aquale 
ipfi  EF  (fieri  enim  hoc  poterit,  cun* 
duo  qualibet  latera  trianguli  EDF 
reliquo  fint  maiora ) iam  m h;s  duo- 
bus triangulis  omnia  latera  vnius  ae- 
qualia funt  omnibus  lateribus  alteri- 
us finguia  lingulis  . Ergo  b angu- 
lus C aqualis  eit  angulo  E ; qui  a_ > 
lateribus  GH,  & D F aqualibus, 
fu  b tenduntur;  Et  hoc  erat  faciendfu 

PROPOSITIO  XXV.  Si  in  duobus 
tnangulis  fuerint  duo  anguli  vnius. 
aquales  duobus  angul  i alterius»  vter -> 
que  vtique  » Si  vnum  latus  vntU+ 
teri  aquale » qua  (tue  Aqualibus  angu- 
lis adsaceant  , fiue  aqualibus-  angulis 
offofita  fiat  j erunt  triangula  ftmili • 

ttr  aqualia  * Tabula  II.  Fig*a. 

In  triangulis  ABC  & DEF  fint 
latera  AC  & DF  aqualia  inter  fe> 
& angulus  BAC  aqualis  angulo  D » 
atque  angulus  ABC  aqualis  angulo 
E » fiue  fint  anguli  BAC  * & D a- 
quales , pariterque  anguli  ACB » & 
F inter  fe  aquales . Patet « in  vtro- 
que  cafu  tertium  angulum  vnius  tri- 
anguli aqualem  effe  polhemo  angu- 
lo 
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lo  alterius  trianguli  • Dico  latera—* 

AB,  & DE  effe  aequalia  ; pariterque 
Jitera  CB  y & FE  mter  fe  aqualia-* 
effe  . Si  enim  hoc  verum  non  eft, 
fit  AB  maius , aut  minus»  quam  DE: 
&fecetur  b AH  aequale  DE , iunga-  " 
turque  re<fta  CH.  Et  quia  circa-* 
aquales  angulos  A & D latera  G 
A , & FD  aequalia  funt;  pariterque 
latera  HA  & ED  funr  aequalia-* . 

Igitur  c in  triangulis  ACH , & DF 
E erunt  anguli  ACH  , & F aquales 
inter  fe  • Erat  autem  angulus  ACB 
aqualis  eidem  angulo  F . Ergo  d,  d Axi- 
duo  anguli  ACH  , & ACB  aquales  *• 
funt  inter  fe  , pars  & totum  > quod 
« eft  impolibile  . Quare  refta  linea  e 
BA  non  eft  maior  , neque  minor  , m‘ 9* 
quam  ED,  fed aqualis  erit . Eadem 
ratione  latera  CB  & EF  «qualia-* 
erunt  * Quod  erat  probandum  • 

PROPOSITIO  XXVI.  gutdriU-  EVCU 

terum  1 cuius  oppofita  Utera  funt  fa*  34-  f» 
r alitia  > habet  angulos  oppofitos , <$* 
latera  oppofita  aqualia  mter  f»  i at» 
que  dimeter  i fum  fecat  bifariam  J' 
fed  diametri  vicifism  fe  fe  bifariam-* 
fecant  • Vocetur  talis  figura  Paralie» 
logrammum  • Et  perpendicularis,  d 
fu  nmitate  ai  oppofitam  bafim  du&a9 
vacetur  Altitudo  tarallelogrammi* 
Tabula  II.  Fig.J. 

Sit  quadrilaterum  BD,  cuius  dia- 
meter AC  y iintque  latera  AB  & D 
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C parallela  inter  fe ; pariterque  late- 
ra AD,  BG  lint  parallela  . Dico  prt- 
mo  latera  AB  & DC  inter  fe»  nec 
non  latera  AD  & BC  aqualia  efle  * 
Secundo  angulos  B»&D  inter  fe» 
nec  non  angulos  B AD » BCD  inter 
fe  aequales  efle,  Tertio  triangula.* 
ABC , & ADC»  fefta a diametro > 
aequalia  efle  » Quarto  diametros  A 
C , & BD  fe  fe  mutuo  bifariam  fe- 
care  in  E «.  Quoniam  in  qttadriiatero» 
AC  latera  oppofita  AB  ».&  DC  fune 
parallela»  tk  fecantur  ab  AC . Erga 
$ anguli  alterni  BAC . > & DCA  ae- 
quales inter  fe  funt.  Similiter  vqui£ 
b rectae  AD  » BC  fu nt  parallelae  9,  & 
fecantur  a refta  AC.  Ergo  alterni 
anguli  BCA,  & DAC  aquales  funt 
inter  fe  . Quare  iri.  triangulo  BAC: 
duo  anguli  fupra  baftm  AC  aequales 
funt  duobus  angulis  triangulis  DA 
C»  fuper  eandem  bafim  adiacentL- 
bus  i unguli  Angulis  ; & ideo  c eruntr 
triangula  BAC  , & DAC  fimifiter 
aequalia;  & proptereaj  quadrilate- 
rum  ipfum  BD  > fefturn  erit  a dia- 
metro AC  bifariam .■  Poflea  latera. 
AB , & DC  ^oppofita  angulis  aequa- 
libus alternis  inter  fe ; nee  non  late- 
ra oppofita  AD  > & BC  aequalia  e- 
runt . Deinde  duo  anguli  oppofiti 
B & D aequales  erunt , quia  eidem 
baii  AC  opponuntur . Rurfus  qma_» 
aequalibus  angulis  DAC  » & BCA 
adduntur  anguli  aequales  BAC&D 

C A 
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CA.  Ergo  A toti  anguli  oppofitiD 
AB , & BCD  aquales  inter  le  erunt. 
Tandem  quia  in  triangulis  ABE  & 
CDE,  duo  anguli  BAE  & DCE  ae- 
quales oftenfi  funt , & anguli  AEB  9 
&CED  ad  verticem  funt  e aquales , 
& duo  latera  AB  , & CD  , fubten- 
dentia  angulos  aquales,  oftenfa  funt 
aqualia.  Ergo/AE  ipfi  EC  aequalis 
eft;  nec  non  BE  ipfi  ED  aqualis 
eft.  Quare  patet  propofitum  • Vo- 
ceturjfigura  ABCD  Parali elogr  a m~ 
mi  • Et  reda  a lupremo  latere  AB 
ad  oppofitam  balirn  DC  perpendi- 
culariter  duda  , vocetur  Altitudo 
parallelogrammi , 

PROPOSITIO  XXVII.  Si  in  qua- 

drilattro  anguli  ofpofiti  inter  fe  , aut 
Utera  oppofita  fuerant  aqualia  > vel 
duo  latera  opfofita  tantum  Jint  pa - 
rutella,  aqualia  y erit  femter  F4- 

ralletog  ammum  • Ta.  II* 

Sint  primo  in  quadrilatero  BD 
anguli  B , & D inter  fe , pariterqtie 
A & C aquales . Dico  B D parai- 
lelogramtnum  efle  • Quoniam  A & 
C aqualibus  , fi  addantur  anguli  a- 
quales  D ipfi  A , & B ipfi  C:  erunt 
« anguli  A>  & D limuli  aquales  duo- 
bus C & B : led  quatuor  b anguli 
cuiuflibet  quadrilateri  aquales  iunt 
quatuor  redis:  cumdiuidi  pofikin_* 
duo  triangula.  Ergo  duo  anguli  A , 
& D iimul*  duobus  redis  funt  aqua- 
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Jes;&  funt  interni  ad  eafdem  partes. 
zfnf.  Ergo  c AB  & DC  parallela  erunt  . 
n.  Eadem  ratione  AD»&BC  paral- 
lelae erunt ; ideoq;  fpatium  BD  pa- 
railclogrammum  erit . 

Sint  fecundo  duo  latera  oppollca 
AB  & DC  aqualia  inter  fe  , pari- 
terqueDA,  & BC  aqualia.  Dico 
fpatium  effe  parallelogrammtim_j . 
Dndta  diametro  BD » erunt  in  trian- 
gulis ABD,  & CBD  lingula  latera 
fingulis  lateribus  aequalia,  & BD 
latus  commune  . Ergo  d erunt  limi- 
liter  aqualia  , ideoque  anguli  oppo- 
fti  A»  & C aquales  erunt , atque-» 
ADB , CBD  inter  fc»  nec  non  an- 
guli ABD,  CDB  aquales  erunt  in- 
ter fe*  Quare  e duo  anguli  ADB  , 
t^xl-  &CDB,  fimul  fumpti,atque  CB 
**  D & ABD  , fimul  lumpti , aqua- 
les erunt  inter  fe . Igitur  ex  prima 
parte  huius  fpatium.  ipfurn  erit  pa- 
rallelogrammuni . 

Tertio  fint  latera  bppofita  AB» 
& CD  parallela,  & aqualia  tantum- 
modo , idem  feqtietur  • Si  enim  hoc 
verum  non  eft » du da/ BE  paralle- 
i Coroi  ,p/j  ^ j)  , fiec  parallelogrammum 
frop*i6  Aijgg  . Cadet  ergo  redta  BE  ci- 
tra , aut  vitra  punitum  C • Ergo 
|tfPr9f  g larus  D E aquale  erit  oppolito 
AB,  feuDC,  pars  & totum, quod 
eft  lmpoilibile  • Non  ergo  alibi , 
quam  in  C punClo , cadit  BE  pa- 
rallela ipii  AD.  Quare  fpatium-» 
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A C parallelogrammum  cft  • 

PROPOSITIO  XXVIII.  Datam  Ev^« 

reflam  lineam  in  quot  cunque  Aquales  9' 
fartis  duidere  • Tabula  Ii*  Fi* 
gura  5. 

Sit  data  reda  linea  AC , fecanda 
, in  datam  multitudinem  partiurh  ae- 
qualium . Ducatur  a pundo  A reda 
AB,  elficiens  in  A quemlibet  angu- 
lum CAB  , & in  AB  lecetur  quod- 
libet fegmentum  AD » & fiant  a fuc-  a 
celliue  partes  DE  » EF  , FB  aqua- 
les ipfi  AD  > qua  totfint  > quot  par- 
tes aquales  in  AC  debent  contine- 
ri; iungaturque  reda  BC , & a pun- 
dis  D,  E,  F intra  triangulum  ABC 
ducantur  b redae  DG,  EH>  FM  pa-  b Corol. 
rallelae  bafi  BC  , quae  fecent  redam  \t 
AC  in  G,  Hj  M . Dico  redam  AC 
fedam  etfe  in  partes  imperatas : a 
pundis  D,  Et  r ducantur  e redae  D c Cgroiu 
Nj  EOi  FK  parallel*  ipfi  AC , fe-  p->p.  16 
cantes  proximas  parallelas  in  N»  Oa 
K . Et  d quoniam » propter  paralie-  d p rop 
las  oppofitas  > fpatium  GDNH  pa- 
rallelogrammum  eft,erit»DN  ae-  ePyop% 
qualis  ipfi  GH;  cumque  in  triangu-  u. 
lis  DNE,  & AGD  externus/ angu- 
lus NDE  aqualis  fit  interno , & op-  f ***?• 
polito  angulo  A > propter  parallelas 

j AC;  atque  g internus  angulus  g prep» 
NED  sequalis  fit  externo  > & oppo-  »f  • 
fito  angulo  GD A , propter  paralle- 
las HE,  GD;  atque  duo  latera  adia- 
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centia.DE , AD  aqualia  fint  fadia « 
Ergo  h latera  DN  > & AG  aqualia 
funt  inter  fc : erat  autem  GH  aqua- 
lis eiciem  DN  . Icitur*  GH  aqua- 
lis eft  ipfiAG.  Eadem  ratione  H 
M > & MC  oftendentur  aquales  ei- 
dem AG  • Quare  AC  fefta  erit  in_ » 
tot  paites  aequales  AG,  GH,  HM, 
MC , quot  lunt  partes  imperatae  3 
contentae  in  re&a  AB.  Et  hoc  erat 
faciendum . 

Corollarium  • Facili  deducitur  ex  con* 
firuftione  & dtmoHratione  huius 
frsfofitionts , quod  fi  dujt  refla  angu- 
lum continentis  duidantur  in  toti- 
dem partes  atjueles : Refla  coniungtn - 
lespun&afimiltum  dtuifionum  erunt 

faralltU  interfit . 
i enim  HE  non  eft  parallela  G 
D,  ducatur  Hi  parallela  ipli  GD  - 
Ergo  ficut  GH  aequaiisponitur  m 
AG  ; ita  DI  aemulis  efle  debet  AD 
feu  ei  aequali  DE . Quod  eft  abfur- 
dum ; ergo  ipfamet  HE  parallela  eft 
GD,  & lic  reliquae  • 

PROPOSITIO  XXIX.  Si  duo  an- 
guli interni  ad  eaf  dem  partes  eiufdem 
linea  refla,  fetantis  duas  alias  itftasy 
fuerint  minores  duobus  reflis  cngulisc 
tiU  refla  linea , proiufla , triangulum 
eonflituenti  Tab.II.  Fig.  6, 

Sint  duo  anguli  DAB,  &:  CBA 
minores  duobus  reftis.  Dicoreftas 

line- 
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lineas  AD , & BC  concurrere  ad 
partes  D»C>  & efficere  triangulum. 
Ab  A cadat  AO  perpendicularis  iii- 
perBC  eam  fecans  in  Ojquia  exter- 
nus angulusCOAasqualis  eft  duobus 
internis  & oppolitis  angulis  B & 
BAO  in  triangulo  O AB ; ergo  addi- 
to communiter  angulo  OAD  > e- 
mntduo  anguli  COA  & OAD  ae- 
quales tribus  angulis  B > BAO  & 
OAD,feu  B & BAD  limul  fumptisj 
fedhi  minores  erant  duobus  redtis  . 
ergo  redtus  angulus  COA  vna  cum 
OAD  minores  funt  duobus  redtis  , 
&ideo  angulus  DAO  acutus  eft: 
& a quolibet  pundio  E redtaz  DA  ca* 
dat  perpendicularis  EF  fuper  AO  3 
patet  quod  EF  cadit  ad  partes  angu- 
li acuti  DAO  inter  pundta  A & O . 
Deinde  fecentur  FKj  KM  jMH  lin- 
gulas aequales  ipft  AF  quoufque  AH 
maior  efficiatur  quam  AO|  & fecen- 
tur  partes  ED  , DI  , IX  lingula;  ae- 
quales eidem  AE  > quae  totidem  line 
quot  in  AH  continentur  > & con- 
jungatur XHG  qua(ex  praeceden- 
ti Corollario)  parallela  erit  iplis  F 
E,&  BOC,*  &r  ideo  confulget  trian- 
gulum AGX  in  quo  d pundto  B du- 
cta eft  redta  BC  intra  ipfum  trian* 
gulum  AGX  parallela  bali  GX . 
igitur  BC  produdta  fecabit  reli- 
quum  latus  A D X alicubi  vt  in^ 
R . Quod  erat  &c. 


,lr: 
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PROPOSITIO  XXX,  Si  in  duobus 
fur allelogr ammit  vnus  angulus  vni 
ungulo  Aqualis  fuerit,  atque  bafesin - 
ttrfe , puriter  que  altitudines  equa- 
les  fuerint  : 'etiam  parallelogra  nmta 
erunt  aqualia  inter  fe  • Tabula  II. 
Fig.  7« 

In  duobus  parallelogrammis  BD, 
& FH  lint  anguli  B , & F aquales  , 
& bafes  BC » FG  aquales  , atque-» 
perpendiculares,  fcu  altitudines  A 
K,  EN  aquales.  Dico  parallelo- 
gramma  BD,  FH  aqualia  effe-'. 
Ducantur  diametri  AC , EG  » Quia 
in  triangulis  ABK,  EFN  funt  angu- 
li B & F aquales , & duo  anguli  re- 
dii K & N , atque  latera  A&j  Eft 
aequalia  , qme  oppofita  funt  angulis 
npnp*  aequalibus  . Ergo  a B A » FE  aequa* 
lia  funt , Et  quoniam  circa  angulos 
aequales  B,  F,  latera  AB  , EF  funt 
aequalia  , atque  latera  BC » FG  funt 
bprop, 4 pariter  a qualia  . Igitur  b triangula 
cpro,i6  ABC,  EFG  aqualia  funt,  &:  e eo- 
rum dupla  parallelogramma  BD, 
FH  aqualia  quoque  erunt . Quod » 
&c. 

IVCL.  PROPOSITIO  XXXI.  Si  duo  p4m 
*°*  r allelogr  amma  non  Aquiangula  bafes 

aquales  , & altitudines  aquales  ha- 
buertnt  , erunt  aqualia . 1 abula  II. 

Fig,  d.  9-  & io. 

In  parallelogrammis  AC » EG  > 

aequi- 
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aquiangulis , fint  bafes  BC , FG  a- 
quales,  & paralleIogrammorum_j> 
altitudines  fint  etiam  lequales . Di- 
co parallelogramma  AC , & EG  ef- 
fe aqualia.  Fiat  a angulus  CBK  a>  a PW 
qualis  angulo  F , & ducatur  b CN  b Cor»U 
parallela  BK»  & produ&a  AD  fecet  propt\6 
r parallelas  BK,CN  in  K & N;  fa-  cCorol. 
dumque  d erit  parallelogrammum  pnp.if 
BCNK , cimi  etiam  AN  fit  paral-  d?reP* 
lela  BC . Quoniam  in  triangulis  A * * 

BK,  & DCN  eft  e angulus  CDN  eprop, 
externus  aqualis  interno,  &:  oppo*  iy. 
fito  angulo  BAK  ( propter  paralle- 
las AB,  CD  ) ,*  pariterque/  inter-  fprop, 
nus  angulus  CND  aqualis  eft  ex-  *S* 
terno  BK  A,  in  parallelisCN  , BK, 

&duo$  latera  B A»  CD,  fubtenden*  gprop. 
tia  aquales  angulos , funt  inter  fe-»  25, 
aqualia,  cum  fint  latera  oppofita  pa« 
rallclogrammi  AC  . Ergo  k trian-  h pnp* 
gula  ABK  , & DCN  aqualia  funt  aS* 
inter  fe  . Et  ( in  primo  & fecundo 
cafu  ) addita  * communiter  figura—»  , t4X-lm 
BCDK  , erit  parallelogrammum— » 0 «.a. 
AC  aequale  parallelogrammo  BN  • 

At  ( in  tertio  cafu  ) / ablato  com-  j 
muniter  triangulo  DOK,  erunt  qua-  cm.  j. 
drilatera  ABOD  & NKOC  aqua- 
lia inter  fe  ; additoque  m communi 
triangulo  BOC  , ent  pariter  paral-  *. 
lelogrammum  ABCD  aquale  pa- 
rallelogrammo  BCNK  . Iam  quia 
parallelogramma  BN  , & AC  funt 
inter  eafdem  parallelas  AN  & BC  • 

erunt- 
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erunt  n aeque  alta  j cum  omnes  per- 
pendiculares , feu  diftantiaelparalle- 
iarum  AN  & BC,  «quales  fint.  Po. 
iita  autem  fuerunt  parallelogramma 
FH  & AC  seque  alta  . Igitur  pa- 
rallelogramma BN  & FH  aeque  al- 
ta funt  , & habent  bafes  BCi  FG  ae- 
quales inter  fe  , atque  angnlos  KBC 
& F aequales  inter  fe  . Ergo  paralie, 
logrammum  0 FH  aequale  eft  pa- 
rallelogrammo  BN  : Sed  oftenfum 
fuit  parallelogrammum  AC  aequale 
eidem  parallelogrammo  BN . Igi- 
rUr  p parallelogramma  AC  , & FH 
aequalia  funt  inter  fe . 

PROPOSITIO  XXXII.  Tritngu* 
l n y quorum  bafes  equttles  > & altitti • 
dines  funt  aquales » erunt  equuliO-* 
inter  fe  . Tabula  II.  Fig.  ii. 
Triangula  ABC  * & DEF  habe- 
ant bafes  BC>EF  aequales  inter  fe* 
& perpendiculares  , feu  altitudines 
AOj  DN  a punitis  A,  D ad  bafes 
BC  & EF  duite , fint  «quales . Di. 
co  triangula  ABC  , DEF  efle  inter 
fe  aequalia . Duita  a AG  parallela 
ipfi  BC , & CG  faita  parallela  ipfi 
BA  3 fiat  parallelogrammum  ABC 
G„  Pari  ratione  compleatur  paral. 
lelogrammum  EDFH.  quoniam_, 
parallelogramma  BG  , & EH  ha- 
bent bafes  BC , EF  aquales  , & al- 
titudines aequales  ( cum  perpendi- 
culares AO  8c  DN  fint  altitudines 

paral. 
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parallclogrammorum  BG  & EH  ) 
Ergo  b paralleiogramma  BG  & EH 
aequalia  funt  inter  fe  , & eorum  le- 
miffesr  pariter  aquales  eriint:Sunt- 
qued  triangula  ABC  & DEF  dimi- 
dia parallelogrammorum  B G & 
FH,  Igitur  triangula  ABC  & DEF 
aqualia  funt  inter  fe  * Quod  , &c. 

t 

Cor »ll*rium  !•  ManifeBum  eft  j fi 
parallelogrammum  > & triangulum 
habuerint  bafes  aequales , atque  al- 
titudines aequales*  efle.parallelogra- 
mum  duplum  iplius  trianguli . 

Habent  enim  paralleiogramma  B 
Gj&  trianguli!  DEF  bafes  BC  & E 
F aquales  * atque  altitudines  etiam 
aequales},*  & oftenfum  fuit  e triangu- 
lum ABC  aequale  triangulo  DEF  • 
Ergo  parallelogrammum  BG  (quod 
/duplum  eft  iplius  trianguli  ABC  ) 
erit  quoque  duplum  .alterius  trian- 
guli DEF . 

Corollarium  II.  Patet  etiam  quod, 
fi  fuerint  duo  triangula  atque  alta  * 
& balis  vnius  aliquoties  metiatur 
bafim  alterius , triangulum  quoque 
toties  reliquum  triangulum  metie» 
tur,  quoties  balis  bafim  metitur  . 

Si  enim  in  triangulis  ABC,DEF* 
aque  altis , ipfa  balis  EF  metiatur 
aliquoties  balim  BC,  vt  verbi  gratia 
quater3atque  a pundtis  diuilionum-j 
M,  & S * ad  verticem  A coniun- 
C gan- 


b profti 
3i. 

C >Axi~ 
om.  f. 
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48  Euclidis  Refihuti 
n pm*  erunt  n aeque  alta ; cum  omnes  per- 
a pendiculares , feu  diftantiaelparalle- 
larum  AN  & BC,  aequales  fmt.  Po. 
lita  autem  fuerunt  parallelogramma. 
FH  & AC  seque  alta  . Igitur  pa- 
rallelogramma  BN  & FH  aeque  al- 
ta funt , & habent  bafes  BC,  FG  ae- 
quales inter  fe , atque  angnlos  KBC 
& F squales  inter  ie , Ergo  paralle- 
o Ptop*  logrammum  o FH  aequale  eft  pa- 
30,  rallelogrammo  BN  : Sed  oftenfum 
fiiit  parallelogrammum  AC  aequale 
eidem  parallelogrammo  BN.  Igi- 
p Ax*~  rur  p parallelogramma  AC  , & F H 
om,  t-  aqualia  funt  inter  fe  . 


1VCL*  PROPOSITIO  XXXII.  TrUngu* 


37.  38, 


l £ , quoruw  bafes  aquales  , &•  altitu- 
dines funt  aquales  > erunt  aqualia -j 
inter  fe  . Tabula  II.  Fig.  1 1. 
Triangula  ABC  , & DEF  habe- 
ant bafes  BCjEF  squales  inter  fe, 
3c  perpendiculares  , feu  altitudines 
' AO , f)N  a pun&is  A,  D ad  bafes 
BC  & EF  dudtaz > fint  aequales . Di, 
co  triangula  ABC  , DEF  effe  inter 
^ rw  fe  aequalia . Du&.a  a AG  parallela 
fZfJi  ipfi  BC,  & CG  fafta  parallela  ipfi 
RA , fiat  parallelogrammum  ABC 
G,  Pari  ratione  compleatur  paral. 
lelogrammum  EDFH.  quoniam., 
parallelogramma  BG  > & EH  ha- 
bent bafes  BC  , EF  aequales  , & al- 
titudines aequales  ( cum  perpendi- 
culares AO  & DN  lint  altitudines 

paral- 
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parallclogrammorum  BG  & EH  ) 
Ergo  b parallelogramma  BG  & EH 
aequalia  funt  inter  fe  * &r  eorum  le- 
nulfes  * pariter  squales  erunt:Sunt- 
que  d triangula  ABC  & DEF  dimi- 
dia parallelogrammomm  B G & 
FH.  Igitur  triangula  ABC  &r  DEF 

«qualia  funt  inter  fe  • Quod  * &rc# 

/ 

Corollarium  !•  Manifeftum  e 11 , fi 
parallelogrammum  > & triangulum 
habuerint  bafes  aequales  , atque  al- 
titudines squales,  efle  parallelogra- 
mum  duplum  ipfius  trianguli « 

Habent  enim  parallelogramma  B 
Gj&  triangulu  DEF  bafes  BC  & E 
F aquales , atque  altitudines  etiam 
aequales},-  & oftenlum  fuit  e triangu- 
lum ABC  squale  triangulo  DEF  • 
Ergo  parallelogrammum  BG  (quod 
/duplum  eft  ipiius  trianguli  ABC  ) 
eritquoque  duplum  alterius  trian- 
guli DEE . 

Corollarium  II.  Patet  etiam  quod, 
fi  fuerint  duo  triangula  sque  alta, 
& bafis  vntus  aliquoties  metiatur 
bafim  alterius  t triangulum  quoque 
toties  reliquum  triangulum  metie» 
tur,  quoties  bafis  bafim  metitur . 

Si  enim  in  triangulis  ABC,DEF, 
aque  altis,  ip  fabalis  EF  metiatur 
aliquoties  bafim  BC,  vt  verbi  gratia 
quater,atque  a pundtis  diuilionum_» 
R>  & S * ad  verticem  A coniun- 
C gan-; 


b prop, 
3»* 

c *Axi- 
om. 
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50  Euclidis  Re/Ututi 
gantur  re&ae  lineaj : diftributum— » 
erit  triangulum  ABC  in  tot  trian- 
gula ABM  , AMR  * ARS,  ASC  > 
quot  luntbafes  aequales  BM  , MR  * 
RS,&SC.  Suntque  praedidta  tri- 
angula aeque  alta,  tum  inter  Te  , tum 
ipli  DEF  ( quandoquidem  a pundto  - 
__  A perpendicularis  ad  bafirn  BC  du«* 
&a,  altitudo  communis  eft  & aequa- 
; lis  altitudini  trianguli  DEF)  & om- 
nes bafes  aequales  funt  • Igitur  tri- 
g prop . angula g omnia  , in  quae  diftribuitur 
»3*  triangulum  ABC»  aqualia  funt,  tum 
inter  fe  , ciun  ipfi  triangulo  DEF  . 
Et  propterea  toties  triangulum  D 
E F metietur  i pfum  triangulum-» 
ABC,  quoties  illius  bafis  EF,  huius 
bafim  BC  metitur , 

FVCLt  PROPOSIT.  XXXIII.  Dato  tri. 

42. 1.  ' angulo  ><equ»le  parnUelogrammutK. - 
constituere  m &nto  nnguln  » 1 ab.II. 

Figas* 

Sit  datum';  triangulum  ABC  , & 
angulus  I>.  Defcribendum  eft  pa- 
rallelogrammum  aequale  ipfi  trian- 
gulo , habens  angulum  aequalem-, 
a pjj.  angulo  D.  Setta  a BC  bifariam—, 
in  E , ducatur  AE,  & angulus  CEF 
b pr. 24  fiat  b aequalis  angulo  D,  & CG  du- 
c Coroi.  catur  c parallela  ipfi  EF»  &r  AG  du- 
prop.  1 6 catur  parallela  ipli  BC.  Patet  d,  fpa- 
p tium  CF  parallelogrammum  efl<-»  : 
quod  ciim  habeat  eandem  bafim  EC 
cum  triangulo  ACE  ; fintque  prae- 
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ai&a  fpatia  inter  eafdem  parallelas 
AG  & EC  • Ergo  e parallelogram- 
mum  EG  duplum  eft  trianguli  AE 
C;  f ted  triangulum  ABE  a;quale 
eft  triangulo  AEC  ( cum  bafes  BE 
&EC  aquales,  & eandem  altitudi- 
nem habeant  ) Ergo  duo  triangula 
ABE  & E AC  limul  , ideft  triangu- 
lum ABC  > duplum  erit  trianguli 
AEC ; Erat  autem  fpatium  EG  du- 
plum quoque  eiufdem  trianguli  A 
EC.  Ergo^  parallelogrammum_» 
EG  aquale  elt  triangulo  ABC. 
Quapropter  dato  triangulo  , &c. 
Quod  erat  faciendum , 

PROPOSITIO  XXXIV.,  Super 
data  re&a  It  ne a quadrtUterum  de - 
feribere , cuttts  omnia  latera  equtlm 
fint  inter  /e,  atque  omnes  eius  anguli 
reSt  fint . Vocetur  talts  figura  Qua- 
dratum, Tab.  II.  Fig.  I*--; 

Sit  data  rcCta  AB  9 fupra  quam_> 
figura  imperata  defcribenda  eft  « 
Eleuetur  a CA  perpendicularis  fu- 
per  A B , & b fecetur  CA  aequalis 
ipfi  AB  ; ducaturque  f CD  paral- 
lela ipfi  AB  & BD  parallela  alteri 
ACj  conueniens  deum  DC  in  pun- 
tto  D»  Dico  fpatium  parallelogram- 
mum  ADefleaequilatenim  & aequi- 
angulum  . Quia  AD  parallelogra- 
mum  eft;  Ergo  e latus  CD  aequale 
eft  oppoiito  lateri  AB;  fed  eidem__» 
AB  ex  Conftru&ione  eft  fcquale_> 
C 2 CA 


e Cor.z 
pro.  3 1, 
fpr.  3* 


*Axi- 
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CA  . Ergo  / CD  aquale  eft  ipfc 
CA ; Sed^  rurfus  eidem  CA  aqua- 
le eft  latus  ilii  oppofitum  BD.  Ergo 
BD  aquale  eft  ipfi  CD,*  eftqu<L> 
eidem  CD  aquale  latus  b oppofi- 
tum AB  . Ergo  BD  & AB  inter  fe 
funt  aqualia  . Patet  ergo  omnia_a 
latera  parallelogramrm' AD  aqua- 
lia efle  inter  fe.  Quoniam  * vero  in 
parallelogrammo  A D duo  interni 
anguli  A & C aquales  funt  duobus 
redtis  } eftque  A,  ex  conftrudtione, 
redlus  . Ergo  C quoque  redhis  eft  . 
Cumque  i anguli  B,  & D fuis  op- 
pofitis  fint  aquales . Ergo  erunt  an- 
guli B&D  redii  quoque ; propte- 
reaque  anguli  omnes  figura  A D 
redii  erunt , Defcripfimus  ergo  fu- 
per  AB  figuram  AD»  quam  oftendi- 
mus  efle  aquilateram  & aquiangu- 
lam  > vt  quarebatur.  Vocetur  illa 
. - » 


Finis  Libri  primi  • 
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LIBER  II, 

De  Circulis. 

DEFINITIONES. 

RECTA  lines  cir tutum  tangite  dici-  L 
tur,  eum  in  circulum  incidensteum-a 
non  fetat»  - 

C1KCVLVS  circulum  tangere  dicitur » /jf 
cum  vnius  pertpheria*  in  alteram-» 

; incident  % non  fecat  circulum»  Tab. 

..  II.  Fig.  14. 

- Pofito  circulo  BFD  * fi  aliqua  re- 
fta  AB  incidens  in  circuluni,&  pro- 
dudla  eum  non  fecat,  Tangens  vocar 
bitur  ; pariterque  periphena  BH  5 
fi  incidat  in  circulum  BD  & eum—» 
non  fecet  » Tangent  appellabitur  . 

At  fi  produ&a  circulum  lecat , vo- 
cabitur Secant . 

RECTA  linea  diciur  applicari , [tu  toa - mt 
ptari  circule  > cum  eius  termmt  fue- 
rint ad  circuli  feripberiam  . T abu- 
• Ia  II.  Fig.  15. 

Vt  refta  linea  AB  coaptata  erit , 

Vel  applicata  circulo  ABC»  quando 
termini  A & B ipfius  r ed&e  lineae 
fuerint  in  ipfa  peripheria  circuli  AB 
Sp.GMENTVM  circuli  eff  figura  , epus 
fub  retia  linea  j & circuli  pertphe • 
ria  comprehenditur»  Tabula  II. Fi- 
gura 16.17,18. 

Tam  fpatium  B AD>  quam  M 
NO  , vel  EFG  Segmentum  circuli 
C i di- 
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dicitur  . Hacc  autem  Tegmenta  va- 
ria nomina  fortiuntur  . Si  enim  cen- 
trum circuli  fuerit  intra  eius  fuper- 
ficiem  y dicetur  Se ynentum  maius , 
vt  elt  E F G ; fi  vero  extra  ipfium 
fuerit,  vt  in  BAD,  dicetur  Segmen - 
tum  ntmus  • Et  t2ndem  ii  centrum.» 
fuerit  inipfare&a  linea  fecante^  > 
vt  in  MNO  > tale  Tegmentum  ap- 
pellabitur Semicirculus . 

A&GVLVS  in  fegmento  dicitur  ilb , qui 
a duabus  reftts  lineis  ton  urrentibur 
in  vno  punfto  circumfert  nite,  & ter» 
minatis extremitatibus  reR*  li~ 
ne^e  , que  bafis  ejl  fegmenti  , comi • 
netur . Tab.  II.Fig.19. 

Vt  in  Tegmento  ABC  duae  re£be 
linea*  AB  & CB  concurrentes  in—» 
quolibet  eius  pundio  B » edudlas  i 
terminis  A,  C efficiunt  angulum.» 
ABC»  conltitutum  in  di€lo  Tegmen- 
to. . 

AXIOMA. 


Duo  circuli » quorum  radii  funt  inter 
fe  aquale sy  erunt  aquales  inter  fg  . 
Et  contra  circulorum  aqualium  tadij 
aquale 1 funt 

F.VCL.  PROPOSITIO  I*  j)ata  circuli  pe* 
YZV,  rtpheria,  referire  centrum  circultjCH' 
1 * ■ ius  illa  efi  ptrifberia  . Tabula  II* 

Figura  20. 

Sit  data  c iram  ferentia  ABC»fiue 
integra  , fine  non  • Debet  reperiri 
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centrum  illius  circuli,  cuius  ABC 
eft  peripheria.  Sumantur  in  dida_» 
circun  ferenti  a tria  qualibet  punda 
A,B  &C»& coniungantur  reda  A 
B & BC  • Poftea  a amba  bifariam  *?r  * 
fecetur  in  pundis  D & E,  a quibus  “ 
excitentur  b perpendiculares  , D F b p r*f. 
quidem  fupra  AB  & EF  liiper  BC  • »°* hi. 
Quia  redae  AB,  BC  non  funtin  di- 
redum, propter  cumitatem  periphe- 
riae  ABC  • Ergo  coniunda  redsu» 
DEdiuidet  angulos  redos  FDB& 

& FEB  ; & ideo  duo  anguli  FDB 
& F E D minores  erunt  duobus 
redis.  c Quare  D F,  E F conue-  ** 
nient  vt  in  F . Dico  iam  pundum^»  llb,l% 

F concurfus  perpendicularium  eiTe 
centrum  illius  circuli , cuius  ABC 
eft  peripheria  . Si  hoc  verum  non 
eft , fit  centrum  circuli  ABC  puti- 
dum H , aliud  quam  F , concurfus 
redarum  linearum  DF,  EF ; ideoq; 
pundum  H cadet > li  non  extra  am- 
bas, (altem  extra  vnam  perpendicu- 
larium D F . Coniungantur  redae 
AH,  BH>  DH  • Quoniam  in  duo- 
bus triangulis  AHD,  DHB  funt 
latera  AD,  B D aqualia,  & DH 
commune,  atque  bafes  AH,  BH  ae- 
quales, cum  fintradij  circuli.  Ergo 
i anguli  ADH,BDH  aquales  funt;  _ 
ideoque  e redi  .•  erat  autem  angu-  lih.  \Y 
lus  ADF  redus  . Igitur  anguli  A epr.io* 
DF  & ADH  aquales  funt  in  te-  fe  ; lib,u 
pars  & totum,  quod  eft  impofiibile  1 
C 4 Non 
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Non  ergo  pundlum  H aliud , quam 
F ede  potelt  centrum  circuli  ABC, 
& propterea  id  ipfum  pundt  uF  cen- 
trum erit . Quod  erat  faciendum . 


EVCL. 
3.  XH., 


a pr.  7, 
lib.  I. 
b pr. 10, 
lib.i , 


C pr.9. 
lib.  1, 


PROPOSITIO  II.  Si  applicita- 
rum tn  circulo  quadam  refla  linecL-J 
per  centrum  extenfa , altam  > non. -» 
per  centrum  duflam>  bifariam  fecet : 
ad  angulos  re  flos  eam  fec  abit*  Et  fi 
ad  angulos  re  flos  eam  fecet t bifariam 
quoque  fecabit . Tab.  II.  Fig,  21, 
Per  centrum  A , circuli  DBC, 
reftaCE  applicata , diuidat  rcdhm 
BD,  non  per  centrum  extenfam_, , 
bifariam  in  F,  Dico  redtam  CF 
perpendicularem  eflfe  fupra  BD« 
Dudtis  radijs  BA&  AD>  erunt  in-# 
mangulis  AFD  6c  AFB  duo  latera 
BF&  FD  squalia,  ex  hypotheli,  & 
FA  commune  , & bafes  AB  & AD 
aquales*  cum  fint  vadij  circuli.  Er- 
go a anguli  AFB  & AFD  aquales 
erunt , ideoque  b redi  * Quod  erat 
primum  • 

Secundo  AF  per  centrum  dudla, 
fit  perpendicularis  ad  DB,  Dico 
BD  in  F bifariam  fedtam  effe  . Si 
enim  hoc  veru  non  eft,fecetur  c BD 
bifariam  in  H alibi,qua  in  F;&  iun- 
gantur  ex  centro  redtac  lines  AH  M 
AB,  AD.  Et  quia  AH  per  centrum 
extenfa  j fecat  redlam  BD  bifariam 
in  H . Ergo  ( ex  pnina  parte  ) an- 
gulus AHB  redtus  eit ; erat  autem 

an- 
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anplus  AFB  retfus  . Icitur  i fL., 

AhW*°  A,H  £ .txternus  angulus 
AHB  aqualis  eft  interno,  & oppo-  , r 

fito  angulo  F . Quod  * cft  afiftir- 
dum.  Non  ergo  BD  alibi,  quam_,  ' 
inF  fecari  poteft  bifariam  . Quare 
patet  propoiltum . 

PROPOSITIO  III.  ^ f ct, 

i»  circulo  diu  relU  lmt&  fe  fe  W/‘ 

mutuo  fetent  , «0*  per  centrum  e*r 
**»/*  y fe  fe  mutui,  bifurUm  non  fe- 
tabunt , Tab.  II.  Fig.  22,  J 

AP^rrl^r  dn*  redhe  lineae 
„ &(;D  Pe  mutuo  fecent  in  EJl-d 
non  amba;  applicat*  per  Centrum^  . 

**'«“$*  : :Di5°  non  polle  fe  fe 
mutuo  bifariam  fecare.  Si  enim-, 
vna  earum  per  centrum  trantft,  non 
iecabitur  bifariam  ab  altera  non_, 
franfeunte  per  centrum;  eo  quod 
roitimmodo  in  centro  diameter  bi- 
fS“r  * Sed  «eutra  per  centrum 
pr  ,5  ex  centro  b ducatur  reda-» 
ad  concurfum  E . Oftendendum 
cft  :redias  AB  & CD  in  punflo  E 
! fe  non  fe£are  bifariam  * Si  enimL» 

nun^TL1 T fmt  amb* 
nhm  Kv  blfanam  * Etquo- 
k per  centrnm  dnfta , fecat 

b fanam  AB  . Ergo  « ad  angulos 

refla  (Tn"  !f'ar'f  £ Eadem  ratione 
r fecabitur  acf 
fr  PPnng/^S  * ^eanguIiFBB 
u*hD  redierunt*  Ideoq;  xqho.-  ’T 
C 5 
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les  inter  fe  ; pars  & totum  >.quod 
ed  impoif.bile  . Non  ergo  ambx 
reda;  AB  & CD  in  pundo  E fefe 
bifariam  fecant  • Quapropter , 8rc* 

.PROPOSITIO  IV.  Si  in  circuli 

peripkena  duo  qualibet  punfla  ac • 
cepta  fuerint y refla  linea  tpfa  pun • 
fla  coniungens , intra  eir culum  cadet» 

TabJI.Fig.  2?. 

In  circulo  ABE  reda  linea  AB 
coniungat  duo  qualibet  punita  , in 
eius  peripheria  afliimpta  , A & B . 
Dico  redam  AB  intra  circulum  ca- 
dere . Sumpto  enim  quplibet  pun- 
do  intermedio  D in  reda  AB,  a 
centro  C coniungantur  reda;  CA  > 
CB>  CD.  Quoniam  in  triangulo 
ifofcelio  C A B duo  latera  CA  & 
CB  aqualia  fimt . Ergo  a anguli 
fupra  baiim , A & B aquales  inter 
fe  erunt . Ed  autem  angulus  CDA 
externus  b maior  interno  B in  tri- 
angulo CBD  . Igitur  idem  angulus 
CDA  maior  erit  angulo  CAD  ,*  & 
propterea  c latus  AC oppolitumL_* 
maiori  angulo  , maius  erit  latere-* 
DC  • Quare  reda  CD  minor  erit 
radio  circuli  CA  ; ideoque  CD  ad 
peripheriain  circuli  non  peruenit  • 
Vnde  punitum  D intra  circulum-* 
exidet  . Eadem  ratione  quodlibet 
aliud  punitum  ipfius  redas  AB  in- 
tra circulum  cauet , Sz  propterea.* 
ipfamet  reda  linea  AB,  intra  circii-» 

Ium 
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Ium  extenfa  erit . Quod  erat  often- 

dendum_j  , 

PROPOSITIO  V-  Si  duo  circuli  fe 
fe  mutuo  Jecont  , /tue  intonut  tan- 
gant » non  erit  eorum  idem  centrum  . 
Tabula  II.  Fig.  24. 

Sint  duo  circuli  AB  fk  AC  , qui 
fe  fe  fecent*  vel  tangant  in  punao 
A«  Dico  ipfos  non  habere  idem_» 
centrum  • Si  enim  fieri  poteft  , fit 
vtriulque  centrum  D ; a quo  reda 
DA  aci  tadum  * vel  fedionem  du- 
caturj&  altera  DCB,  fecans  vtram- 
que  peripheriam  in  pundis  C &B  . 
Quoniam  D efi  centrum  circuli  A 
B * Ergo  a radius  BD  aqualis  eft 
radio  DA  . Rurfus  quoniam  D po- 
nitur centrum  circuli  AC  » erit  ra- 
dius CD  aqualis  eidem  radio  DA : 
ideoque  duae  reda  BD  & CD  ae- 
quales erunt  inter  fe  ; pais  &.to- 
tum,  quod  eft  abfurdum*  Non  er- 
go duo  circuli  AB  & AC  com- 
mune centrum  D habere  poliunt  . 
Quod  erat  offendendum  . 

PROPOSITIO  VI.  RtR*rutn  , »d 

peripheriam  cadentium  d punSlo , 
Cjuoi  ti-culi  centrum  non  e fi , maxi- 
ma e illa  » qm  per  centrum  tranfit  5 
minima  vero  rrjiduum  j vtlproduflio 
diametri  i reliquarum  vero  i quA  ma- 
iorem angulum  ai  centrum  fubtendit 
maivt  erit  fubtcniente  angulum  mi* 
C 6 no>em- 
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rurem  i dua  autem  folhmrtft*  litte a 
aquales  ab  eodem  punito  ai  vtrafque 
partes  diametri  cadent  • Tabula-» 
II.  Fig  t2f<2 6. 

In  circulo  AGB  , $uius  centrum 
C , fumatur  quodlibet  pundluin  D , 
aliud  a centro  ( flue  intra , vt  in-» 
vigeiima  quinta  figura,  fiue  extia-» 

eirculum,  vt  in  vigefimafefta , fiue > 

in  eius  periphena  ) & a punfto  D 
ducantur  ad  circuli  peripheriain_ » 
quotcunque  lines  rettz  DBjDMj 
DH , DG , DF  , DE  , DA  & D 
N , quarum  DB  per  centrum  tran- 
fcat . Dico  redtam  DB  maximam-» 
elTe  omnium  . A centro  C ad  pun- 
tla  M , H , G , &c.  coniungantur 
radij  CM,  CH,CG,  &c.  Quoniam 
duo  a radij  CM  & CB  aquales  funt, 
addita  communi  CD,  erunt  duae  re- 
dta?  MC  CD  fimul  fiimpt^a qua- 
les veilx  BD  ; (td  b DM  minor  eft:, 
quam  duo  latera  CM  & CD  fimul  , 
in  triangulo  MCD  . ErgoMD  mi- 
nor eft , qnam  BD  • Eadem  ratione 
minor  erit  DH  , quam  BD  , & fic 
reliquae  omnes  DG,  DF,  &c-  Qua- 
re redla  BD  , quap  per  centrum  du- 
citur, maxima  eft  omnium»  &c. 
Quod  erat  primum . 

Secundo  dico,  quod  DA  (quae 
eft  refiduum  diametri  in  prima  figu- 
ra , & eius  productio  in  fecunda—»  ) 
eft  minima  omnium  rectarum  , quae 
a pun£o  D duci  poflunt  in  circulo  » 

<3up- 
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Qnpniam  in  triangulo  DCE  elt  D 
A j duferentia  duorum  laterum  D 
C & EC ; eo  quod  CE  & CA , ra- 
dij  circuli  j aequales  inter  fe  funt  • 

Ergo  c erit  D A, differentia  Iateriim,  cpro^ 
minor,  quam  bafis  DE  . Eadem-»  liO. 
ratione  erit  DA  minor  qualibet  alia  *' 

DF , aut  DG  , aut  DN*  &c.  Qua- 
re DA  minima  eft  omnium  * quae  d 
punCto  D in  circulum  duci  poliunt. 

Quod  erat  fecundum . 

Tertio  quaelibet  redta  DG  fub- 
tendat  angulum  GCD,  ad  centrum3 
maiorem  angulo  FCD*  fubtenfo  ;i 
re&a  FD  . Dico  DG  maiorem  effe» 
qu:im  DF  ,*  & Equidem  DG  fecat 
radium  F C intra  circulum  in—* 
puncto  O (vt  in  primo  cafu)  . Quo- 
niam d in  triangulo  G O C duo  d pnp. 
latera  G O & OC  maiora  funt»  quam  «• 

GC ; pariterque  in  triangulo  DOF  *• 
duo  latera  DO,  & OF  limul  fum- 
pta»  maiora  funt*  quam  FD . Qua- 
re quatuor  rectae  lineae  GO  % OD  , 

FO  & OC  > ideft  duae  GD  & FC  t 
fmul  fumptae,  maiores  erunt  duabus 
FD  & GC;  8c  ab  his  aggregatis 
inaqualibus  auferantur  aequales  ra-  - • - ' 
dij  GC  & FC  ; relinquetur#  GD  e jixi, 
inaiorj  quam  FD  • Si  vero  DG  non  4 lih « 
fecat  radium  FC  ( vt  in  fecundo  ca- 
fu  ) Quoniam  intra  triangulum^* 

DGC  concurrunt  redtac  linea;  DE 
& CF  * a terminis  balis  DC  dudiae  1 . 
Ergo/du*  CG&OD,  limnlium - 

pt««  H, 
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ptx , maiores  fune  , quam  duae 
& FD;  & ab  his  inaequalibus  age 
gatis  tollantur  aquales  CG  , C 
radij  circuli ; erit£  refidua  GD  t 
ior  relidua  FD  . 

Quarto  fiat  h angulus  ad  centr 
DCN  aqualis  angulo  DCE  , 
coniungatur  DN  • Quoniam  i 
triangulisDCN  & DCE  circa 
gulos  aquales  ad  centrum  hafc 
latera  NC  & CE  aqualia  ( cum 
radij  circuli)  , & CD  latus  c< 
mune . Ergo  l bafes  DN  & DE 
quales  funt  j fed  qualibet  alia  , < 
vitra  pundhun  E > vt  eit  DF , di 
tur,  maior  oilenfa  efi:  > quam  D 
eo  quod  maiorem  angulum  ad  c 
trum  DCF  fubtendit.  Ergo  m; 
quoque  erit,  quam  DN  * Rui 
qualibet  alia  du&a  citra  DE  vei 
punftum  A minor  oftenia  efi , qu 
DE.  ergo  minor  quoque  erit,  qu 
DN  . Vnde  dua  iolummodo  I 
& DE  aquales  duci  pofliit  ad  vti 
que  partes  diametri  . Quod  erai 
itendendum  . 

Corollarium  f.  Si  in  circulo  acc 
tum  fuerit  pundhim  » & ab  eo  ad 
ripheriamcadant  piures , quamc 
redla  linea  aquales  inter  fe ; ac 
prum  pundum  centrum  erit  c 
culi  . Quia  a quolibet  panll 
quod  centrum  non  eft  , dua  foiu 
modo  re&a  linea  aquales  duci  p. 

funtj 


Digitized  by  Google 


Liber  Ili  63 

funt , & non  plures  , vt'  confiat  ex 
poltrema  parte  propofitienis . Ergo 
punfliim  , aquo  plures  , quam  duae 
re<Sta? » aquales  cadunt > non  poterit 
eile  non  in  centro  collocatu  . Qua- 
re centrum  fit  necefle  efi  • 

Corollarium  11.  Colligitur  ex  ter-  nvcL. 
tia  parte  huius  propofition  is*  quod,  *4*  & 
fi  fuerint  duo  triangula,  habentia—»  **•  r* 
duo  latera  duobus  lateribus  aqualia, 
vtrumque  vtrique,angulus  vero  co- 
prehenfus  maior  angulo  compre- 
lienfo  a didtis  lateribus  ; erit  oa fis 
maior  bafe  .In  triangulis  enim  D 
CM  & DCH  latera  MC  , HC  ae- 
qualia erant,  & latus  DC  commu-* 
ne , & angulus  DCM  maior  angulo 
DCH,  & ofienfia  fuit  bafis  DM  ma- 
ior bafe  DH.  E conuerfo  fi  DM 
maior  fit  quam  DH  erit  angulus  M 
CD  maior  angulo  DCH,  quia  DM 
magis  recedit  a termino  A periphe- 
riaquaniDH  . 

PROPOSITIO  «v-  evci, 

culum  in  pluribus  , qudm  in  duobus 
pttnftis  , non  fccat  • Tabula  II. 

Fig-  *7. 

Secent  fe  fe  duo  circuli  ABCD  , 
ARHD,fi  fieri  potefi,in  tribus  pun- 
ftis  A,  B,  & D;  & reperto  a centro  a prop. v 
0 circuli  ABC , ab  eo  ducantur  ra- 
dij  OA  , OB  & OD  ad  tria  pumfia 
fe&ionum  circulorum»  qui  radii  ie- 

qua- 
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quales  erunt  inter  fe.  Et  quoniam 
- intra  circulum  alium  ARBH  fum- 
ptum  eft  puodum  O » & ab  eo  ca- 
dunt in  circuli  peripheriam  plures  % 
quam  duae  redae  lineae  aequales  OA, 
bCorol • OB  & OD  » Ergo  b pundum  O 
1,0P*.  centrum  eft  circuli  ARBH;  erat  au- 
' *tMS  tem  idem  pundum  O centrum  alte- 
rius circuli  ABC  , Ergo  duo  circu- 
li a fe  fe  fecantes  9 habent  idem  cen- 
cprofS  trum  y quod  e eft  ab  turdum  . Non 
HlHS  * ergo  duo  circuli  fe  fe  lecant  in  plu- 
ribus.., quam  in  duobus  pundis... 
Quod  erat  oftendendura 

PROPOSITIO  VIII.  B'fa  per 
ia ,/j/.  centra  duorum  circulorum  fe  tan&en~ 

tium  produtfa  per  ctntacium  tran -■ 
fibit  • Tabula  II.  Fig.28. 29, 

Sint  duo  circuli  AB  , cuius  cen- 
trum B & AD  s cuius  centrum  C 
.fe  fe  interius  , vel  exterius  tangen- 
tes in  A . Dico  duo  centra  B ,C 
& contadnm  in  vna  reda  linea_i 
efle  . Si  hoc  verum  non  eft,  reda’ 
Irnea  BC  , centra  coniungens  (pro- 
duda)  ,fecet  peripheria  circuli  AE 
irt  pundis  H,E  & peripheria  circuli 
AD  in  niindo  D . Et  quoniam  fu- 
ptmn  eft  pundumG  , quod  non  eft 
centru  m circuli  AEH  ( intra  ipitim 
in  prima  figura , & extra  in  fecuii- 
, • . da  ) atque  a pundo  C per  centrum 
B duda  eft  reda  linea  CEBH  : erit 
a yr»}t6  * CE  > (quas  eft  rcfiduum  diametri 
, . Ili.) 
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HE  ) minima  omnium  reflaram*  ex 
punflo  ,C  cadentium  in  peripheri- 
am  circuli  AEH  . Ergo  CE  minor 
eft  * quam  CA  ; eftque  b CA  radius  b uixh 
aequalis  radio  CDin  circulo  AD  • i>. Ub% 
Ergo  CE  minor  erit  * quam  CD  * *• 
totum  minus  fua  parte  * quod  eft  ab- 
furdum;.  Non  ergo  refla  BC , cen- 
tra coniungens  ( produfla  ) fecat 
circulos  alibi , quam  in  eorum  con- 
taflu  A . Quod  erat  oftendeildum . 

PROPOSITIO  IX.  Circulus  Ortu-  BVO. 
Ium  in  vno  tantum  punflo  y Qui  in • 1 ****** 
tus } Jiuetxtr a t ungit  % Tabula  IT, 

Fig.  - 

Circulus  CE , cuius  centrum  A 3 
tangat  circulum  CD , cuius  ceii~ 
trum  B,  in  C ( interius  quidem—»  * * • 

vt  in  prima  figura , exterius , vt  in 
fecunda  ) Dico  in  vnico  punflo 
tantummodo  circulos  fe  tangere-» . 

Dufta  per  contaflum  C,  & per  cen* 
tra  B & A refla  linea  BAC  * quae 
vnica  refla  erit , vt  in  proxima  pro- 
pofitione  oftendimus , & produfla 
ad  punflum  G,&  duflas  vtcunque  , 
alia  refla  AED  * fecanteperipheri- 
as  circulorum  in  punflis  E & D . 
Quoniam  in  circulo  CD  fumptum 
eft  punflum  A , quod  non  eft  eius 
centrum  > atque  ab  eo  duflae  funt 
plures  reflae  AC  & AD»  eftque-» 

AC  complementum  diametri  CG  : 

Ergo  4 AC  minima  eft  omnium-», 

ideo-  6,1/Mins 
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guales  erunl  inter  fe . Et  quoniam 
- intra  circulum  alium  ARBEI  fiim- 
ptum  eft  puo&um  O > & ab  eo  ca- 
dunt in  circuli  peripheriam  pltires  * 
quam  duae  re&ae  linea?  aequales  OA> 
bCorol,  OB  & OD  « Ergo  b pundhim  O 
CT!  centrum  eft  circuli  ARBH;  erat  au- 
' mMI  tem  idem  punfhim  O centrum  alte- 
rius circuli  ABC  * Ergo  duo  circu- 
lis fe  fe  fecantes  j habent  idem  cen- 
efwp  y trum  y quoj  e,  abfurdum  . Nou 
HtHS  * ergo  duo  circuli  fe  fe  fecant  in  plu- 
ribus, 3 quam  in  duobus  pundtis. » 
Quod  erat  ofteadendum  * 

propositio  vm.  t** 

iStUI.  centra  duorum  circulorum  fetanyen** 
tium  produQa  y per  centaclum  tran • 
fibit  • Tabula  II.  Fig.2S.29. 

Sint  duo  circuli  AE  j cuius  cen- 
trum B & AD  » cuius  centrum  C 
.fe  fe  interius  , vel  exterius  tangen- 
tes in  A . Dico  duo  centra  B ,C 
& conta&um  in  vna  re«3a  line&_> 
efle  . Si  hoc  verum  non  eft,  re<fta- 
Irnea  BC  , centra  coniungens  (pro- 
du&a)  ,.fecet  peripheria  circuli  AE 
irt  p imbris  H,E  & peripheria  circuli 
AD  in  tnin&o  D • Et  quoniam  fu- 
ptum  eft  pun£tumG  , quod  non  eft 
centrum  circuli  AEH  ( intra  iplinn 
in  prima  figura , & extra  in  fecun- 
» ->  da  ) atque  a punifto  C per  cenmmi 
B du<fta  eft  rebta  linea  CEBH  : erit 
9\>rs},6  « C E , (qua?  eft  rcfiduum  diametri 
l»i»t  • ili) 
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i ) minima  omnium  redanmbex 
i£to  ,C  cadentium  in  peripheri- 
circuli  AEH  . Ergo  CE  minor 
, quam  CA  ; eftque  b CA  radius  b Axh 
uaiis  radio  CDm  circulo  AD  • t*.lib\ 
go  CE  minor  erit  > quam  CD  > *• 

:um  minus  fua  parte , quod  eft  ab- 
rdum'.  Non  ergo  reda  BC  , cen- 
i coniungens  ( produda  ) fecat 
rculos  alibi , quam  in  eorum  con- 
du  A . Quod  erat  oftenderldum . 

ROPOSITIO  IX.  Circulus  tfre*  *va. 
Ium  in  vno  tunsum  punfla » ( iu*  in - 1 *’***♦ 
tus } J tue  ixtra  t ungit.  Tabula  II. 

Fig.  30.31*  « • • 

Circulus  CE , cuius  centrum  A j 
mgat  circulum  CD , cuius  ceri-  .n*;, 
ium  B , in  C ( interius  quidem*-» , . , • 
t in  prima  figura , exterius  * vt  in 
;cunda  ) Dico  in  vnico  pundo 
antummodo  circulos  fe  tangere^  . 

)uda  per  contadum  C,  & per  cen» 
ra  B & A reda  linea  BAC  > quae 
mica  reda  erit , vt  in  jproxima  pro- 
>ofitione  oftendimus  , & prociuda 
d pundum  G,&  duda>  vtcunque  , 
ilia  reda  AED  » fecante  peripneri- 
is  circulorum  in  pundis  E & D . 
Quoniam  in  circulo  CD  fumptutn 
eft  pundum  A , quod  non  eft  eius 
:entrum , atque  ab  eo  duda;  funt 
plures  redae  AC  &AD»  eftque-> 

AC  complementum  diametri  CG  : 

Ergo 4 AC  minima  eft  omnium-»,  ^ 

ideo-  6,bttiHs 
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ideoque  minor»  quam  AD ; fcd  A 
E aqualis  eft  ipii  AC  > quia  funt  ra- 
dij  eiuldem  circuli  CE  • Ergo  AE 
minor  eft  » quam  AD : ideoque  pun- 
‘ • £!iim  D vitra  pundlumE  conftitu- 
tum  eft  : & propterea  pundlum  D 
per ipheria-  CD  extra  circulum  CE 
cadit ; 8c  fic  quodlibet  aliud  pun- 
dum  peripheriae  ciicu  i CD  extra 
circunferentiam  CE  cadere  often- 
detur**  Cum  ergo  omnia  pundla-j 
peripheria  CDG  cadant  extra  pe- 
ripheriam  circuli  CE»  excepto  pun- 
&o  C « Ergo  didi  circuli  in  pundio 
C tantummodo  fe  fe  tangunt  • Quod 
erat  oftendendum  • 

EVCL.  PROPOSITIO  X-  Perpendicula» 
MJ/J»  reti  d ttntre  ad  aquales  reflas  line • 
as,  in  tirtul e applicatas  dufla»  erunt 
inter  fe  aquales  % Et  fi  perpendicula • 
res  inter  Je  / 'uv tat  aquales , erunt 
quoque  applicata  inter  fe  aquales  • 
Vifl*  perpendiculares  vocentur  Di • 
ftantia  redarum  Iinearu»  applica* 
tarum  d centro  • Tab.  II*  Fig.  £>• 
In  circulo  ABC  % cuius  centrum 
E 3 fint  applicat»  duae  redta;  aquales 
AB  & CD : ad  qtias  iint  ex  centro 
E perpendiculares  EF  & EG  • Di- 
co Er  & EG  aequales  e fle  . Con- 
iungantur  rediae  EA»  EB,  EC  & E 
D • Quoniam  in  duobus  triangulis 
ABE  & DEC  duo  latera  AE  , BE 
aequalia  funt  duobus  lateribus  DE 
• ' & 
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DE  , atque  bafes  AB  & DC  po~ 
itur  a quales ; Ergo  a erunt  angu. 

\ I>  a quales  inter  fe  ? cumque  7* 
triangulis  AFE>  DGE  lint  duo 
juli  redti  F & G aquales ; nec 
u anguli  A & D oftenE  aquales  ; 
iue  latera  AE  & DE  aqualia-^, 
utendentia  angulos  re£os  (c$m 
t radi?  eiufdem  circuli  ) . Igitur 
latera  EF  & EG  (qua  funt  "pbr-  , , 

-ndiculariter  ex  centro  ad  appli- 
itas  dudta  ) a qualia  funt  inter  le  . u * 
Sint  fecundo  perpendiculares  E 
& EG  aquales  . Dico  applicatas 
kB  & CD  aequales  efle . Si  enim_* 
oc  verum  nOn  eft  , qualibet  ea- 
um  , vt  CD  , iit  maior  reliqua  , & 
perpendiculares  EF»  EG  ex  centro 
ecant  c eas  bifariam  in  G & F . Er-  e prop  * 
io  etiam  GD,femiifis  maioris  CD,  ****"•  ■» 
-rit  maior,  quam  F A,  medietas  mi- 
noris . Secetur  d iam  ex  maiori  G d?rop.{ 
D re&a  linea  GH  aequalis  ipii  FA,  W*  i* 
iungaturque  EH  , quae  ( produfta  ) 
fecet  circumferentiam  in  O.  Et 
quia  in  triangulis  AFE  & HGfi 
circa  angulos  rectos  F & G funt  duo 
latera  AF  & HG  aqualia , pariter- 
que  EF  & EG  fuerunt  aequalia  .Er-  < '■' 
go  t bafis  EH  aequalis  erit  bali  E Af,*  c ProPt4, 
eftque  EA  circuli  radius  . Etgo  E M,  1* 

H aqualis  eft  radio  EA » iitie  EO  , 
pars  aqualis  toto  , quod  eil  abfur- 
dum.  Non  ergo  CD  maior  erit, 
quam  AB . Eadem  rationenon  erit 

mi- 
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minor  . Quare  AB  & CD  aequales 
erunt » vt  fuit  propofitum . V ocen- 
tur  perpendiculares  EF  & EG  di- 
ft  antiae  redarum  AB  & CD  a cen- 
tro E • 

PROPOSITIO  XI*  Redarum  ap~ 
plicatarum  in  circulo  maxima  quidem 
linea  e fi  diameter  } aliarum  autew-j 
centro  propinquior  remotiore  fem • 
per  maior  e fl.  Tabula  II.  Fig-33* 
In  circulo  ABC  > cuius  centrum 
G > fit  diameter  AF  & HI  propin- 
quior centro  , quam  CD  . Dico 
maximam  omnium  efie  AF  & HI 
maiorem  > quam  CD  • Ducantur  4 
dillantiae  , leu  perpendiculares  ex 
centro , GK  & GL  fuper  CD  & H 
I ; erit  GK  diftantia  maior , quam 
GL  ex  hypotheli  • Secetur  b ergo 
GM  aqualis  ipfi  GL  , & per  M du- 
catur e BME  perpendicularis  ad  G 
Mj&  coniungantur  re&ae  GB  3 G 
C , GD  & GE  . Quoniam  diftan- 
tia  GM  & GL  aequales  funt*  Ergo 
icttx  d BE  & HI  aquales  inter  fiu* 
erunt : Et  quia  duae  redhe  BG  & G 
E » quae  fimul , aquales  funt  diame- 
tro AF , maiores* funt , quam  BE , 
erit  diameter  AF  maior } quam  BE, 
feu  , quam  HI  . Eadem  rqtione  A 
F maior  erit  quacunque  alia  CD. 
Poftea  quia  duo  latera  BG  & GE 
trianguli  BGE  aqualia  funt  duobus 
lateribus CG  & GD  alterius  trian- 
guli 
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guli  DGC , eftque  angulus  BGH 
maior  fua  parte  angulo  CGD . Er- 
go/bafis  BE  maior  eft  bafe  CD, 
ideft  HI  maior  eft  » quam  CD. 
Quapropter  > &c* 

PROPOSITIO  XII.  In  date  circu- 
lo retiam  lineam  applicare  aqualem 
data  retice  lineh  ; oportet  autem  da « 
tam  retiam  lineam  diametre  circuli 
ncn  ejfe  maiorem  » Tab.II.  Fig. 

In  circulo  ABC  , cuius  diameter 
AC  > debet  applicari  Iineare<fta_> , 
quae  aequalis  iit  datae  re&ae  D ; fed 
oportet  lineam  D efie  aequalem,  aut 
minorem  diametro  AC  . Si  fuerit 
aequalis , fadlum  erit  problema ; Si 
vero  D minor  fuerit  diametro  AC, 
fecetur  a AE  aequalis  ipfi  D » & cen- 
tro A , radio  AE  defcribatur  circu- 
lus EB,  fecans  priorem  in  B,  & iun- 
gatur  re&a  AB  . Dico  lineam  re- 
ctam AB  problema  efficere  • Quo- 
niam D aequalis  fafta  eft  ip/i  AR  & 
AB  aequalis  eft  eidem  AE  ( cumbunt 
rad  ij  circuli  EB  ) . Ergo  retia.  A B, 
applicata  in  circulo  ABC,  aequa  lis 
eft  datae  re&ae  D . Quod  erat  fa- 
ciendum . 


PROPOSITIO  XIII.  In  circulo 
angulus  ai  centrum  duplex  e fi  anguli 
ad  pertphrriam  , cum  eadem  peri » 
theria  fuerit  bafis  angulerkm  • Tab. 

«•Fig.  35*5^7. 
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In  circula  ABC , cuius  centrum 
D , conllituantur  fuper  arcum  BC 
duo  anguli  BDC  , ad  centrum , & 
BAC  ad p eripheriam.  Dica  angu- 
lum BDC  duplum  effe  anguli  BA 
C • Ducatur  recta  AD  coniungens 
angulos  ad  centrum  , & Peripherie 
am,  & producatur  vfque  ad  E infra 
angulum  ad  centrum , & primo  AD 
E cadat  in  eandem  rectam  Iineam_> 
apwf.  AB.  Quoniam  «angulus  externus 
us.lib,  gr duobus  internis , & oppo/itis 
*"  A & C eft  aequalis  in  triangulo  A 
DC  i funtque'6  anguli  A & C in- 

ter  fe  aequales  j ciim  latera  DA  & 

* DC  fint  aqualia , nempe  radij  cir- 
culi. Ereo  angulus  BDC  duplex 
eft  aagttlfBAC  ad  periphenam  . 

. . . , Secundo  cadat  re£a  ADE  intra 
angulum  BDC  • Et  quoniam  c in-# 
triangulo : B AD  externus  angulus 
*»  EDBajqualis  eft  duobus  internis, 
& oppofitis  B & DAB , qui  squales 
funt  inter  fe , vt  prius  di&um  eft  . 
Pari  ratione  in  triangulo  D AC  ex- 
ternus angulus  EDC  squalis  eft 
duobus  internis , & oppo/itis  C & 
DAC , qui  pariter  aequales  funr  in- 
ter Fe  • Ergo  totus  angulus  BDC  s- 
qualis  eft  quatuor  angulis  BjD  AB  , 
DAC  & C ; fed  duo  anguli  B & C 
fimul  aequales  funt  duobus  reliquis , 
ideft  angulo  BAC.  Ergo  angulus 
BDC  duplus  eft  anguli  BAC  • 
Quod  erat  fecundum . 

Ter- 
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Tertio  cadat  ADE  extra  angu- 
lum BDC  , & fecet  periphenam  in 
S . Et  quoniam  in  triangulo  CD  * fw. 
A.  ifofcelio  externus  angulus  EDC  , 
aequalis  eft  angulis  DAC  & DCA 
inter  fe  aequalibus , erit  angulus  E 
E>C,  aqualis  angulo  DAC  dis  fum- 
pto  , Rur/iis  quia  4in  triangulo  AD 
B ifofcelio  externus  angulus  EDB 
aequalis  e/1  augulis  DAB  & DBA 
aequalibus,  erit  angulus  EDB»  ae- 
qualis angulo  D AB  bis  futnpto  . Si 
ergo  ab  aqualibus  augulis  EDC  SC 
DAC  bis  fumpto  tollantur  aquales  ' ’ 
anguli  EDB  & DAB  bis  accepto  \\ 
erunt  refidui  BDC  & BAC  bip  .ii 
aquales  inter  fe.  Eigo  angulus  Bj>  ■ 
C duplus  eft  angui.  BAC  . Quod 
erat  oftendenduni  * 

PROPOSITIO,  XIV.  In  i EVCL. 
qui  in  eodem  ftgmento  fwit  anguli  ar.  ii/« 
inter  fe  funt  aquales . Et  duo  anguli 
aquales  fubtenji  ab  eadem  refla  Unca» 

. ad  eafdem  partes  conflttutt  ,funt  m 
eodem  circuli  fegmento  , Tabula  II, 

• Fig.  38,39-  40. 

In  circulo  , cuius  centrum  E > 
exiftant  duo  anguli  A & ^ in  feg- 
mento DA BG  • Dico  eos  e0e  ae- 
quales . Sit  primo  fegmentum  femi- 
circulo  maius  ; & 3 centro  E con-* 
iungantur  redla;  DE  & CE  • Quo- 
niam  a angulus  E ad  centrum  duplus  a pnp. 
eft , tam  ip/iur anguli  A,  quam  an- 

guli 
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guli  B ad  peripheriam  ,*  cum  omnes 
eandem  peripheria  DC  pro  bafi  ha, 
beant  .'Ergo  anguli  A & B inter  fe 
funt  aequales . 

Secundo  fit  Tegmentum  D ABC  % 
aut  ifemicirculus  , aut  minor  femi- 
circulo ; & coniungatur  reda  AB  • 
Manifeftum  eft  Tegmentum  ADHB 
maius  efle  femicirculo;  & ideo  ( ex 
prima  parte  huius  propofitionis  ) 
duo  anguli  ADF  & BCr  in  maiori 
fegmento  exiftentes  , aquales  funt 
inter  fe  : & funt  b pariter  duo  an- 
guli ad  verticem  BFC  & AFD  x- 
quales  inter  fe.  Ergo  ^ in  triangu- 
lis ADF  & BFC  tertius  angulus 
DAF  aequalis  erit  reliquo  angulo 
CBF . 

Tertio  fintduo  anguli  ABC  & A 
DC  aequales  inter  fe,  ad  eafdem_j 
partes , fubtenfi  ab  eadem  reda—» 
AC  ; & eadem  conftrudione  qua-» 
inpropofitione  prima  huius  libri  vfi 
fumus  . Circulus  defcribatur,  cuius 
peripheria  tranfeat  per  punda  B C 
& A , cuius  centrum  fit  G.  Often- 
dendum  modo  eft  pundum  D in—» 
eadem  fegmenti  ABC  peripheria—» 
reperiri,  Si  hoc  verum  non  eft, 
tranfeat,  fi  fieri  poteft,  per  pundum 
O vitra  vel  citra  D.  Manifeftum  eft 
duos  angulos  ABC  &AOC  in  eode 
fegmento  ABOC  reperiri ; d ideo- 
que  aequales  efle  inter  fe ; erat  au- 
tem ex  hypothefi  angulus  CDA  x- 
* . qua- 


Liber  TT.  7*- 
ilis  eidem  angulo  B.  Ergo  duo 
^uli  A DC  & AOC  squales 
tnt  inter  fe  , externus  interno,  & 
pofitio  in  triangulo  COD , quod 
11  abfurdum  . Non  ergo  periphe-  e Covolt 
circuli  ABC  tranfit  vitra,  vel  CI-  propof . 
i pnndfcum  D . Quare  praciseper  tZ,lUh i 
pundlum  tranfibit  • Quod  erat 
tendendum . 

ROPOSITIO  XV.  §uaJnlate*  EVCLt 
rerum  in  circulo  defiripterum  angu*  aa,  llu 
li , qui  tx  aduerfo  , duobus  reflis  funt 
aquales  • Et  fi  m quadrilatere  .>  t , . 
guli  oppofiti  duobus  relin  Aquales  fu$m  - > 

rmttcirculus  per  quutuor  p unii  a qua» 

Ar*  Ut  en  tranfibit  i Tabula  II.  Fi- 

?;ura4T42. 

n circulo  > cuius  cenmim  E in- 
feriptum  lit  quadrilaterum  quodli- 
bet  ABCD.  Dico  duos  angulos  op- 
politos  ABC  & ADC  duobus  redis 
squales  efle  • Dudis  diametris  qua- 
drilateri  AC  & BD  : eruntaangu-  aprop, 
li  ABD  & ACD  in  eodem  Tegmen-  14-  hn* 
to  ABCD  aquales  inter  fe.  Simi-  iHt 4 
liter  erunt  duo  anguli  CBD  & CA 
D in  eodem  Tegmento  C B A D ae- 
quales quoque  inter  Te . Ergo  duo 
anguli  ABD  & C B D , idelt  totus 
angulus  ABC  aqualis  erit  duobus 
angulis  ACD  & CAD  iimul  . Ergo 
addito  comuni  angulo  C DA,  erunt 
in  quadrilarero  duo  anguli  oppofiti 
ABC  & CD  A Iimul , aquales  tribus 
D angu- 
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angulis  ACDvCaD  & CDA  fimul 
bfftop.  fumptis  ,*  fed  b hi  tres  vnius  trian- 
n9,lib, i guli  aequales  jfunt  duobus  rectis  , 
Ergo  duo  oppofiti  ABC  & CDA 
duobus  redis  aequales  funt  Eodem 
modo  oftendentur  duo  anguli  op- 
politi  BAD  Sc  BCD  duobus  redis 
aequales . Patet  ergo  prima  pars  - 
Secundo  fint  in  quadrilatero  AB 
CD  anguli  oppofiti  B Sc  D duobus 
redis  aequales ; Dico  circulum  per 
punda  A,  B,  C>  D tranfire  . Duda 
diametro  CA  circa  triangulum  AC 
c expn.  B , circulus  defcribatur  ; t quem— > 
tMint  dico  neceftario  tranfire  per  pundum 
D . Si  enim  hoc  verum  non  eft  , 
tranfeat , fi  fieri  poteft»  per  pun- 
dum E vitra  3 vel  citra  D $ & con- 
iungatur  reda  AE  . Quoniam  qua- 
driiaterum  ABCE  circulo  infcribi- 
tur ; Ergo  ( ex  prima  parte  huius  ) 
duo  anguli  E & B , erunt  duobus  re- 
dis aequales  : erant  autem  ex  hypo- 
c thefi  anguli  B & D duobus  redis  ae- 
i quales  T Ergo  hi  duo  illis  duobus 
aequales  erunt ; & ablato  communi 
angulo  B,  erit  angulus  E aqualis 
angulo  D,  quod  eft  falfum  3 & con- 
tra coroll.  i.  propof.  18.  lib.  i.  Non 
ergo,  peripheria  circuli  tranfit  pex 
pundum  E vitra 3 vel  citra  D . Qua- 
re per  punda  A*  B»  C,  D tranfibic  * 
Quod  erar , &c. 

PRO- 
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IOPOSITIO  XVI .In  circulis*: 
qualibus  •vel  intodem  circulo  anguli 
ce  quales,  fiue  ad  centra,  fiue  ai  peri - 
pberias  conRituti , infiflunt  aquali» 
bus  pertphcrijs . T ab.  II,  Fig,  45. 
In  circulis  aqualibus , quorum_> 
:ntra  (*  & H,  fint  primo  anguli  ad 
:ntra  G & DHF  aquales  . Di- 
> peripherias  A I C & DKF , ( quae 
mt  eorum  bafes  ) aquales  effe  in- 
ir  fe  . Quoniam  circuli  aquales 
int ; Ergo  a quatuor  radij  AG , C 
jj  DH  & FH  funt  aquales  ; Intel, 
igatur  circulus  vna  cum  trilineo 
\CG  fuperponi  trilineo  DHF, 
ta  vt  punchim  G Fuper  H > & retta 
\G  fuper  HD  cadat , & angulus  G 
'uper  angulum  H j cadent  b necelfa- 
rio  duo  pun&a  A & C fuper  D & F> 
propter  squalitate  anguloru  a radijs 
coprehenlor u,incident.  His.  politis, 
neceffe  eft  periphenam  AIC  cade- 
re pracise  fuper  peripheriam  DKF. 
Nam  fi  caderet  fupra»  vel  infra-L» 
aut  partim  fupra,  partim  infra  ip- 
fam ) vt  in  DNF;  tunc  y dudia  a cen«i 
tro  H redla  HKN,  fecante  vtram- 
que  peripheriam  in  punttis  K & N; 
quia  HK  aqualis  ell  radio  HD  ; pa- 
riterque  HN  aqualis  eft  HD»  quia 
* fluit  radij  circulorum  squalium  « 
Ergo  HK  & HN  squales  funt  inter 
fe , pars , & totum  > quod  eft  impof- 
fibile  . Non  ergo  peripheria  AIC 
cadit  fupra»  vel  infra  peripheriam__» 
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DKF,  Quare  fibi  congruant  necef- 
fe  elf  ; ideoque  squales  erunt  inter 
fe  . quod  erat  primo  loco  oftenden- 
dum  . 

Sint  fecundo  anguli  ad  periphe- 
riamB&  E aquales  . Dico  eos  in- 
fiffere  fuper  squales  peripherias  A 
IC  & DKF  • Ducantur  radij  AG 
A pnt>.  & GC>  DH  & HFi  Quoniam  d 
«§•  bn - angulus  G ad  centrum  duplus  eft 
• anguli  B : pariterque  angulus  D H F 
squalis  eft  duplo  anguli  E ; effque 
duplum  anguli  B squale  duplo  an- 
guli E • Ergo  anguli  G & DHF  ( 
squales  funt  inter  fe , & funt  ad  cen- 
trum ,*  Ergo peripheris  AIC  & D 
KF  squales  funt  inter  fe  ( ex  prima 
parte  ) non  fecus  in  vno  circulo  ea- 
dem offendentur,  Quapropter  li  an. 
guli  B & E squales  fuerint , &c. 
Qyod  erat  offendendum  . 

Corollarium  9 Patet  etiam  angulos 
f squales  ad  centra  duorum  circu- 
lorum squalium  vna  cum  periphe- 
rijs  fubtenfis  comprehendere  figu- 
ras squales  . Vocentur  ilis  Seftom 
ros  • 

Nam  ex  eo , quod  anguli  G & H 
ad  centrum,  pofiti  funt  squales  inter 
^ fea  offenfs  fiierunt  figurs  GA1C; 

4 . & HDKF  fibi  mutuo  congruentes  , 

& ideo  squales  erunt . Qus  vocen- 
tur St  flores  • 

- . PRO- 
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PROPOSITIO  XVII.  In  circulis  EVCL, 

squalibus  vel  in  eadem  ciuuio*  angu»  3,7  ‘ lI1* 
li»  qui  equahbus  peripberijs  tnfifiunt » 
funt  inter fe  aquales » fiue  ad  centra , 

[sue  ad  peripherias  coniistutt  fuerint . 

TabuiaII.Fig.44. 

In  circulis  aequalibus  » quorum_» 
centra  G &H>  fuper  aequales  peri- 
pherias  AC&DF  infiftant  primo  an- 
guli H & AGC . Dico  eos  efle— * 
aequales . Si  enim  hoc  verutn  non—/ 
elt  • Sit  angulus  AGC  maior » vel 
minor  angulo  DHF . Et  fiat  a angu-  3 trff* 
lus  AGI  aequalis  anrnilo  H . erunt*  J 
igitur  peripherise  AI  & DF  aquales  «/.*». 
inter  fe ; erat  autem  peri^heria  AC 
aequalis  eidem  DF . Ergo  periphe- 
riae  AC  & AI  aquales  funt  inter  fe  $ 
pars  , & totum  , quod  eft  abfur- 
dum  • Non  ergo  anguli  AGC  & 

H inaquales  funt . Ergo  patet  > &c. 
Infiftant  deinde  anguli  ABC  ^ Ej 
ad  peripherias  conllituti , bafibus 
AC  & DF  aqualibus  • Dico  eos  an- 
gulos elfe  aquales  . Quoniam  pro- 
pter aqualitatem  peripheriarum  A 
C & DF  anguli  aa  centra  G & H 
aquales  funt  inter  fe  ( ex  prima_» 

J>arte  ) ; hi  vero  dupli  c funt  angu-  c ^ 
orum  ad  peripherias  B & E • Ergo  1 3.  bu , 
B & E aquales  funt  inter  fe  • Quod 
erat  > &c. 

Corollarium  Confiat  etiam , quod  * 
fi  in  eodem  1 vel  aqualibus  cuculis » 
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78  Euclidis  Refiitutt 
vna  peripheria  aliquoties  reliquam 
metiatur , atque  ipiis  infiftant  angu- 
li ad  centrum  j vel  fe&ores ; minor 
angulus  maiorem  5 & minor  fellor 
maiorem  a1  que  metietur  » quemad- 
modum minor  peripheria  maiorem 
metitur* 

Si  enim  peripheria  CI  a Iiquoties 
metiatur  ipfam  AC  » verbi  gratia-j 
quater  , atque  a pun&is  diuiiionum 
ad  centrum  coniungantur  re&ae  li- 
neae gerunt  omnes  d anguli  > vel  e 
fetiores  aequales  tum  inter  fe  > cum 
ipli  anguloj  vel  femori  CGI>  quan- 
doquidem infiftunt  peripherijs  ae- 
qualibus . Et  propterea  angulus  C 
Gl  toties  metietur  anguium  AGC, 
vel  feftor  fetorem',  quoties  peri- 
pheria  C I metitur  peripheriam-» 
AC. 


EVCL.  PROPOSITIO  XVIII.  I*  circulis 
28.  & aqualibus  vel  in  eedem  circulo  aqua* 
2 9,lll»  ltf  retfa  linea  aquales  peripberias 
auferunt  j materem  quidem  maior  , 
minorem  vero  minor  . Et  Aquales 
pertpherias  aquales  refla  linea  fubm 
tendunt . Tabula  II.  Fig»45* 


In  circulis  aqualibus  , quorum_> 
centra  G & H > fint  retix  aequales 
AC  & DF . Dico  maiorem  periphe- 
riam  ABC  aqualem  efie  maiori  D 
EF  3 & minorem  AC  aqualem  mi- 
nori DF  . Dudtis  enim-  radijs  AG . 

GC, 
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GC,  DH  &FHj  erunt  duo  latera 
circa  angulum  G aqualia  duobus 
lateribus  circa  angulum  H , lingula 
lingulis  , cum  fint  radij  aqualium-, 
circulorum ; funtque  bafes  AC  & 
DF  politae  aequales . Igitur*  anguli 
G & H aquales  erunt  , & periphe- 
ria*AC&DF,  quibus  inlilhmt, 
aquales  quoque  • Vnde  refidua  cir- 
cun ferentia  ABC  & DEF»  ex 
circulis  aqualibus,  aquales  quo- 
que erunt  inter  fe . Quod  erat  pri- 
mum . 

Sint  lecundo  peripheria  ABC  & 
DBF  aquales  , liue  peripheria  AC 
& DF  aquales . Dico  redtas  AC  & 
DF  aquales  efle  « Fa&a  eademu, 
conftruttione ; ouoniam  peripheria 
AC  & DF  aquales  funt ; Ergo  c an* 
gnli  inii flentes  G & H aquales  e- 
runt ; funtque  latera  circa  angulos 
G & H aqualia  ( cum  fint  radij  cir- 
culorum aqualium  ) . Ergo  d bafes 
AC  & DF  aquales  erunt . Quod 
erat  fecundum . Quapropter , &c. 

j 1 , 

PROPOSITIO  XiyLtVAtamcircu- 

1'tfertpheriambifATitmfecATe*  Ta- 

- buia  II.  Fig.  qd. 

Sit  BEC  circuli  peripheria  cuius 
centrum  A.  Debet  fecari  in  duas 
aquales  partes . Coniunganturradij 
AB  AC  ,*  & bifariam  fecetur  angu- 
lus BAC  a redla  AE . Quia  duo  an. 
guli  ad  centrum  BAE  & E AC  a- 
D 4 qua« 
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•jo  Euclidis  Reftituti 
In  circulo  ABC,  cuius  centrum 
D,  conftituantur  fuper  arcum  BC 
duo  anguli  BDC  , ad  centrum , & 
BAC  ad  peripheriam . Dico  angu- 
lum BDC  duplum  efte  anguli  BA 
C • Ducatur  reda  AD  coniungens 
angulos  ad  centrum  , & Peripherie 
am,  & producatur  vfque  ad  E infra 
angulum  ad  centrum , & primo  AD 
E cadat  in  eandem  redam  Iineam_> 
9iy,*  AB  • Quoniam*  angulus  externus 
i». liiit  gj jq  duobus  internis  a & oppofijtis 

A & C eft  aequalis  in  triangulo  A 
qpt,  DC  i funtque' b anguli  A & C in- 
o.iioVt  fer  fe  aquales , ciim  latera  DA  & 
DC  fint  aequalia , nempe  radij  cir- 
culi. Ergo  angulus  BDC  duplex 
eftaiigulfBAC  ad  peripheriam  . 

, r Secundo  cadat  reda  A DE  intra 
' anguium  BDC . Et  quoniam  c io—» 
triangulo  BAD  externus  anguhis 
*•  EDB aqualis  eft  duobus  internis, 
& oppofitis  B & DAB  s qui  aequales 
funt  inter  fe,  vt  prius  didum  eft. 
Pari  rationo  in  triangulo  D AC  ex- 
ternus angulus  EDC  aequalis  eft 
duobus  internis , & oppofitis  C Sc 
DAC , qui  pariter  aequales  funr  in- 
ter fe  . Ergo  totus  angulus  BDC  ae- 

2ualis  eft  quatuor  angulis  BjD AB  , 
)AC  & <J  ; fed  duo  anguli  B & C 
fimul  aequales  funt  duobus  reliquis  > 
ideft  angulo  BAC . Ergo  angulus 
BDC  duplus  eft  anguli  BAC  • 
Quod  erat  fecundum . 

Ter- 
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Tertio  cadat  ADE  extra  angu- 
lum BDC  , & fecet  peripheriam  in 
E . Et  quoniam  4 in  triangulo  CD  AJrof.: 
A ifofcelio  externus  angulus  EDC  , 
sequalis  eft  angulis  DAC  & DCA 
inter  fe  aequalibus , erit  angulus  E 
DC,  aequalis  angulo  DAC  bis  fum- 
pto . Rurfiis  quia  ,in  triangulo  AD 
B ifofcelio  externus  angulus  EDB 
aequalis  eft  angulis  DAB  fte  DBA 
aequalibus,  erit  angulus  EDB»  ae- 
qualis angulo  DAB  bis  fumpto  . Si 
ergo  ab  aqualibus  angulis  EDC  & 

DAC  bis  fumpto  tollantur  aquales  \ ‘ ’ 
anguli  EDB  &:  DAB  bis  acceptQ 
erunt  refidui  BDC  & BAC  bis  -’‘i 
aequales  inter  fem  Eigo  angulus  BD  • ’-;i  1 : 
C duplus  eft  angui.  BAC  . Quod 
erat  oftendendum  » - j 

PROPOSITIO,  XIV.  In  firmi»',  EVCL. 
qui  in  eodem  ftg  mento  funt  anguli  *u  itl* 
tnter  fe  junt  aquales  • Et  duo  anguli 
aquales  fubtenfi a¥  eadem  recta  Imta* 
ad  eafdem  partes  tonflituts , funt  in 
eodem  circult  fegmento . 1 abula  II» 

Fig.  38.39.  40. ' 

In  circulo  , cuius  centrum  E » 
e.tiftant  duo  anguli  A & B in  feg- 
mento DABC  • Dico  eos.  effe  ae- 
quales . Sit  primo  fegmentum  femi- 
circulo  maius  ; & a centro  E con^ 
iungantur  re&se  DE  & CE  • Quo-  ; , 
niam  a angulus  E ad  centrum  duplus  a pnp. 
eft  ttam  iplius* anguli  A t quam  an-  **•/»** 

guli 
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72  Euclidis  Reftituti 
guli  B ad  peripheriam  ,*  cum  omnes 
eandem  peripheria  DC  pro  bafi  ha. 
beant  .'Ergo  anguli  A & B inter  fe 
funt  aequales  . 

Secundo  iit  Tegmentum  D ABC , 
autifemicirculus  , aut  minor  Terni- 
circulo  ,*  & coniungatur  refta  AB  • 
Manifeftum  eft  Tegmentum  ADHB 
maius  efie  Temicirculo ; & ideo  ( ex 
prima  parte  huius  propofitionis  ) 
duo  anguli  ADF  & BCF  in  maiori 
fegmento  exiftentes  , aquales  Tunt 
inter  Te  : & Tunt  b pariter  duo  an- 
guli ad  verticem  BFC  & AFD  x- 

J|uales  inter  Te.  Ergo  * in  triangu- 
is  ADF  & B F C tertius  angulus 
DAF  aequalis  erit  reliquo  angulo 
CBF . 


Tertio  fintduo  anguli  ABC  & A 
DC  aequales  inter  Te  , ad  eafdem—> 
partes , Tubtenli  ab  eadem  re&a-j 
AC  ,*  & eadem  conftrudlione  qua-j 
inpropofitione  prima  huius  libri  vfi 
fumus . Circulus  defcribatur,  cuius 
peripheria  tranTeat  per  pundla  B C 
& A , cuius  centrum  fit  G . Often- 
dendum  modo  eft  pundhim  D ia-# 
eadem  Tegmenti  ABC  peripheria—» 
reperiri.  Si  hoc  verum  non  eft, 
tranTeat,  fi  fieri  poteft,  per  pun<ftum 
O vitra  vel  citra  D.  Manifeftum  eft 
duos  angulos  ABC  &AOC  in  eode 
fegmento  ABOC  reperiri;  rfideo- 
gue  aequales  efle  inter  Te ; erat  au- 
rem ex  hypothefi  angulus  CD A ae- 


qua- 
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qualis  eidem  angulo  3.  Ergo  duo 
anguli  A D C & A O C aquales 
erunt  inter  fe  3 externus  interno,  & 
oppofitio  in  triangulo  COD>quod 
9 elt  abfurdum  . Non  ergo  periphe-  t Coval , 
ria circuli  ABC  tranlit  vitra,  vel  ci-  propoA 
tra  pundtum  D . Quare  praecise  per 
D pundtum  tranlibit  . Quod  erat 
ollendendum  . 

PROPOSITIO  XV.  $uadnUte+  EVcl. 

rerum  in  circulo  deferipterum  ungu*  aa.  /I/« 
U 1 qui  tx  aduerfo  , duobus  relhs  funt 
aequales  • Et  fi  m quadtilatero  an-  .{  ti  . > 
• gulioppofiti  duobus  rtfti s aquales  fuem  «.  * 

. rint,cir culus  ptr  quntuor  puni? a qua* 
drtlattrt  trunfibst  i Tabula  II.  Fi- 
gura 41. 42. 

_ In  circulo  > cuius  centrum  E in- 
feriptum  fit  quadrilaterum  quodli- 
bet  ABCD.  Dico  duos  angulos  op- 
pofitos  ABC  & ADC  duobus  redtis 
aquales  elfe  • Dudlis  diametris  qua- 
drilateri  AC  & BD  : erunt 4 angu-  apro#, 
li  ABD  & ACD  in  eodem  fegmen-  14-  hem 
to  ABCD  aquales  inter  fe  . Simi-  iHt  < 
liter  erunt  duo  anguli  CBD  & CA 
D in  eodem  Tegmento  C B A D ae- 
quales quoque  inter  Te . Ergo  duo 
anguli  ABD  & C.B  D , idelt  totus 
angulus  ABC  aqualis  erit  duobus 
angulis  ACD  & CAD  fimul  . Ergo 
addito  comuni  angulo  CDA,  erunt 
in  quadrilarero  duo  anguli  oppofiti 
ABC  & CDA  fimul , aquales  tribus 
D • angu- 
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angulis  ACDvCaD  & CDA  fimul 
bprop.  futnptis  ; fed  b hi  tres  vnius  trian- 
n9Mb,t  guli  aequales  fune  duobus  redis  , 
Ergo  duo  oppofiti  ABC  & CDA 
duobus  redis  ajquales  funt  Eodem 
modo  oftendentur  duo  anguli  op. 
politi  BAD  & BCD  duobus  redis 
aequales . Patet  ergo  prima  pars  - 
Secundo  fint  in  quadrjlatero  AB 
CD  anguli  oppofiti  B & D duobus 
redis  aequales ; Dico  circulum  per 
punda  A,  B,  C>  D tranfire  . Duda 
diametro  CA  circa  triangulum  AC 
Cfxpr*.  B , circulus  deferibatur  ; c quem-» 
dico  necefiario  tranfire  per  pundum 
D . Si  enim  hoc  verum  non  eft  , 
tranfeat , fi  fieri  poteft  , per  pun- 
dum E vitra , vel  citra  D $ & con- 
iungatur  reda  AE  . Quoniam  qua- 
drilaterum  AB  CE  circulo  inferibi- 
tur ; Ergo  ( ex  prima  parte  huius  ) 
f duo  anguli  E & B > erunt  duobus  re- 
dis aequales  : erant  autem  exhypo- 
r.  thefi  anguli  B & D duobus  redis  ae- 
• quales  . Ergo  hi  duo  illis  duobus 
• aquales  erunt ; & ablato  communi 
angulo  B,  erit  angulus  E aqualis 
angulo  D,  quod  eft  falfum  > & con- 
tra coroli.  x.  propof.  18.  lib.  i.  Non 
ergo  peripheria  circuli  tranfit  per 
pundum  E vitra,  vel  citra  D . Qua- 
re per  punda  A,  B,  C,  D tranfibit ' 
Quod  erar , &c. 
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PROPOSITIO  XVI %ln  circulis*, 
qualibus  vel  intoitm  circulo  anguli 
aquales,  fiue  ad  centra,  fiue  ad  peri» 
fberias  conflituti , infiflunt  aquali» 
btts  fertphenjs . Tab.  II.  Fig,  43. 
In  circulis  aqualibus , quorutn_> 
centra  G & H,  fint  primo  anguli  ad 
centra  G & DHF  aquales  . Di- 
co peripherias  AI C & OKF , ( qua 
funt  eorum  bafes  ) aquales  efle  in- 
ter fe  • Quoniam  circuli  aquales 
funt ; Ergo  a quatuor  radi/  AG , C 
G,  DH  & FH  funt  aquales ; Intel, 
ligatur  circulus  vna  cum  trilineo 
ACG  luperponi  trilineo  DHF, 

I ita  vt  pundurn  G fuper  H > & retta 
AG  ftiper  HD  cadat , & angulus  G 
fuper  angulum  H j cadent  b neceffa- 

• rio  duo  pun&a  A & C fuper  D & F, 

• propter  aqualitate  anguloru  a radi/s 
) coprehenforUjincident,  His  pofitis, 

• necelfe  eft  peripheriam  AIC  cade- 
- re  praeis  e fuper  peripheriam  DKF. 

• Nam  fi  caderet  lupra»  vel  infraj>  > 
is  aut  partim  fupra  , partim  infra  if>- 
u fam  > vt  in  DNF,*  tunc  » du<fta  a ccn«i 
15  tro  H refta  HKN,  fecante  vtram- 
l-  que  peripheriain  in  pun&is  K & N> 

II  quia  HK  aqualis  eft radio  HD  ; pa- 
11  riterque  HN  aqualis  eftHDi  quia 
i-  c funt  radi/  circulorum  aqualium  . 
t<  Ergo  HK  & HN  aquales  funt  inter 

fe,  pars , & totum » quod  eft  impof- 
fibile  . Non  ergo  peripheria  AIC 
cadit  fupra»  vel  infra  peripheriain_» 
D 2 DIC 
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DKF , Quare  fibi congruant  necef- 
fe  eff ; ideoque  aequales  erunt  inter 
fe  • quod  erat  primo  loco  offenden- 
dum  . 

Sint  fecundo  anguli  ad  peripfie- 
riamB&  E aquales  . Dico  eos  in- 
fiffere  fuper  aequales  peripherias  A 
IC  & DKF  • Ducantur  radij  AG 
& GC  9 DH  & HF  i Quoniam  d 
angulus  G ad  centrum  duplus  eft 
anguli  B : pariterque  angulus  DHF 
aqualis  eft  duplo  anguli  E ; eftque 
duplum  anguli  B aquale  duplo  an- 
guli E . Ergo  anguli  G & DHF 
aquales  funt  inter  fe , & funt  ad  cen- 
trum ; Ergo  peripheria  AIC  & D 
KF  aquales  lunt  inter  fe  (ex  prima 
parte  ) non  fecus  in  vno  circulo  ea  - 
dem  oflendentur.  Quapropter  li  an- 
guli B & E aquales  fuerint , &c. 
Qijod  erat  offendendum  . 

Corollarium,  Patet  etiam  angulos 
aquales  ad  centra  duorum  circu- 
lorum aqualium  vna  cum  penphe- 
rijs  fubtenlis  comprehendere  figu- 
ras aquales  . Vocentur  illa  Setia» 
ros  . 

Nam  ex  eo  f quod  anguli  G & H 
ad  centrum  politi  funt  aquales  inter 
fe*oftenfa  fuerunt  figura  GAIC 
& HDKF  fibi  mutuo  congruentes  > 
& ideo  aquales  erunt . Qua  vocen- 
tur  Seforos* 
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PROPOSITIO  XVII.  In  circulis  EVCL, 

squalibus  uti  i»  eodem  cm  uio  . angu»  27 ' liI' 
lh  qui  tqualtbus  peripherijs  tnfiHunt  > 

{unt  inter fe  aquales  , fitte  ad  centra , 
fiut  adpertphertas  conflstutt  fuerint . 
TabuJall.  Fig.  44- 
In  circulis  aequalibus  , quorum—» 
centra  G &H,  fuper  aequales  peri- 
pherias  AC&DF  infillant  primo  an. 
guli  H & AGC  . Dico  eos  efle-> 
aequales.  Si  enim  hoc  verum  non—» 
eft . Sit  angulus  AGC  maior,  vel 
minor  angulo  DHF . Et  fiat  a angu-  3 fro.f* 
Ius  AGI  aqualis  angulo  H . erunt b 
igitur peripheriae  AI  & DF  aquales  1 
inrer  fe ; erat  autem  perij^heria  AC 
aequalis  eidem  DF.  Ergo  periphe- 
riae  AC  & AI  aequales  funt  inter  fe  , 
pars  t & totum  , quod  efl  abfur- 
dum  • Non  ergo  anguli  AGC  & 

H inaequales  funt.  Ergo  patet,  &c. 

[nfift ant  deinde  anguli  ABC  & E , 

:d  peripherias  conllituti , balibus 
\C  & DF  aqualibus . Dico  eos  an- 
ulos elfe  aquales  . Quoniam  pro- 
ter  aequalitatem  peripheriarum  A 
1 & DF  anguli  aa  centra  G & H 
quales  funt  inter  fe  ( ex  prima—» 
tree  ) ; hi  vero  dupli  c funt  angu-  _ 
rutu  ad  peripheriasB  &E.  Ergo  i^ku, 
& E aequales  funt  inter  fe.  Quod 
ic  , &c. 

Zorollarium  Conflat  etiam , quod  * 
u eodem  > vel  aqualibus  circulis  % 

. _ Di  vna 
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78  Euclidis  Re /iit  ut  i 
vna  peripheria  aliquoties  reliquam 
metiatur , atque  iphs  infiftant  angu- 
li ad  centrum , vel  fedores ; minor 
angulus  maiorem  > & minor  fellor 
maiorem  aeque  metietur  » quemad- 
modum minor  peripheria  maiorem 
metitur. 

Si  enim  peripheria  CI  aliquoties 
metiatur  ipfam  AC  > verbi  gratia-* 
quater  , atque  a pundis  diuifionum 
ad  centrum  coniungantur  redae  ii- 
neaejerunt  omnes  A anguli  > vel* 
fedores  aequales  tum  inter  fe  , cum 
ipli  angulo^  vel  fedori  CGIa  quan- 
doquidem iniiftunt  peripherijs  ae- 
qualibus . Et  propterea  angulus  C 
Gl  toties  metietur  angulum  AGC* 
vel  fedor  fedorem  , quoties  peri- 
pheria  C I metitur  peripheriam_> 

AC. 


PROPOSITIO  XVIII.  In  circulis 

aqualibus  vel  in  eodem  cirtulo  aqua* 
les  retf*  linea  aquales  peripberias 
auferunt } materem  quidem  maior  , 
minorem  vero  mtnor  . Et  aquales 
peripberias  aquales  rei Ha  linea  fub » 
tendunt . Tabula  II.  Fig.45* 

In  circulis  aequalibus  „ quorum_> 
centra  G & H , lint  redae  aequales 
AC  & DF . Dico  maiorem  periphe- 
riam  ABC  a.qualem  efle  maiori  D 
EF  3 & minorem  AC  aequalem  mi- 
nori DF  . Dudis  enim'  radijs  AG . 

GC, 
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Z9  DH  & FH)  erunt  duo  latera 
:a  angulum  G aqualia  duobus 
:ribus  circa  angulum  H , lingula 
;ulis  , cum  lint  radij  aqualium—» 
ulorum ; funtque  bafes  AC  & 
polita aequales.  Igitur*  anguli 
k H aquales  erunt , & periphe- 
&AC&DF,  quibus  iniillunt, 
tales  quoque  • Vnde  relidua  cir- 
ferentia  ABC  & DEF,  ex 
miis  aqualibus,  aquales  quo- 
erunt  inter  fe . Quod  erat  pri- 
11 . 

int  fecundo  peripheria  ABC  & 
,F  aquales,  «ue  peripheria  AC 
)F  aquales . Dico  reftas  AC  & 
'aquales  efle .*  Fa&a  eadem—» 
ftruftione ; ouoniam  peripheria 
: & DF  aquales  funt : Ergo  r an- 
i inliftentes  G & H aquales  e- 
t ; funtque  latera  circa  angulos 
Z H aqualia  ( ciim  fint  radi;  cir- 
cium aqualium  ) . Ergo  d bafes. 

: & DF  aquales  erunt  • Quod 
: fecundum.  Quapropter,  &c. 

1 t 

OPOSITIO  XIX*  Datam  circu- 
peripheriam  btftritmfecare  . Ta- 
tila  II.  Fig.  4^. 

it  BEC  circuli  peripheria  cuius 
trum  A . Debet  fecari  in  du2S 
tales  partes . Coniungantur  radij 
AC  bifariam  fecetur  angu- 
B AC  a redla  AE  • Quia  duo  an-, 
i ad  centrum  BAE  & E AC  a* 
D 4 qua*' 


a prop. 
7>  lib*  * 

b prop, 
it,  bn. 


e prop. 

17.  b*. 


d prop. 

4.  lib.it 
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80  E utti  dis  Reftituti 
quales  interfe  in  eodem  circulo  di£ 
tti  funt  ergo  peripheriac  B E & E 
C quibus  infiftunc  aquales  funt  in- 
terfe . 

PROPOSITIO  XX.  in femicircula 
angulus  tellus  efl  i qui  autem  in  ma- 
iori fegmento  autusy  qui  vero  tn  mi- 
nori fegmento  obtufus  efl  • Et  ctrcO-J 
angulum  reflum  eircult  fegmentum  efi 
frmicir  culus » & circa  acutum  angu* 
lum  maius  fegmentum  efl  > & circa 
obtufum  efl  fegmentum  minus 
bula  II.  Fig.47*4S*4?« 

In  circuli  portione  ABC  fit  angu- 
lus ABC  . Dico  eum  effe  redlum-» 
in  iemicirculo ; acutum  in  maiori > 
& obtufum  in  minori  fegmento. Du- 
catur in  femicirculo  radius  D B j 8d 
in  reliquis  Tegmentis  diameter  AE  » 
& redfa  EC  i In  femicirculo  quonia 
in  triangulo  ADB  duo  latera  AD  & 
BDequalia  funt,cu  fint  radij  circuli: 
Ergo  a anguli  D AB  Si  DBA  aequa- 
les funt  inter  fe . Eadem  ratione  in 
triangulo  BDC  duo  anguli  DCB 
& DBC  aequales  erunt « Ergo; duo 
anguli  BAD  & BCD,  fimul  » aequa- 
les funt  duobus  angulis  ABD  & C 
BD , ideft  integro  angulo  ABC  ; 
funtque  b tres  anguli  trianguli  ABC 
aequales  duobus  redtis  . Ergo  angu- 
lus ABC  femiifiis  erit  duorum  re- 
dtoruni . ideoque  reclus  erit . At  in 
alijs  portionibus  quiaAE  eft  dia- 

me- 
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ter  erit  in  femicirculo  angulus  A 
i re&us  (ex  prima  parte) ; Ergo  e 
iC  acutus  erit ; eft^ue  d angulus 
equalis  angulo  E , cum  fint  in  eo- 
n Tegmento  • Ergo  angulus  AB 
acutus  erit  in  maiori  fegmen- 
• Sed  in  portione  minori  funt  e 
d anguli  oppoiiti  E &B  in  qua- 
latero  ABCE  , circulo  infcripto, 
lales  duobus  re£hs  . Ergo /an- 
us B obtufus  erit . 

.ecundo  fit  angulus  ABC  rettus, 
ilitutus  in  legmento.  ABC.  Di- 
eum  eiTe  femicirculum  . Nam  , 
oc  verum  non  efi , erit  feginen- 
) maius  , aut  minus  ; ideoque  an- 
us ABC  erit  obtufus,,  vel  acutus 
i fecunda  > & tertia  parte  huius  ) 
>d  eft  contra  hypothehn  . Non-* 
o Tegmentum  etf  maius*  Vnde 
licirculus  erit . 

7 emolit  angulus  B acutus  * Di- 
feg mentum  ABC  minus  effe-'. 
n,  ii  hoc  verum  non  eil>  erit, 
femicirculus , aut  fegraentum_j* 
us,  ideoque  angulus  B erit  aut 
us , aut  ODtufus , quod  efl  contra 
otheiin  * Non  ergo , &c. 
tuarto  iit  angulus  B obtufus. Di- 
egmentum  ABC  minus  eife-/# 
n fi  hoc  verum  non  eft,.  erit  fe- 
ircuius,  aut  Tegmentum  maius  » 
>que  angulus  B erit  re&us , vel 
:us  > quod  repugnat  hypotheii  • 
iproter  &c,. 

D 5 PRO- 


c exPr . 
»8 -lili.l 
d Prop» 
14.  im* 


e prop» 
i$.  htt. 


fprop. 

I i, lib.i 


Digitized  by  Google 


8i  EucVtdh  Rtftituti 

feih'  PROPOSITIO  XXI.  intircuUrt* 
da  linea  3 perpendiculariter  ad  dia» 
metrum  ab  eius  extremitate  ereda  , 
extra  circulum  cadet , & in  locum^j 
inter  iffam  redam  lineam  tangen- 
tem & peripberiam  comprehenjum  > 
altera  reda  linea  nen  calet.  Ta- 
bula III.  Fig.  x. 

In  circulo  ABH  » cuius  diameter 
AB , ab  eius  extremo  pundto  A du- 
xprop.  catur  a CAD  perpendicularis  ad 
,0.  liL  recani  Jineam  AB  . Dico  CADca- 
1*  dere  extra  circulum  ; atque  in  lo- 
cum a tangente  DA  & peripheria-i 
comprehenfum  , re&am  lineam_> 
duci  non  pofle  . Ducatur  a pundo 
quolibet  E » fumpto  in  redla  Iinea_» 
AD  ad  alterum  extremum  diametri 
B , redla  linea  EB » fecans  periphe- 
bprop . riam  in  H.  Et  quoniam  fcrettarum 
tt.  b*,  BA  rBH  in  circulo  dudiarum , ma- 
xima eft  diameter  BA  . Ergo  refta 
linea  B A maior  eft , quam  BH  ..  Et 
quiam  triangulo  BAE  re&us  eft  an- 
cCotol.  gnlus  BAE.  Ergo  c reliquus  angu- 
frop.  Ius  AEJ3  eft  acutus  t & iaeo  minor 
• S.lib.  re<fto  . Quare  d latus  BE  fubten- 
d Prop,  ^ens  mai°rem  angulum  9 maiifs  eric 
ao.  ali  latere  B A ; erat  autem  BA  maior  , 
*•  quam  BH.  Igitur  BE  maior  erit, 
quam  BH  ; eltque  pundtum  H in-* 
circuli  peripheria  . Ergo  pundlunx 
E extra  circulum  cadit ; 3c  lic  quod- 
libet  aliud  praeter  punctum  A • Igi- 
tur tota  redta  linea  AD  extra  circu- 
lum cadit  • Po- 
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Poftea  a pundto  A contadlus  du- 
ur  qualibet  redta  linea  AG  infra 
gentem;  & fiat  • angulus  ABH 
Lialis  angulo  DAG . Quia  duo 
juli  ABH  & DAG  funt  aequa- 
, addito  communi  angulo  BAH; 
)bus  angulis  B AG  & G AD , qui 
ium angulum  BAD  conftitimnt  s 
uales  erunt  duo  anguli  HBA  & 
tHdtmul  iumpti.  Quare  hi  duo 
aales  funt  vni  redto  angulo ; & 
o/conueniunt  redfoe  lineazBH, 

1 3 :&g  etflciunt  reliquum  angu- 
i AHB  redluin  > h qui  in  femicir- 

0 erit ; & ideo  redta  GA  circu- 
v fecat  in  pundlis  H & A . pro- 
rea  redla  linea  HA  intra  circu- 

1 cadit  • eadem  ratione  quaelibet 
t redta  linea , infra  tangentem  ad 
ldtum  A dudta  *neceffarid  circu- 
1 fecabit*  Quare  duci  non  poteft 
la  lineam  locum  a tangente,  & 
ipheria  comprehenlum  * Quod 

&c*  . 

* . » * 1 ■ 

OPOSITIO  XXII.  A date  puni 
lo  , extra  circulum  fofito  > reftatn-j 
neam  ducere  y qu&  datum  circulum 
tngat . Tabula  III.  Fig.  1 . 
x pundto  externo  A ducenda  eft 
a linea,  tangens  circulum  BC  » 
us  centrum  D * Ducatur  redta  A 
fecans  circulum  iivE;  fuperquam 
cnbatur  lemicirculus  DCA  3 fe- 
s illius  circunferentiamin  C ; & 
D 6 con- 


e prop. 
24.  lil>* 
1. 


f propl 
2 6.  1*. 
I. 

g Corol 'k 
prop.20 
huius  « 
h prop. 
20.  hn • 
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couiungancur  redas  AC  > CD  » Di- 
co redam  AC  tangere  circulum  B 
C in  pundo  C . Quia  angulus  AC 
D in  femicirculo  rete  eft*.  Er- 
go C A tanget  circulum  BC  in  C . 
Quod  tkc, 

PROPOSITIO  XXIII-  Si  circu- 
lum tangat  aliqua  linea  reSla  > erit , 
qiijt  d centro  ad  contaUum  ducitur  9 
perpendicularis  ad  tangentem  o Et  fi 
expunfto  ctntachtt  per  pendi  culavit 
excitetur  j per  centrum  circuli  tratt - 
fibit.  Tabula  III.  Fig.j. 

Reda  AB  tangat  circulum  CG  > 
cuius  centrum  D>  in  pundo  C , & 
iungatur  reda  CD . Dico  primo  re, 
&am  CD  perpendicularem  efle  ad 
AB  . Si  hoc  verum  non  eft  , duca- 
tur a a pundo  C fuper  CD  perpen- 
dicularis EH  . Manifeftum  b elt  re- 
dam EH  circulum  tangere  > & pro- 
pterea  e AB  circulum  lecabit , quod 
eft  contra  hypothelin  . Quare  CD 
ad  ipfam  AB  eft  perpendicularis  . 
Quod  erat  primum  • ‘‘ 

< Sit  fecundo  CD  perpendicularis 
ad  tangentem  AB  in  pundo  C con- 
tadus  eius . Dico  centrum  circuli 
in  CD  reperiri . Si  enim  hoc  verum 
non  eft , fit  F centrum  circuli  extra 
lineam  CD , & iungatur  FC . Pa- 
tet y ex  prima  parte  huius  > FC  per- 
pendicularem rore  luper  AB . Qua- 
re duo  anguli  FC&  & DCB  redi 

erunt 
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imt  ,*  ideoque  xquales  , pars , & 
tum  3 quoa  eft  impoffibile  • N011 
go  centrum  F,extra  lineam  CD  , 
periri  poteft  • Quapropter  , &c. 

*OPOSITIO  XXIV.  In  circulo 
ungulus  * «i  'tangente » & fecantt^,  * * 

contentus  1 aqualis  3 eff  angulo  irus 
alterno  fegmento  confiituto  * Et  fi  an - - 
\ulus  in  alterno  fegmento  fofitus  <e-  * * 

qualis  fuerit  ei » qui  a fecante  , <$» 
ncidente  in  tircult  f e rip  horiam , con- 
tinetur a incidens  refla  circulum  tan - 
r«r.  Tabula  III.  Fig.  4.76. 

Circulum  CGE  tangat  redta  AB 
pundlo  C , a quo  redta  CE  primo 
r centrum  ducatur  . Dico  angu- 
n ACE  aequalem  effe  angulo  F in 
erno  fegmento,-  & angulum  BC 
equalem  effe  angulo  CGE  • Quo- 
m 4 vterque  angulus  ACE  &B 
i re  dius  eil  b funtque  anguli  F & b*propl 
jE  in  femicirculis  quoque  redii . 
go  angulus  ACE  aequalis  eft  an- 
Io  F ,*  & angulus  BCE  aqualis  eft 
*ulo  CGE  • 

franfeat  fecundo  redla  CG  non 
• centrum > & diameter  CF  duca- 
> & iungatur  GF . Oftenden- 
i\  eft  angulum  ACG  aequalem—» 

; angulo  CFG  > in  alterno  feg- 
nto»  & angulum  BCG  aqualem 
;ulo  D.  Quoniam  e in  femicir-  CW* 
o angulus  CGF  redtus  eft  • Ergo  a0'  *** 
nriangulo  CGF  duo  reliqui  an-  dpro.iS 

guli 
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guli  GFC  & GCF  vni  redlo  aqua- 
les erunt , ideft  funt  aequales  angulo 
e prcp.  9 re&o  ACF  . Ergo  ablato  commii- 
33.  /;«.  ni  angulo  GCF>  erit  angulus  ACG 
aqualisanguIoCFG  in  alterno  feg- 
Fprop,  mento.  Poftea /quoniam  in  qua- 
bu,  drilatero  CDGF  duo  anguli  oppo- 
liti  D & F duobus  redis  aequales 
5 prop.  funt  ,•  pariterque  g duo  anguli  ACG 
&BCG  duobus  re&is  aquales : e- 
rant  autem  anguli  ACG  & CFG 
inter  fe  aequales  • Ergo  relidui  an« 
guli  BCG  & D aequa  es  inter 
erunt. 

Tertio  ab  eodem  pun&oC  peri- 
pheriae  CDE  ducantur  re&ae^CD 
quidem  fecans  circulum  > & AB  in 
eum  incidens ; litque  angulus  ACD 
«qualis  angulo  E , in  alterno  leg- 
menro*  Dico  AB  circulum  contin- 
gere . Qupniam  , li  hoc  verum  non 
h 0 eft  > ducatur  h GH  » tangens  circu- 
ai-  hnl  lum  in  C . Ergo  i angulus  GCD 
i txpri - aequalis  erit  angulo  E in  alterno  jfeg- 
™*J*r  mento:  erat  autem  angulus  ACD 
* *,Mt  aqualis  eidem  angulo  E . Ergo  an^ 

> guli  ACD  & GCD  aquales  lunt 
inter  fe  > pars  3 & totum , quod  eft 
impolTibile.  Non  ergo  alia  redia_* 
GH  circulum  tanget . Quare  AB 
folummodo  tangens  erit . Quapro- 
pter , &c. 


PRO- 


Digitized  by  Google 


Libet  II.  87 

IOPOSITIO  XXV.  Super  datu  EVCL* 
retia  Une  a defcribtre  / egmentum  cir • ******* 
culi,  quod  capiat  angulum  aqualem 
data  angulo,  Tab.  III.  Fig.  7.8.9. 

Super  data  reda  AB , delcriben- 
m til  fegmentum  circuli,  quod 
^iat  angulum  equaiem  dato  angu- 
C.  a Fiat  angulus  D AB  «qualis  *P*  i 4 
?ulo  C ; & fi  AB  perpendicularis 
iuper  AD  j b fecetur  illa  bifari-  6 prop. 
in  E : Si  vero  non  eft  perpendi-  9 * HO.t 
aris  , c excitetur  AE  perpendi-  cprop. 
aris  fuper  AD  , erit  angulus  E IO* 

J acutus,  eo  quod  eit  differentia  *• 
juli  B AD  a redo  ; & fiat  d angu-  d pr«p. 
ABE  aequalis  angulo  BAE  acu-  a*  lib. 

* Concurrent  g ergo  AE  & B E r* 
mndo  E 9 &/ erunt  aequales  inter 

Ergo  circulus  * centro  E , in-  t.  * 
nallo  EA  defcriptus,  tranfibit  per  f ProP • 
8cg  ipTum  tanget  reda  DA.,  cum  ao*  ***• 
•pendicularis  fit  ad  radium  A E . gexpr. 
icantur  a quolibet  pundo  G>  feg-  a*,  hui 
nti  AGB  , duae  redae  G A & GB. 
tendendum  eft  anguium  AGB,  in 
to  Tegmento  conltitutum  , aequa- 
1 efie  dato  angulo  C*  Quoniam 
a gulo  D A B a tangente,  & fecan-  ^ 
:omprehenfo  aequalis  eft  angulus  £ 

> in  alterno  Tegmento ; Ted  eidem 
;uloDAB  aequalis  erat  angulus 
. Ergo  anguli  . G & C aquales 
-i'  Te  liint.Deicripfimus  ergo  feg-- 
titum  AGB,in  quo’ angulus  G ae-: 
dis  eff  dato  angulo  Clquod  erat, 

* PRO* 
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EVCU  PROPOSITIO  XXVI.  Adato  tit . 

34.  IU  cui0  fegmentum  abfcindere  3 capient 
angulum  ecqualem  dato  angulo . Ta- 
bula III.  Fig.  10. 

Sit  datus  angulus.  D » & cuculus 
ABC*  a quo  abfeindi  debet  fegmei> 
tum , quod  capiat  angulum  aequalem 
a ex  f» •«  angulo  D ..  Ducatur  a EG>  tangens 
zuhx.  circulum  in  A;  Fiatfcpoftea  angu» 

Ius  E AB  aequalis  angulo  D ; & a_j 
la  * * quolibet  pun&o  C peripheriae  AC 

B*  duae  rectae  CA  &CB  ducantur* 
Oftendendum  eft  angulum  C aequa? 
cpytp.  lem  efle  angulo  D • Quoniam  c an?  > 
14,  hu.  gulo  E AB  aqualis  eft  angulus  C in,  ■ 
alterno  Tegmento ; eftque  eidem  an- 
gulo EAB  ex  conftructione  > aqua? 

, , Es  angulus  D ..  Ergo  angulus  C ae- 
qualis e/1:  angulo  D . Secuimus  er- 
go Tegmentum, ACB , in. quo  angn« 

* • lus  0 aequalis,  eft  dato  angulo  !>  *. 
Quod  erat  faciendum  , &c,. 

•*  •.  . . ij 

Bvci.  PROPOSIT.,  XXVII..  Sirfuertnit 

* dua  lineae  in  Aquales  , & ex  maior p* 
auferatur  eius  femijfis  t & d refiduu 
rurfus  tollatur  eius  femifiis  , & hoc 
repetatur  femper:  relinquentur  tanda 
1 ‘ J ' ' . aliqua  linea  y quje  minor  erit  fropofi «• , 

ta  minore- lincA  • Tabula  III*  Fir 


Ejura  jU*  i.  ■ . .1  t m 

Sint  dira  lineae*  AB  maior,  & C 
minor*  Dko*  ft  ex  maiore , atque, 
ex  eius  reliduis  Temper  medietates, 
tollantur*  relinqui  tandem  lineamT_». 

. . * mino.-  , * 
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orem  , quam  C . Multiplicetur 
:oties  , quoufque  efficiatur  DH 
or  , quam  AB  ; &diftribuatur  D 
i fuas  partes  DE.»EF,FG  &GH 
iales  ipfi  C . Poftea  ex  « AB  tol-  a 
r eius  femiflis  AK  , & a reliqua  «M 
tollatur  pariter  eius  femiflis  K 
& hoc  femper  repetatur  , quo- 
ue  portiones  AK,  KM,  MN  & 

, in  ipfa  AB  fedtae , totidem—» 

, quot  funt  partes  alterius  DH ; 

■d  fieri  polfe  certum  eft  , cum-» 
tinuum  feniper  diuidipoflit.  O* 
idendum  eft  poftremam  portio- 
i NB  minorem  effe  ipfa  C • 
oniam  ex  minore  AB  tollitur  c* 
dimidium  AK  , & ex  maiori  D 
ollitur  DE  minus,  quam  eius  di- 
lium  : erit  reliqua  KB  minor  , 
m reliqua  EH  . Et  quia  rurfus 
minore  KB  tollitur  eius  dimidiu 
; at  ex  maiore.EH  tollitur  EF 
maior , quam  dimidium  eius  • 
o refidua  MB  irunor  erit  , quam 
iua  FH  . Tandem  ex  minorem 
tollitur  eius  dimidium  MN  ; at 
maiore  FH  tollitur  FG  non  ma- 
quam  dimidium  eius,  & fic  fem- 
. Ergo  tandem  poftremum  refi- 
m NB  minus  erit , quam  GH , ' 

C , quod  illi  a:quale  eft . Quare 
it  propofitum  • 

llarium  Patet,  quod , fi  ex  maio.% 
iB  tollatur  AK  magis , quam-, 

eius 
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PROPOSITIO  XXVI.  A data  cir- 
culo figmentum  abfcinderet  cupient 
angulum  Aqualem  date  angulo  . T a~ 
buJa  III.  Fig.  io- 
Sit  datus  angulus.  D ».  & circulus 
ABCj.a  quo  abfcindi  debet  fegmei>» 
tum  i quod  capiat  angulum  aequalem 
angulo  D . Ducatur  a EG>  tangens 
circulum  in  A ; Fiat&poftea  angu^- 
lus  E AB  aequalis  angulo  D ; & 
quolibet  pundo  C peripheriae  AC 
Bj,  duaere&ae  CA  &CB  ducantur. 
Oftendendum  eft  anguium  C squa- 
lem effe  angulo  D . Quoniam  c an- 
gulo E AB  squalis  elt  angulus  C in 
alterno  Tegmenta:  eftque  eidem  an- 
gulo EAB  ex  conftruCtione  » aquar 
fis  angulus  D ...  Ergo  angulus  C ae- 
qualis elt  angulo  D . Secuimus  er- 
go Tegmentum  ACB » in.quo  angu« 
Ius  C aqualis  eft  dato  angulo  D •. 
Quod  erat  fac  iendum  t.  &c.„ 

PROPOSIT.,  XXVII..  Si r fuerint 

duA  line  a tnequnles , & ex  maiora 
auferatur  eiut  frmijfis , & * refidua  <. 
rurfus  tollatur  eius  ftmifjjs  , & hoc 
repetatur  femper:  relinquentur  tanda 
aliqua  Irnea  %qux  minor  erit  fropofi - . 
ta  minere- linea  • Tabula  III.  Fi- 
.■  gura- 3.1*  . .L  !r*:Y 

Sint  duae  lineae  y AB  maior»  &,G> 
minor.  Dico>ii  ex  maiore  » atque, 
ex  .eius  refiduis  femper  medietates. 
toEantur*  relinqui  tandem  lineatius, 

mino.-  / < 
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inorem } quam  C • Multiplicetur 
toties , quoufque  efficiatur  DH 
aior  , quam  AB  ; & diftribuatur  D 
in  fuas  partes  DE,EF,FG  & GH 
jualesipfi  C . Poftea  ex  « AB  tol- 
ur  eius  femiffis  AK  , & a reliqua 
3 tollatur  pariter  eius  femiffis  K 
, & hoc  femper  repetatur , quo- 
que portiones  AK,  KM,  MN  & 
B , in  ipfa  AB  fedtae , totidem-» 
t,  quot  funt  partes  alterius  DH  ; 
od  fieri  poffe  certum  eft  , cum.» 
ntinuum  femper  diuidipoffit.  O» 
ndendum  eft  poftremam  portio- 
n NB  minorem  elfe  ipfa  C • 
loniam  ex  minore  AB  tollitur  e- 
; dimidium  AK » & ex  maiori  D 
tollitur  DE  minus,  quam  eius  di- 
iium  : erit  reliqua  KB  minor  # 
tm  reliqua  EH  . Et  quia  rurfus 
minore  KB  tollitureius  dimidiu 
[;  at  ex  maiore.EH  tollitur  EF 
i maior , quam  dimidium  eius  . 
'o  refidua  MB  minor  erit , quam 
dua  FH  . Tandem  ex  minore-* 

• tollitur  eius  dimidium  MN  ; at 
maiore  FH  tollitur  FG  non  ma- 
quam  dimidium  eius,  & fic  fem- 
. Ergo  tandem  poftremum  reli- 
ni NB  minus  erit , quam  GH  , 
C , quod  illi  aequale  eft . Quare 
et  propofitum  . 

llarium  Patet,  quod , fi  ex  maio. 
U3  tollatur  AK  magis , quam-» 

eius 
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cius  dimidium , & ex  refidua’  KB 
rurfus  tollatur  magis  > quam  eius  di- 
midium*&hoc  femper  repetatur  , 
tandem  relinquetur  aliqua  linea—» > 
quae  minor  erit  quacunque  propoiita 
linea  C . 


a rrop. 
8.  lib. i 

b prop, 
■ 1.  lib, 
l. 

c Covol. 
prop.  1 6 
lib.  i. 


17L 


15 


e prop.g 

no.  i.  # 


PROPOSITIO  XXVIII.  In  tri- 
angulo ifofceho  reBangulo  dfftr  entia 
Uttris  & bipothenufa  minor  efl  me - 
die  tute  lateris  } & differentia  huius 
figmenti  d lateris  reftduo  minor  e fi 
. medietate  prae  edentis  differentia,  & 
fic  fimper  continuari  potesl  talis  dif- 
ferentiarum Abfciflio  t quoufque  pef- 
* trernum  figmentum  minus  fit  quatun - 
. que  dat  a retia  linea • Tabula  III- 
• >Fig,  12.  ■ 

Sit  triangulum  ifoicelium  ABC  , 
redangulum  in  B , & quelibet  reti z 
linea  D » eniufcunque  paruitatis  . 
Dico  differentiam  AC  & BC  mino- 
rem effe  medietate  ipiius  AB  . Di- 
uidatur  a bifariam  angulus  ACB  a 
reda  linea  CF  , quae  iecet  redam-» 
AB  in  F ; atque  b a pundo  F duca- 
tur FE  perpendicularis  ad  AC  , fc- 
cans  eam  in  E ,*  extendaturque*  re- 
da FG  parallela  ipfi  AC  »fecans  B 
C in  G • Et  quoniam  propter  d pa- 
rallelas eft  angulus  BGF  squalis 
angulo  C i atque  angulus  BFG  ae- 
qualis angulo  A , funtque  e anguli 
A & C aequales  ad  bafim  ifofcelij  A 
BC«  Ergo  etiam  anguli  BFG  & 
. ' BGF 
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F squales  funt,  ideoque/late-  fpnp- 
G,  BF  aequalia  funt  , &trian-  20,w** 
im  BFG  en:  ilbiceles . Poftea—» 

1 in  triangulis  CEF&CBF»  an- 
is BCF  y squalisell  angulo  EC 
'ic  duo  anguli  redii  B & E aqua- 
funt » & latus  CF  eft  commune  » 
olitum  angulis  redtis  B & E;  Er. 
l CB  squalis  eft  CE»  atque  BF  g ph- 
ialis eft  EF.  Cumque  in  trian-  a/.W# 
is  FBG  & FEA  fint  duo  anguli  »• 
r E redii , & anguli  BGF  & A s- 
Jes , quibus  opponuntur  latera 
lalia  FB  & FE . Igitur  h AF  s-  h 0 
lis  eft  FG,  atque  AE  aequalis  ipfi  aJ,  /jj; 
l , feti  ei  squali  FB  • Eftque  in  1. 
ngulo  AEF  latus  AF  ( fubten- 
s redium , & i ideo  maximum_»  j * 
ulum  AEF  ) maius , quam  AE  . ao.  &, 
:ur  AF  maius  eli  » quam  FB  . »► 
u*e  minus  fegmentum  BF  aquale 
pii  EA  » differentiae  lateris  BC  » 
lypothenula  AC  eiufdem  trian- 
i ABC. 

>ico  Secundo  differentiam  feg- 
1 torum  AF , & FB  minorem  effe 
lietate  iplius  FB  - & ficfemper  l i^p.s 
a.  redta  GK,fecante  angulum  G W>. ». 
ria,  & dudla  m KH  perpendicu-  m pro 
ad  FG,fecante  eam  in  Hierit  vt 
is  minus  fegmentum  KB  squale 
,differentis  ipfarum  BG  & GF; 
ue  BG  squalis  BF  & FG  squa- 
• Ergo  KB  , minus  fegmen-» 
totius  FB  » squale  eli  differen- 
tis 
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tix  praecedentium  Tegmentorum  A 
F & FB  • Et  quoniam  continuum—» 
Temper  diuifibile  e/i , poterit  denuo 
fecari  KB  in  O > vt  BQ  iit  minus 
Tegmentum  , & iit  aequale  differen- 
tiae ipTarum  FK , KB  & iic  Temper  . 
Cumque  iintduae  redtae  lineae  AB  & 
D , & ex  maiori  AB  auferatur  ma- 
ius Tegmentum , ideft  magis , quam 
cius  dimidium,*  & ex  reiiduo  FB  au- 
feratur FK  magis  j quam  eius  dimi- 
dium ; atque  ex  KB  toiiatur  KO  ma- 
gis j quam  eius  dimidium  ; & iic 
nCorol.  Temper.  Ergo  * poftremum  feg- 
t.  pr°p.  mentum  OB  minus  erit  quacunque 
«7*  data  re£la  linea  D , & omnia  mino*- 
ra  Tegmenta  ablata , Tunt  differentiae 
praecedentium  Tegmentorum . Quod, 
erat  propoiitum  • 

PROPOSITIO  XXIX.  ftulla  n. 

Ha  linea.,  qui  metitur  latus  quadra- 
ti, menfurare  fote  fi  diametrum  eius . 
Vacentur  latus  > & diameter  qua* 
dratt , reSla  linea  incommenTurabi* 
Its  inter fe.  Tab.lII.  Fig.  13. 

Sit  quadratum  ABCD  3 cuius  dia- 
meter DB  , & refta  linea  R menfu- 
ret  latus  AB  iplius  quadrati  AC  ; 
fitque  R qualibet  ex  innumerabili- 
bus rectis  lineis  3 qua;  metiri  poffunt 
ipfam  AB  • Dico  rettam  R nun- 
quam menTurare  diametrum  BD  • Si 
enim  hoc  verum  non  eft , menfuret 
etiam  r_e£ia  R diametrum  BD.Ec 

quia 
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1 m in  quadrato  AC  angulus  A a prop. 
us  eft,*  duo  latera  DA  & AB  J4,  lik' 

: aqualia » erit  triangulum  BAD 
celium  , redangulum  . Quare-» 

^ b BE  aquali  ipfi  AB  fecari  c bpvcp . 

latus  AB  in  F»  vt  iit  minus  ?•  M *« 
nentum  AF.  aquale  DE  , diffe-  cJro,f' 
ia  duarum  AB  & DB:  pariter-  ’ w' 
, fada  FG  aquali  AF,  fecari 
ifc  AF  in  H * vt  fit  mmus  feg- 
tum  AH  aquale  GB>  differen- 
ipfartim  AF  & FB ; & fada  HK 
ali  AH  , denuo  fecari  poteft  A 
1 O,  vt  fit  fegmentum  AO  aqua. 

F,  differentia  ipfarum  AH  & 

, & hoc  femper  fieri  poteft  , 
ifque  poftremum  fegmentum, 

1 fit  AO  minus  fit  quacunque-» 
reda  R • Et  quoniam  ponitur 
: R menfura  ipfius  AB*  atque-» 
ius  DB;  eftque  EB  aqualis  A 
Ergo  reda  R men furat  totam  D 
: amatam  BE  • Quare  d reda  R d 
iirabit  quoque  refiduam  diffe-1  lib*  *» 
am  DE : eftque  AF  aqualis  ipfi 
Igitur  R metitur  ipfam  AF  ; 
iirabat  autem  prius  totam  AB,' 
e eadem  R menfurabit  Refi-  c\AxA 
i FB  , atque  ipfam  AF  ,*  & ideo  lib.i., 
t earum  differentiam  G B * . feu 
( huic  aqualem  ) menfurabit  ; 

:iam  AF  metiebatur  eadem  R . 

1*  menfurabit  quoque  refiduam 
atque  menfurabat  pariter  ip-^ 
kH  • Quare  R meatur  earum* 

dif. 
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differentiam  KF ; & ideo  ei  a*qua- 
f Dtf.  lem  AO . Et  propterea/  refta  R x- 
13.  W.i  qualis , aut  minor  erit , quam  AO 
( maior  enim  non  poteft  menfurare 
minorem)  ; quod  eft  impoffibile-» . 
Fafta  enim  fuit  re<fta  AO  minor  , 
quam  R«  Non  ergo  reperiri  poteft 
aliqua  refta  R » qtiantulacunqiie  illa 
fit , quae  metiatur  diametrum  BD  , 
& latus  AB  y eiufdem  quadrati  AC  3 

Suod , &c.  vocentur  rettae  lineae  A 
l & DB  mter  fe  Incommenfura- 
biles  • 

PROPOSITIO  XXX.  Si  fuerint 
dux  ve8&  linee  tncommenfurabtles  3 
erunt  fpatia  parulUtogramm*  3 vel 
triangula  fuftr  Iffat  defcript*  3 xqud 
alta  inter  fe , meommenfurubiheUJ • 
Tabula  III.  Ficr.14.15. 

Sint  duae  re&ae  lineae  AB  & BC 
incommenfurabiles,quae  fint  bafes , 
eiufdem  altitudinis  parallelogram- 
' * 4 morum  R & S , vel  triangulornm  . 

Dico  parallelOgramma , vel  trian- 
gula R & S inter  fe  effe  incommen- 
furabtlia.  Si  enim  hoc  verum  non. 
eft  > habeant  fpatia  R & S aliquam 
communem  menfuram  3 fi  fieri  po- 
teft , quae  ponatur  efle  X , & quoties 
X metitur  fpatium  R,  in  « tot  partes 
tt.ubtt  inter  fe  aequales  AG  > GH,  HK,  K 
B diftribuatur  retfta  linea  AB ; & 
quoties  X metitur  fpatium  S > in  tot 
partes  squales  BMj  MOj  OC  diftri- 

bua- 
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ir  re#a  BC  , & a pun&is  G, 

, M , O b ducantur  parallela: , {,  fK 
:ntes  parallelogramma  in  pri-  «5.  Ub. 
ifu,  aut  conuenientes  in  eodem  *• 
o D , efficientes  triangula , vt 
:undo  cafu  : erunt  c parallelo*- 
tna  AGD.  GHD,  HKD,  KB  ii'f/ 
er  fe  » aut  triangula  d aqualia  ,*  d prop. 
odbafes  eorum  lunt  aquales , l »■  /i&« 
er  ealHem  parallelas  exiftunt . *• 
mliter  erunt  parallelogramma 
> OMD , MBD  inter  fe,  aut 
;ula  aequalia  inter  fe  . Et  quo-  } 
X toties  men furat  lpatium_* 
oties  KB  menfurat  bafim  B A; 

3ties  KB  menfurat  balim  BA  j 
fpatium  KBD  menfurat  fpa- 
R (comparando  femper  paral* 
amma  inter  fe , aut  triangula 
fe  • ) Ergo  X & fpatium  KBD 
metiuntur’  fpatium  R ,•  ideoq; 
mX&  KBI>aequalia  inter  le 
cum  fint  aequalia  cuilibet  parti 
1 , in  quae  refoluitur  fpatium_» 
adem  ratione  fpatium  MBD 
e erit  fpatio  X . Quare  duo 
KBD  & MBD  aequalia  erunt  * 
fe  3 cum  lint  aqualia  ipfi  X ; & 
eiufdem  altitudinis.  Ergo  eo- 
>afes  KB  & BM  aquales  funt 
fe  ( nam  fi  inaquales  effient, 
iv  t parallelogramma,  vel/tri-  e txpr . 

!a  KBD  & MBD  inaequalia  ef-  y.M.i 
quod  eft  conrra  hypothefin;  ) 

B metitur  AB  & BM  menfurat  J, ' 

ipfam 
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ipfam  BC  . Ergo  duae  re&«  AB  & 
BC  inter  fe  commenfurabiles  funt  ; 
cura  ab  «qualibus  KB  & BM  , feii 
eadem  KB  menfurentur , quod  eft 
contra  hypothefm.  Polita;  en:m  fue- 
runr  AB  & BC  incommenlurabiles. 
Non  ergo  fpatia  R & S habere  pof- 
funt  aliquam  communem  men fu- 
ram ; ideoque  incommenfurabilia-j 
funt.  Quod  erat  propolitum. 

SCHOLIVM,.. 

Sicuti  oftenfum  eft  lineas  i »&a$ 
& fpatia,  triangula  , vel  paralielo- 
erammaefle  pofle  incommenfurabi- 
lia,  ita  oftendemus  poftea  omnes 
quantitates  continuas,  eiufdem  ge- 
neris 3 incommenfurabiles  inter  fe 
efle  pofle  • Debent  tamen  ex  hac 
fer ie  excludi  Numeri;  eo  quod  in 
numeris  diuidendo  poteft  deueniri 
ad  minimum  in  eius  genere»  fcilicet 
ad  vnitatem  ; hoc  autem  in  quanti- 
tate continua  minime  locum  habet  9 
quia  femper  diuilibilis  eft;  & fic 
non  datur  minimum  in  eius  genere , 

3uod  poflit  efle  menfura  communis 
uarum  quantitatum  continuarum . 


Finis  Libri  fecundi  • 


* . . 
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• mj>a  ra  Uonibns  quatit  itum. 

) E FINITIO  NES.  lib'y- 

i 

► dicitur  minor  quantitas  maioris  I* 
tntitatis , chm  minor  aliquoties 
titur  maiorem  • 

TlVLEX  autem  dicitur  maior  //, 
nntitas  minoris  quantitatis  , citm 
vor  d minor  e men furatur  - 
TSS  dicitur  quantitas  maior , /tue  jjf 
nor  , alterius  quantitatis  } cursio» 

'eriri  pote  fi  tertia  quantitas  > quce 
irum  Jit  communis  menfura  • Ta« 

Jalll.  Fig,  1 6,  17.  18. 
larum  quantitatum  eiufde m__» 
iis , fi  prima  A metitur  fecun- 
B , vocabo  primam  A partem 
idae  B denominatam  a numero 
um  contentarum  in  B , veluti 
ertia  , vna  quarta  pars  , &c.  & 
ma  A menruracur  a fecunda—» 
cabo  A multiplicem  ipfius  , vt 
i triplam  &c.  At  fi  prima  & fe« 
a B menfurentur  ab  aliquibus 
C.  Vocabo  A partes  ipfius  B 
um  numerus  indicatura  prima 
omen  a fecunda  B5vt  tres  quar- 
juatuor  quinta;  ipfius  B &c. 

EM  pars  dicitur  prima  quantitas  lv 
•sniix.1  ac  efi  tertia  quarta  quanti - 
ts  i cun  prima  toties  fecundante» 
titur  , quoties  tertia  quartam  . 

E et 
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V*  Er  «eque  malttplex  dicitur  p ima  quM 
titas  fecunde  t vt  efi  terna  quarta; 
cum  pri  na>&  tertia  ctque  menfuran* 
tur  4 fecttnim  & quarta  • 

VI'  EAEDEM  partes  dicitur  prima  quatf 
tttas  fecund <*,  quemadmodum  efi ter- 
tia partes  quartx  quantitatis  » cum 
dua  qu.eltbet  quantitates  jtque  meti - 
etntur  primam  > tertiani  pari - 
terque  eque  menfurent  fecundam-*  > 
& qumam.Ta.b.LIl.ldig.  1p.20.ai 
Quaeuor  quantitatu  ( fi  ue  duas  pri- 
mx  fuerint  eiufdem  generis  cum_» 
fecundis  fiue  non  ) fi  prima  A to- 
ties metitur  fecundam  B , quo- 
ties tertia  C menfurat  quartam  D • 
Dicam  primam  ipfius  fecundae , pa- 
riterque  tertia  quartae  eandem  par- 
tem effe . Et  fi  A toties  menfuretur 
a B,  quoties  C menfuratur  a D»  vo- 
cabo antecedentes  A & C aque- 
multiplices  confequentium  B & D . 
Verum  fi  A & C a que  menfuran- 
tur  a duabus  G & H , quae  pariter 
aque  metiantur  confequentes  B & 
D • Dicam  A ipfius  B>  atque  C al- 
terius  D eafdem  partes  effe  . 

"H*  SI  antecedens  quantitas  fuerit  multi - 
> plex , aut  pars , partefue  cenfequen- 
tis, vocetur  Comparatio  prine <e  cum 
fecunda  l'r opertio  totnmenfurabtUsi 
dttettsrque  prima  ad  f eundum  3 prom 
portionem  menfurabtlem  habere . At 
fi  nulla  alia  quantitas  reptrir i poufi 
qua  fit  ambarum  communis  me  n fur  «j 

di - 
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Utetut  antecedens  ad  cinfequentem 
habere  proportionem  inCommenfura * 
bile  mu . 

SI  quatitor  quantitatum  {etufdem  ge~  VllU 
neris  % fine  non  ) prima  tpfius  fecun- 
da, & tertia  quarta  aque  multipli - 
eet  fuerint,  vel  eadem  parsy  aut 
«cedem  f artes  : vocetur  commenfu- 
rabiiis  proportio  quantitatis  pri- 
ma ad  fecundam  eadem  > velfimilis 
proportioni  * quantitatis  tertia  ad 
quartmi  & hutufnodi  qttatuor  qua- 
titates , vocentur  Proportionales 
commenfurabiJes  . Tab.III.F.22. 

I vero  quantitas  prima  maior  fuerit  IX , 
quam  vt  eaedem  partes  fit  fecunda  ae 
eji  tertia  quantitas  tpfius  quarta  , vc% 
cttur  Proportio  quantitatis  prima 
ad  fecundam  maior  commenfurmbili 
proportione  quantitatis  tertice  ad 
quartam  « Et  fi  prima  minor  fuerit 
quantitate  illa,  qua  tpfius  fecunda 
eadem  partes  e FI , quam  tertia  ipfiut 
quarta  : voceturVropcntio  quan- 
:itatis  prima  ad  fecundam  minor  pro 
'lartiont  commenfu- abiti,  quam  tertia 
habet  ad  quartam  quantitatem-»  . 

fab.  III.  Fig.  25.' 

Si  fuerint  quatuor  quantitates  A 
E>  ; &;C  fit  quaslibet  partes, 
is  D-v-g.  C iit  tres  partes  quar- 
p/ius  D ; at  A fit  maior,  quam—» 
quartae  ipfms  B ; ita  vt  alii  E 
or  quam  A fit  prascise , vt  C ad 
Tunc  voco  proportionem  A ad 
E 2 B 
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B maiorem  proportione  commenfu' 
rabi  Ii  quam  habet  C ad  D * 

Et  fi  A minor  fit  quam  opus  eft  > 
vt  ad  B eandem  commenfurabiiem 
rationem  habeat,  quam  C ad  D . 
Tunc  proportio  A ad  B minor  erit 
commenfurabiji  ratione  quam  ha- 
bet C ad  D • >. 

X.  ET  voco  vnam  proportionem  maiorem 
alia  incommtn fur  abiit  proportione  i 
quando  prima  proportio  e fi  maiori  at 
fecunda  e fi  minor  aliqua  commenfu - 
rabiit  ratione . 

^ Er  e contra  ( iifiem  pofitis)  fecunda^» 
proportio  tncommenfurabilis  erit  mi- 
nor prima  . Tab  III.  Fig.24.  25. 
Sit  C incommenfurabifis  ipfi  D,* 
fi  verum  eft  quod  ex  infinitis  pro- 
portionibus commenfiirabiJihus  ali- 
qua reperiri  poteft  qualis  eft  E ad  F 
refpeau  cuius  proportio  A ad  B fit 
maior , & proportio  C ad  D fit  mi- 
nor eadem  ratione  E ad  F i vt  fi  v. 

f,  E fit  quatuor  tertia;  partes  ipfius 
» & verum  eft  quod  A maior  efi:  4 
tertijs  ipfius  B , fed  C eft  minor  4 
tertijs  alterius  D * Tunc  voco  pro- 
portionem A ad  B maiorem  incom- 
menfurabili  proportione  » quam  ha. 
het  C ad  D>  Et  fi  concedatur, quod 
proportio  A ad  B maior  fit  propor- 
tione incommenfurabiii  C ad  Dy  ex 
vi  definitionis  neceffario  proportio 
ahqua  commenfurabilis  reperietur  * 
vt  E ad  F fcilicet  7.  ad  $>•  v.  £•  re- 

ipe. 
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fpe<fhi  cuius  proportio  A ad  B fit 
maior  & C aa  D minor;  ideoque 
A erit  maior  quam  7 nonae  partes 
ipfius  B & C minor  erit  quam  7 no- 
nae partes  alterius  D . 

Hinc  fequitur  dari  pofife  quanti- 
tatem minorem  ipfa  prima  A qualis 
eft  v.  g.  G quae  erit  7 nonae  partes 
'3  ipfius  B;pariterq;dabitur  aliqua  qua 
1S'  titas  non  minor  quam  C quae  7 par- 
'i*  tes  nonae  fit  alterius  D qua liseft  H . 
ifr  Idemque  dici  poteft  de  minori 
proportione  incommenfurabili . 

\V  jiT  in  et/dem  incommenfurabtlibus  quo*  XlU 
tr  tuor  quantttatibus  fi  proportio  quan- 

,15.  tt tatis  prima  ad  fetandam  norua 

fi  D;  fuerit  maior  j neque  minor  ea  from 

pro-  portione  incommrnfurabili i quant-j 

LIS  ali-  tertia  habet  ad  quartam  quantita • 

iidf  ttm  : vocetur  incommenlurabilis 

idBfr  proportio  quantitatis  prime  ad  J e - 

fitt  eundam  eadem  , vel  fimtlis  propor- 

vtiit  tioni%  quam  tertia  habet  ad  quartam 

5 ipfe  quantitatem . Et hniufmcdi  quatuor 

ord-  quantitates  vocentur  propoitiona- 

dnor i - les  incommenfurabiles . Tab.III. 

,co^  Figura  2 6, 

j inctS'  Politis  eifdem  quantitatibus  A>B, 

CD;&  fint  A ipli  B,nec  non  C ipfi 
;ur,q!ioi  D incommenfurabiles . Sipropor* 

'propo"  tio  ipfius  A ad  B non  eft  maior,ne- 
jjjpji  que  minor  ea  proportione  incom- 
“Opoiti  menfurabili , quam  C habet  ad  D : 
ideft  fi  fuerit  impofiibile  tiari  ratio» 
nem  aliquam  commen  Curabilem  in* 

• f E J «r 
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ter  infinitas , quae  a/Tignari  poffunt 
qualis  eft  E ad  F,vt  proportio  A ad 
B maior  fit , at  proportio  C ad  D fit 
minor  eadem  commenfurabiliratio- 
ne  E ad  F . Farirerque  proportio 
A ad  B minor  non  fit,  &:  C ad  D 
maior  aliqua  commenfurabili  pro- 
portione E ad  F. Vocabitur  propor- 
tio iricommenfurabilis  primae  A ad 
fecundam  B,  eadem,vel  fimilis  pro- 
portioni quantitatis  tertiae  C ad 
quartam  D . Et  huiufmodi  quatuor 
quantitates  A>B,CjD  dicentur  pro- 
portionales incommenfurabiles  • 

AXIOMATA. 

I.  Si  primi  quantitas  fecundam  m»tiatury 

fecunda  vero  tertiam  mtnfuretiprima 
quoqi  tertmm  metietur, T.III  F.17* 
Vt  ii  quantitas  A menfuret  fecun- 
dam BC  & BC  menfuret  tertiani—» 
DE  . ■"  Manifeftum  eft  primam  A 
menfurare  quoque  tertiam  D E . 
Nam  diuifa  DE  in  partes  DF,  FG, 
GE  , qua;  lingulae  aequales  fint  ipfi 
BC;  cura  A menfuret  ipfam  BC* 
menfurabit  quoque  eadem  A lingu- 
las partes  DF,FG,GE  ; ideoque-» 
aipfa  A totam  DE  ex  didis  partw 
s Axi,  bus  conllantem. menfurabit . 
tf.fib.i.  TRlBVS  quantitatibus  propoftistquam 
lI'  proportionem  habet  prima  ad  fecun* 
dum , habebit  tertia  ai  altquam^a 
aliam  quant.tatem  eiufdem  generis  • 
lll.  ET  quam  proportionem  habet  primae 

ai 

Digitized  by  Google 


Liber  UT.  ioj 

id  fecundam  > habebit  aliqua  alia. s 

quantitas  eiufdem  generis  ad  tertiam» 
Tabula  III, Fig.  2tf. 

Vt»  fi  data  fit  aliqua  proportio 
quantitatis  A ad  B , Manifelhim_j 
sft  tertiam  quantitatem  C habere-» 
id  aliquam  aliam  quantitatem  eiuf- 
iem  generis  D eandem  proportio- 
em,  quam  A habet  ad  B,  Licet 
nim  ignoretur  interdum  qua?nam_* 
t illa  quantitas  quarta , certum_,> 

I eam  reperiri  in  natura  . Nam_> 
iiullibet  data?  quantitatis  C datur 
;oque  qualibet  multiplex  aut  par- 
s eius  . At  fi  propoitio  A ad  B elt 
commenfuiabihs,  vt  efi  illa  quam 
b et  latus  ad  diametrum  quadrati, 
jpofito  quod  C fit  latus  alicuius  , 
rdrati  dari  poterit  diameter  eiuf- 

II  , qua:  fit  D « 

duA’um  quantitatum  ^qualium 
tes  fuerit  al  -.utus  tertie  : & al- 
raquoq;  eadem  partes  ent  e iufd<.m 
- rtidt 9 ac  erat  frima  • T,I  II.  F.29. 

4E  proportiones  in  trbus  fauc<ffi-  ^ 
is  terminis  contineri , aut  conti* 
cari  poffunt ; fi  nimirum  vnus  fit 
nfequens  , aut  antecedens  commu • 
s i vel  fi  %nus  fit  antecedens  tini* 
proportionis  > & confequens  alte- 
as»  Tab.  III- Fig.30‘ 
ttAtuor  quantitatum  prima  maior  VI, 
erit  , qttdm  fecunda , fed  tertia  non 
matior  , quam  quarta  : habebit 

ima  ad  fecundam  maiorem  pro- 

E 4 p*rm 
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portionem  > quam  tertia  habet  ai 
quartam « Tab.  III.  Fig.Ji. 

Nam  9 exiftente  A maiore»  quam 
B ,*  C vero  non  maiore  ipfa  D , pro- 
Porti°  * quantitatis  prinis  ad  fecun- 
dam maior  eri  t commenfurabiii  pro* 
portione  squalitatis  ; cum  prima  A 
maior  lit  fecunda  B : at  proportio 
tertis  C ad  quartam  D non  erit  ma- 
ior eadem  commenfurabiii  propor- 
tione squalitatis ; ciim  tertia  pona- 
tur non  maior  quarta.  Vnde  patet 
( ex  definitione  decima  ) A ad  B 
maiorem  proportionem  haberem » 
quam  C ad  D . 

PROPOSITIO  I.  Si  dua  quantita- 
tes duarum  quantitatum  fuerint  aque 
multtplices  , erunt  viciffim  vnd  a* 
quales  , aut  vnd  maiores , aut  mi* 
0 ores»  Tabula  III.  Figura  3*. 
Sintquatuorquantitates,  fiue  ma- 
gnitudines > fiue  numeri  AB,  E,  C 
D & F,  omnes  eiufdem  generis » & 
fit  AB  tam  multiplex  ipfius  E»quam 
C D eft  multiplex  alterius  F ; fit- 
que  primo  E squalis  F . Dico  AB 
i pii  CD  squalem  efle  • Intelligan- 
tur  AB  & CD  diuifs  in  fuas  par- 
a Defr  tcs  * Manifeftum  a eft  tot  partes  A 
huius  • Ga  GH  & HB  contineri  in  AB,  lin- 
guis squales  ipfi  E , quot  partes  C 
I , IK  & KD  continentur  in  CD  , 
linguis  squales  eidem  F . Ergo  A 
G & CI  cum  fintsquaies  aequalibus 

E 6: 
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& F , inter  fe  quoque  aequales  e- 
nt , pariterque  G H,  IK , nec  non 
B & KD  aequales  erunt  inter  fe . 
m li  squalibu*  AG , CI  addantur 
quales  GH,  IK : erunt  b totae  AH 
CK  aequales  inter  fe;  Et  fi  eifdem 
'rfus  squales  HB  & KD  addan- 
r,  erunt  totae  AB  & CD  squales 
ter  fe  . Quare  quando  E squa- 
eft  F ; etiam  A B squalis  eft 
fi  CD  • 

Sit  fecundo  E maior,  quam  F . 
ico  AB  maiorem  effe > quam  CD « 
iui/is  aeque  multiplicibus  , vt  pri- 
; erit  AG  maior,  quam  CI , eo 
od  illa  maiori  E , hsc  vero  mino  - 
F squalis  eft  • Pari  ratione  G H 
lior  erit,  quam  IK  & HB  maior, 
am  KD.  Iam , ii  maiori  AG  ma- 
: GH  addatur , & minori  CI  mi- 
r IK  coniungatur , & rurfus  eif- 
m eodem  ordine  alis*  partes  ins- 
ales  fupei addantur , erit  tota  AB 
lior  , qtiam  CD  * 

T ertio  fit  E minor , quam  F . Di- 
AB  minorem  effe,  quam  CD  * 
lia  E minor  eft , quam  F . Ergo 
maior  erit , quam  E ; ideoque  e 
D etiam  maior  erit  quam  AB  . 
Quarto  fit  AB  squalis  CD . Di- 
E squalem  effe  ipfi  F.  Si  hoc  ve- 
ri non  eft ; erit  E maior  > aut  mi- 
r , quam  F . Ergo , ex  fecunda  , 
ertia  parte  huius,  AB  maior,  aut 
apr  erit , quam  CD  3 quod  jft 
E 5 con- 
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104  Euclidis  Rejtituti. 
portionem  > quam  tertia  habet  ai 
quartam  t Tab.  III.  Fig.Ji. 
Nam  j exiftente  A maiore»  quam 
B;  C vero  non  maiore  ipfa  D , pro- 
portio a quantitatis  pnm«  ad  fecun- 
dam maior  erit  commenfurabiJi  pro, 
portione  squalitatis  ,*  cum  prima  A 
maior  iit  fecunda  B : at  proportio 
tertis  C ad  quartam  D non  erit  ma- 
ior eadem  commenfurabili  propor- 
tione squalitatis  ,*  ciim  tertia  pona- 
tur non  maior  quarta.  Vnde  patet 
( ex  definitione  decima  ) A ad  B 
maiorem  proportionem  habere-#  > 
quam  C ad  D . 

PROPOSITIO  I.  Si  du * quantita- 
tes duarum  quantitatum  fuerint  &qu* 
multiplices  , erunt  vtc  jftm  V*<d  A* 
quales  , aut  o /ad  maiores  , aut  mi* 
n ores  t Tabula  III.  Figura  32. 
Sintquatuorquantitates,  fiue  ma- 

fnitudines , fiue  numeri  AB,  E,  C 
) & F,  omnes  eiufdem  generis  > & 
fit  AB  tam  multiplex  ipfius  E»quam 
C D eft  multiplex  alterius  F ; fit- 
que  primo  E squalis  F . Dico  AB 
ipii  C D squalem  efie  • Intelligan- 
tur  AB  & CD  diuifs  in  fuas  par- 
tes . Manifdlum  a eft  tot  partes  A 
G»  GH  & HB  contineri  in  AB,  fin- 
guls  squales  ipfi  E , quot  partes  C 
I , IK  & KD  continentur  in  CD  , 
finguls  squales  eidem  F . Ergo  A 
G & CI  cum  fint  squales  squalibus 

E& 
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fe  F , inter  fe  quoque  aequales  e- 
it,  pariterque  GH,IK , nec  non 
B &KD  aquales  erunt  inter  fe . 
n fi  xquahbu#  AG  , CI  addantur 
uaJes  GH,  IK  ; erunt  b totx  AH 
CK  aequales  inter  fe;  Et  fi  eifdem 
•fus  aquales  HB  & KD  addan- 
, erunt  tota  AB  &CD  aquales 
er  fe  . Quare  quando  E aequa- 
eft  F ; etiam  A B aequalis  eft 
CD. 

;it  fecundo  E maior,  quam  F . 
:o  AB  maiorem  effe > quam  CD . 
lifis  «que  multiplicibus , vt  pri- 
erit  AG  maior,  quam  CI , eo 
>d  illa  maiori  E , haec  vero  mino  - 
aequalis  ell  • Pari  ratione  GH 
or  erit,  quam  IK  &HB  maior, 
m KD  • Iam , fi  maiori  AG  ma- 
GH  addatur,  & minori  CI  mi- 
IK  coniungatur,  & rtirfus  eif- 
1 eociem  ordine  aliae  partes  in  ac- 
ies fttpei  addantur  3 erit  tota  AB 
or  , quam  CD  * 
ertio  fit  E minor , quam  F . Di- 
<\B  minorem  effe,  quam  CD  < 
a E minor  eft , quam  F . Ergo 
laior  erit , quam  E ; ideoque  c 
etiam  maior  erit  quam  AB  . 
«.arto  fit  AB  aequalis  CD . Di- 
! aequalem  effe  ipfi  F,  Si  hoc  ve- 
non  eff ; erit  E maior,  aut  mi- 
> quam  F . Ergo , ex  fecunda  a 
1 tia  parte  huius,  AB  maior,  aut 
>r  erit , quam  CD  , quod 
£,  5 con- 
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105  Euclidis  Re  fututi 
contra  hypothefin  . Ergo  E ipfi  F 
aqualis  elt  • 

Quinto  /it  AB  maior  > quam  CD  » 
Dico’ E maiorem  etfe,  quam  F » 
Sin  minus  , erit  E aqualis , aut  mi- 
nor, quam  F . Vnde  , cx  prima  , & 
tertia  parte  huius  , AB  aqualis  erir> 
aut  minor  quam  CD  , quod  eft  con- 
tra hypothe/in  . Quare  E maior  efi> 
quam  F . Vnde  patet  propo/itum  . 

Corollarium  Patet , quod  /i  dua quan- 
titates fuerint  duarum  quantitatum 
eaedem"  partes , erunt  vici/Fim  vna 
maiores  , aut  vna  minores,  vel  vna 
aquales  * Tab-III»  Fig.  33. 

Nam  » fi  ponantur  M & N aeque 
multiplices  earundem  E & F : erunt 
d AB  ipfius  M j.  atque  CD  ip/ius  N 
eadem  partes  ; & /icuti  e E maior  > 
vel  ininor  , aut  aqualis  e/t  ipfi  F;  fic 
pariter  M maior,  vel  minor  >“aut  ae- 
qualis erit  ipfi  N ; nec  non  AB  eo- 
dem modo  maior,  vel  minor,  aut 
aequalis  ait  ipfi  CD» 

PROPOSITIO  II.  I»*quali«»Z-> 
quantitatum  maior  ad  tandtm\  ma* 
iorem  proportionem  habet  y quam  mi 
nor  Et  eadem  ad  minorem k maio- 
rem proportionem  habebit  , quam  adi 
maiorem  tne qualium  * Tabula  III- 

Fig.  3*3*  . > A_  . . 

Sint  duae  quantitates  AB  maior  <» 
Cjninor  * & qualibet  tertia  D eiuf»  , 

dem  I 
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generis  . Dico  primo  AB  ad 
liorem  rationem  habere  emam  „ 
eandem  D . Ex  maiore  AB  in- 
atur  ablata  FB aqualis  ipfi  C > 
ia  erit  AF;:  & intelligaturque*-* 

D bifariam  » & hifariam  fuc-  J 
e j quoufque  reperiatur  eius  lib.  1. 
S , quae  minor  fit  , quam  AF 
d fieri  poffe  conflat  licet  in  nu- 
multoties  fra dii  adhiberi  de- 
) ; poflea  fumatur  G , femel  , 
s>  vel  ter,  & fic  vlterius^  quo- 
confurgat  N>exG  compofi» 
ise  proxime  maior  iit  quam_> 
cilicet excellus  ipfius  N fupra 
m iit  maior,  quam  vna  eius 
ula  G. : cumque  G minor  fit  , 

AF:  erit  exceflus  ipfiiis  N fu- 
B minor,  quam  AF  ; & ideo 
aor  erit , quam  AB , fed  ^na* 
uam  FB , feu  maior  > quam_* 

:im  C & FB  requales  iint  ) . 
eruat quatuor  quantitates  AB 
, D fecunda  , C tertia  > & D 
t ( concipitur  enim  D j vtfe- 
>.&  Vt  quarta  ) . Eflque  b pro-  b Do^9> 
>.  quantitatis  prima  AB.adfe- 
in  D maior  illa  commenfura- 
oportione,  quam  habet  N ad 
m D ( eo  quod  AB  maior  efl » 

N ) ; atque  c proportio  quan-  c 
tertiae  G ad  quartam  D minor  b*i*s 
Lem  commenfiirabili.  propor- 
quam  habet  N ad  D ( cum 
minor » quam  N ) * Ergo  4 d D,f. 
b 6 quan-  10.  b * - 
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108  Euclidis  Re ft  it  ut  i 
quantitas  AB  ad  D maiorem  pro- 
portionem habeti  quam  C ad  D . 

Secundo  dico  eandem  D ad  mi- 
norem C habere  maiorem  propor- 
tionem, quam  ad  AB . Vt  prius,  fi- 
at N partes  ipfius  D , ita  vt  fit  minor 
quam  AB , fed  maior , quam  C $ & 
intelligantur  O quidem  ipfius  AB, 
atque  H ipfius  C eadem  partes  > 
qua;  D partes  eft  ipfius  N • Et  e quia 
N minor  eft , quam  AB , erit  D mi- 
nor , quam  O : pariterque  quia  N 
maior  eft , quam  C , erit  D maior  , 
quam  H . Quapropter  erunt  quatu- 
or  quantitates , prima  D , fecunda 
C , tertia  D ( concipitur  enim  D , 
vt  prima , & vt  tertia  ) , & qirarta_* 
AB  ;/eftque  proportio  primae  D ad 
fecundam  C maior  commenfurabili 
illa  proportione  , quam  habet  H ad 
C jfiueO  ad  AB  ( eo  quod  H minor, 
quam  Dg  eft  ad  C , vt  O ad  AB  ) ,* 
atque  proportio  tertiae  D ad  quar- 
tam AB  minor  eft  eadem  commen- 
furabiJi  proportione  , h quam  habet 
O ad  AB  ( eo  quod  D minor  eft, 
quam  O)  • Ergo#  D ad  C maio- 
rem rationem  habet,  quam  D ad  A 
B.  Quod  erat,  8rc. 

PROPOSITIO  III . Aequales  iu*. 
titates  ai  eandem  bahent  eandem  $ro% 
pertienm  ; & eadem  ad  aquales  m 
Tabula  III,  Fig  36. 

Sint  cmamitates  eiufdem  generis 

A,  B 
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Aj  B & C ,•  & A fit  «qualis  B . Di- 
co  A ad  C effe  > vt  B ad  C.  fi  enini-s 
hoc  verum  non  eft  > aliqua  « quanti- 
tas reperietur  in  natura  maior  > vel 
minor  quam  A , quae  ad  C habeat 
eandem  rationem , quam  B habet 
ad  eandem  C • Intelligatur  illa-» 
efle  } ieu  vocari  D • Et  quia  D & 
A in  «quales  ponuntur , eftque  B ae- 
qualis A ,*  Ergo  D maior , aut  minor 
eft , quam  B >•  & ideo  b D maiorem  , 
aut  minorem  proportionem  habebit 
ad  C 3 quam  B habet  ad  eandem  C , 
quod  eft  impoflibile  : Pofita  enim_» 
fuit  D ad  C » vt  B ad  eandem  C . 
Non  ergo  alia  quantitas  maior»  aut 
minor , quam  A , erit  ad  C3  vt  B ad 
C ,*  ideoque  ipfamet  A ad  C erit»  vt 
B ad  C . 

Secundo  dico  C ad  A > atque  ad 
B eandem  proportionem  habere-*  • 
Si  enim  hoc  verum  non  eft  , quam 
c rationem  habet  C ad  B habebit  C 
ad  aliquam  aliam  quantitatem  D . 
Et  quia  D & A inaequales  conce- 
duntur, &eft  B aqualis  A:  ErgoD 
maior » aut  minor  eft  > quam  B;  & 
ideo  d C ad  B maiorem , aut  mino- 
rem rationem  habebit,  qu;imC  ha- 
beat ad  D 3 quod  eft  impoflibile-» . 
Pofita  enim  fuit  C ad  B , atque  ad  D 
in  eadem  ratione  i Non  ergo  C ad 
maiorem  > vel  minorem,  quam  A » 
eandem  rationem  habet,  quam  C ad 
B ; ideoque  C ad  rpfam  A eandem 

pro-. 


a jixi* 
$.bni»i 


b prof, 
2.  huius 


cAxi% 
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i 
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I io  Euclidis  Rejhtnti 
proportionem  habet > quam  ad  B . 
Quare  patet  propofttum  - 

PROPOSITIO  IV i gf u ad  ea». 

dem  quantitatem  eandem  profert  io* 
nem  habent  > Aquales  fttnt  inter  fe  . 
E/  ai  quas  eadem  quantitas  eandem. i 
proportionem  habet  t ere  quoque  in* 
ter  fe  funt  aquales  . Tabula  111«, 
Fig-  37’ 

Sint  tres  quantitates  A,B  & C;  & 
primo  A ad  C eandem  proportio- 
nem.habeat-j  quam  B' ad  eandem_». 
C . Dica  A ipfi.  B aqualem  efle . 
Si  enim  A non  eft  aqu3lis  ipfi  B % 
erit  aut  maior  y aut  minor  eadem_» 
Ergo  «.  A ad  C. maiorem  > aut  mino- 
rem proportionem. habebit  j.  quam 
B ad  eandem  C!;;  quod  eft  contra_j> 
hypothefin  • Non  ergo  A maior  eft, 
aut  minor,  quam  B.,  vnde  aqualis 
erit  ipfi 

Habeat  fecundo  eadem  C ad  A. 
eandem*proportionem , quam.ad  ^ . 
Dico  pariter  A aequalem  efle  ipfi  B 
Si  enim  A non-  eft  squalis  B:erit  aut 
maior  aut  minor  eadem . Quare  ea- 
de&C.ad  A minoremjaut  maiorem 
proportionem  habebit  > quam  ad  B , 
quod  eft  contra  hypothefin  ..  Non 
ergo  A maior  *,aut  minor,  eft  3 quam 
Bv  Qmire  neceffario  squalis  erit  il- 
li . Qgod  erat  oftendqnaum , 

, < 

PRO- 
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PROPOSITIO  V-  Ai  tandtnt^i  EVCt.  ' 
quantitatem  rationem  habentium  , J0*  ? 

qu<*  maiorem  rationem  habet  itlla—j 
maior  eR  • Et  ad  quam  eadem  ma- 
ior tm  rationem  habety  illa  minor  oR  • 

T abtila  III,  Fig,  38. 

Habeat  primo  A ad  C maiorem-» 
rationem  * quam  B ad  eandem  C « 

Dico  A maiorem  efle  ipfa  B . Nam , 
fi  hoc  verum  non  efl , erit  A , aut  ae- 
qualis » aut  minor*  quam  B ; & ideo 
A a eandem  , aut  b minorem  ratio-  3-pyofr 
nem  habebit  adC»  quam  habeat  B ? L fjr 
ad  'eandem  C,  quae  flint  falfa,&  bprop. 
contra  hypothefin . NonergoAav 
qualis,  aut  minor  eft  , quam  B» 

Quare  necefle  eft  A ipfa  B maiorem 
efle  r 

Secundo  eadem  C habeat  ad  B ma- 
iorem proportionem  > quam  ad  A . 

Dico  B ipfa  A minorem  efle . Nani 
fi  hoc  verum  non  eft  , erit  B,  aut  x- 
quaiis , aut  maior,  quam  A ; &ided 
C ad  B e eandem , aut  d minorem.,  cPropi. 

proportionem  habebit,  quam  ad  A>  ' 

qua?  funt  contra  hvpothefln  r Non 
ergo  B aqualis,  aut  maior  eft  ipfa 
A . Quare  minor  erit  illa  * Qux 
erant  oftendenda.*  • • 

PROPOSITIO  VlnSi  dttje  fropov*  EVCt> 
tionesjimiloo fuerint  inttrfe  y & vna 
ili»  um  maior , aut  minor  fuerit  ali - 
qua  tC'  tia  p oportion*  e erit  quaque 
nl^ua  rmin 

*'g-  " . PRO. 
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Sit  A ad  B * vt  C ad  D » & quaeli- 
bet alia  proportio  F ad  K : Et  pri- 
mo A ad  B habeat  maiorem  ratio- 
nem j quam  F ad  K . Dico  C ad  D 
maiorem  proportionem  quoque- ha- 
bere» quam  F ad  K . Quoniam—* 
A ad  B maiorem-  rationem  habet  , 
a De f.  quam  F ad  K • Ergo  * proportio  A 
io.  kiu  ad  B maior  erit  aliqua  commenfu- 
rabili  proportione  , quos  ponatur  cf- 
fe  O ad  K j At  proportio  F ad  K eric 
non  maior  eadem  ecmmen  fu  rabili 


ratione  »eiufdem  O ad  K . Dico  lana 
quod  proportio  C ad  D maior  eft 
commenfurabrJi  proportione  O ad 
K • Nam-,  fi  fieri  poteft  >-fit  propor- 
tio  C ad  D non  maior  eadem,  ratio- 
ne commenfu rabili  O ad  K ; cum- 


que proportio  A ad  B maior  fit  ea- 
dem commenfurabili  proportionem 
* Oad  K-  Igitur  k A ad  B maiorem 
io, hn*  proportionem  habetj  quam  C ad  D> 
quod  eft  contra  hypothefin  * Non—» 
ergo  proportio  C ad  D efle  poteft 
no*n  maior  ratione  commenfurabili 
O ad  K , ideoque  maior  erit  illa  ? 
eftque  proportio  F ad  K non  maior 

eadem  commenfurabili  ratione  O ad 

K • Igitur  e C ad  D maiorem  pro- 
' b0‘  port  onem  habebit,  quam  F ad  K . 
.1.  Secundo  quarrdo  A ad  B mino* 
rem  rationem  habet  > quam  F adK : 
pari  modo  o-ftendecur  r quod  pro- 
portio C ad  D minor  eft  commen- 
furabiii  ratione  O ad  K » dum  pro- 
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portio  F ad  K non  minor  eft  eadem 
ratione  commen  forabili  O ad  K.  • 

Vnde  C ad  D minorem  rationem-» 
habebit , quam  F habet  ad  K . Quae 
erant  oilendenda  • 

PROPOSITIO  VII.  Proportiones  j f.vCL< 
quce  funt  eidem  vni  tertie , funt  w-  vi.Jgr 
dem  quoque  ititer  fe  % Tabula  HtT 
Fig.  40. 

Sit  proportio  quantitatis  A ad  B 
eadem , quae  C ad  D j & pariter  E 
ad  E fit,  vtCadD.  Dico  effe  A 
ad  B , vtE  ad  F , Si  hoc  verum  non 
eft , habeat , fi  fieri  poteft , A ad  B 
maiorem  proportionem , aut  mino- 
rem 3 quam  E habet  ad  F • Et  quia  • ■ ■ 
proportio  E ad  F eadem  foppofita— » 
eft , qu£e  C ad  D ; & proportio  E ad 
F maiorj  aut  minor  concefla  eft  pro- 
portione magnitudinis  A ad  B • Er- 
go « C ad  D maiorem » aut  mino-  | P/0?' 
rem  proportionem  habebit , quam  ' ***** 
A ad  B , quod  eft  contra  hypothe- 
iin  . Erat  enim  C ad  D » vt  A ad 
B . Non  ergo  A ad  B maiorem , aut 
minorem  proportionem  habere  po- 
teft 1 quam  E ad  F ,*  & ideo  A ad  B 
erit  3 vt  E ad  F • Quod  erat  ollen- 
dendmn . 

PROPOSITIO  VIII.  Si  fuerint 
quatuor  quantitates  proportionales , 

& quntafit  maior , quam  prima , & 
f e situ  non  muter  quum  tertia : erit 

quin- 


a prcp.z 
huius  • 

I»  prop. 
(.huius 


c prop. 

J .huius 
«1  prop.l 
buiUs  • 
e Prop % 
6, huius 


f prop.% 

huius  m 
g prop* 
3.  huius 
h prop.  2 
huius  . 
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quinta  ad /dandam  in  maiori  prof- or- 
tum: , quam  fexta  ad  quartam  : Et 
quinta  ad  fsxtamin  maiori  proportio- 
ne y quam  prima  ai  tertiam  . Et  fi  , 

quanta  mater  fit  fer  unia , & /exta. > 

non  maior  quarta,  erit  prima  ad  quin* 
tam  t»  minori  proportione  , qudmu» 
tertia  ad  fextam  . Tabula  III.  Fi- 
gura 41»  & Tab.IV.  Fig.i. 

Sit  A ad  B in  eadem  ratione—»  , 
quam  C habet  ad  D & E fit  maior  > 
quam  A > & H non  fit  maior,  quam—» 
C ideft  fit  H aequalis  , aut  minor  ip- 
fa  C.Dico  primo  E ad  B maiorem—» 
proportionem  habere»  quam  H ad 
D . Quia  a maior  E ad  B maiorem 
rationem  habet , quam  minor  A ad 
eandem  B ; eftque  C ad  D.  > vt  A ad 
B : Ergo  b E ad  B maiorem  ratio- 
nem habet,  quam  C ad  D ; fed  C 
aqualis,  aut  maior  eft»  quam  H . 
Igitur  C ad  e eandem  D eandem— ^ 
aut  d maiorem  rationem  habet , 
quam  H ad  D*  Quare  e proportio 
E ad  B adhuc  maior  erit  proportio- 
ne H ad  D * ■ 

Secundo  dico  E ad  H maiorem—» 
proportionem  habere  » quam  A ad 
C . Quoniam  E maior  eft  3 quam  A . 
Ergo/  E ad  H maiorem  rationeni_» 
habebit,  quam  A ad  eandem  H;eft« 

?ue  H aequalis  , aut  mirior  ipia  C . 
gitur  eadem  A ad  H g eandem—» , 
h autimaiorem  rationem  habet»  quam 
ad  C . Et  propterea  * E ad  H adhuc 

ma» 
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maiorem  proportionem  habebit  , 
quam  A habet  ad  C » 

Tertio  iit  E maior  fecunda  B pro- 
portionalium » & H non  iit  maior 
quam  D . Dico  A ad  E minorem_> 
proportionem  habere  3 quam  C ad 
H • Guoniam  E maior  efl  , quam 
B > at  H non  eil  maior,  quam  D . 

Ei  go/  eadem  A ad  maiorem  E ha-  lprop,& 
bebit  minorem  proportionem—*  , huius* 
quam  ad  B minorem;  eftque  C ad' 

D,  vt  A ad  B • Igitur  m A ad  E 
minorem  proportionem  habet  quam  6‘ bmMs 
C ad  D • Sed  eadem  C ad  non  ma- 


iorem H n eandem  > aut»  maiorem 
proportionem  habeto  quam  ad  D . 
Igitur  p proportio  A ad  E adhuc 
minor  erit  proportione  C ad  H . 
Vt  propoiitum  fuerat . 


11  prop.  $ 
huius 
o prop 
huius  * 
p prop. 

6 . huius 


PROPOSITIO  IX*  Si  prima  quan»  EVCL* 
tftas  ad  fecundam  eandem  rationem  Coroll, 
habuerit , quam  tertia  ad  quartam  , {"P*  4» 
trtt  Jecunda  ad  primam  , vt  quarta~J  * * 
ad  tertiam . Vocetur  hwufmodi  ar- 
gumentandi forma  Inueriio  ratio- 
nis. Tabula  IV.  Fig.  2 . 

Sit  A ad  B > vt  C ad  D . Dico  B 
ad  A eandem  rationem  haberem  , 
quam  D ad  C • Si  enim  hoc  verum 
non  eft  , habebit  B ad  A maiorem  3 
aut  minorem  proportionem , quam 
D .habet  ad  C;  & fi  fieri  potefl  > 
primo  fit  proportio  maior  * Ergo  a aDef. 
proportio  B ad  A maior  erit;  pro-  10,  r 

por- 
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portio  vero  D ad  C non  erit  maior 
eadem  proportione  commenfura- 
bili  ( qus  ponatur  efie  quantitatis 
E ad  A , atque  H ad  C ) ,*  &prop- 
terea  B maior  erit,  quam  E,  fedD 
non  erit  maior»  quam  H . Et  quo- 
niam E ad  A,  atque  H ad  C in  ea- 
dem funt  proportione  commenfura- 
bDtffl  bili,  b Igitur  E ipfius  A > atque  H 
alterius  C eaedem  partes  erunt ; & e 
c Def,6  contra  e A ipfius  E » nec  non  C altc- 
bnitit.  rius  H eaedem  partes  erunt;  & ideo 
4 Def.  d A ad  E,  atque  C ad  H in  eadem_-> 
2 huius  proportione  erunt  ; eftque  B ma- 
e prop. 8 > quam  E > atque  D non  maior 

bhiui , quam  H . Igitur  e A ad  B propor- 
tionem minorem  habet  , quam  C 
habeat  ad  D , quod  efl  abitirdum . 
Suppofita  enim  fuit  A ad  B » vt  C 
ad  D . Quapropter  B ad  A non  ha- 
bet maiorem  proportionem , quam 
DadC.  Similiter  ollendetur,qudd 
D ad  C non  habet  maiorem  propor- 
tionem j quam  B ad  A ; & ideo  B 
ad  A neque  minorem  proportionem 
habebit , quam  D ad  C . Et  prop- 
£Def  Cerea/B  ad  A erit»  vt  D ad  C» 
iz.bM,  Quod  erat  oftendendum  a 

Coroll  trium -Ex  hac  demonftratio- 
pAppi  ne  colligitur»  quod,  ii  prima  ad  fc« 
si Ux . eundam  maiorem  proportionem  ha* 
prop. 7,  buerit»  quam  tertia  ad  quartam—» : 
itb.ru  fnuertcn^[0  fecunda  ad  primam  rni- 
v norem  rationem  habebit»»  quam_» 

' • quarta  ad  tertiam  • Ex  eo  enim , 

quod 
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quod  proportio  B ad  A poiita  fuic 
maior  > quam  D ad  C > demonlirata 
fuit  proportio  A ad  B minor  pro- 
portione ipiius  C ad  D • 

PKOPOSITIO  X.  Si  quatuor  qitm* 
sitatum  eiufdem generis  dux  antece- 
dentes duarum  confequentiitm  &que 
multiplices  fuerint  i & antecedens 
antecedentis  tantum  , vel  ccnfequens 
ccnfequentis  tantum  multiplex  fue- 
rit : erunt  victfltm  proportionales  • 

Tabula  IV.Fig.  ?r 
Sint  quatuor  quantitates  eiufdem 
generis  , AB  quidem  ipiius  E > & C 
D ipiius  F aeque  multiplices.  Et 
primo  iit  E ipiiusF  multiplex.Dico 
AB  ad  CD  efle,  vt  E ad  F.  Quoni- 
am AB  & CD  ipfarum  E & F aeque 
multiplices  funt , fettis  anteceden- 
tibus in  fuas  partes , erunt  a in  AB  n t 
tot  partes  AG , GH  & HB , iingu-  5 AhIhs' 
lae  aequales  ipii  E , quot  funt  in  CD 
partes  CT,IK&KD,  lingulae  ae- 

‘Pfi  f » ‘deoque,  » qua:  pars  b. 
elt  E ipiius  h eadem  pars  erunt  CI  > c„.L 
ipiius  GA&IK  ipiius  GH&KD  * 
ipiius  HB . Ergo  * quoties  F mul-  c^er 
tiplicata  aqualis  fit  ipii  E , toties  C 4 Miis 
I multiplicata  aequalis  fit  ipii  AG  > 

& toties  IK  multiplicata  efficitur  ae- 
qualis lpfi  GHi  nec  non  KD  toties 
multiplicata  efficitur  aequalis  ipii  H 
B > & iic  reliqua  fegmenta  ii  plura 
extiterint  9 quae  totidem  funt  in  C 

D, 
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D » quot  in  AB , Ergo  quoties  F 
multiplicata  aequalis  ht  ipli  E , toti- 
es i piis  CI » IK » KD  , idetl  ipfa  C 
D multiplicata  efficitur  aequalis  ip- 
iis  AG»  GH,  HB , feu  ipfi  AB  . Et 
propeerea  CD  toties  menfurat  ip- 
fam  AB  y quoties  F metitur  ipfam_j 
Jnf  E • & ideo  d AB  ipfius  CD  tam  inul- 
sMim  tiplexeft  , quam  E ipfius  F . Vt 
erat  probandum  . 

Secundo  ijfdem  pofitis  fit  AB 
multiplex  ipfius  CD  . Dico  e fle  E 
ad  F , vt  AB  ad  CD  • Fiat  M ipfius 
Ftam  multiplex»  quam  AB  ipfius 
CD  > eftque  pars  CD  multiplex  ip- 
cexpri  fius  E • Ergo  e AB  ad  M eft , vt  C 
D ad  F , erat  autem,  vt  CD  ad  F, 
u • ita  AB  ad  E . Ergo  / eadem  AB  ad 
fprop.j  ^uas  ^ E eandem  rationem  ha- 
eprop-  bet  ,*  ideoque g E & M inter  fe  ae- 
4 .hnim  guales  funt,  Vnde  h AB  ipfius  C 
h profn  f)  & E ipfius  F aeque  multiplices  e- 
3 runt.  Quare  &c. 

PROPOSITIO  XI*  Eiufdtm  gene' 

EVCL,  fis  ptrtes  cum  pariter  multiplicibus 
- in  eedem  f*nt  r at  iens  • Tabula  I V . 

.s  v Fig-  4. 

Sint  A ipfius  B & C alterius  D 
aeque  multiplices,  &eiufdem  gene- 
ris . Dico  A ad  C efle  » vc  B ad  D . 
Si  enim  hoc  verum  non  eft , habeat 
primo  , fi  fieri  poteft»  A ad  C ma- 
aDef.  iorem  proportionem»  qiuni  B ad 
\o,ku*  D . Ergo  />  proportio  A ad  C ina> 

ior 
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ior  erit  ,*  proportio  vero  B ad  D non 
erit  maior  eadem  proportione  com- 
menfurabili  (quam  inteiligatur ha- 
bere E ad  C > atque  H ad  D ; & ip- 
farum  communes  men furne  eaedem 
fint*  R & S ) Cenare  A m3ior  erit 
quam  E , at  B non  erit  maior,  quam 
H . Et  quoniam  funt CjD  aequa- 
les , vel  atque  multiplices  ipfarmn»» 
R & S cum  ha  aeque  metiantur  illas> 
& eft  C ipiius  D multiplex  . Ergo 
b R ipiius  S & C ipiius  D «tque  mul- 
tiplices funt.  Rurfus.quia  E & H 
aequales  , vel  ^que  multiplices  funt 
iplarum  R &,*  S & R eft  multiplex 
ipiius  S.  Ergo  c E ipiius  H tam_j 
multiplex  eft  , quam  R ipiius  S , feu 
4 quam  C ipiius  D : eft  vero  A ipfi- 
us  B tam  multiplex  , quam  C ipiius 
D : Ergo*  E ipiius  H tam  multi- 
plex eft , quam  A eft  multiplex  ip- 
iius  R;  Ideoque / iicuti  E minor  eft , 
quam  A j ita  H minoV  er  it,  quam 
B;  fe d toncelfafuit  H non  minor, 
•'iiam  B » quod  eft  abfurdum  , Non 

Oo  A ad  C maiorem  proportio- 
nem habet , quam  B ad  D.  Eadem 
ratione  oftendetur  A ad  C non  ha- 
bere minorem  proportionem , quam 
B ad  D . Quare  g A ad  C erit,  vt 
vt  B ad  D . Quod  erat  probandum . 

PROPOSITIO  XII.  Si  quatuor 

quuntitute s eiufdem  generis  propor 

tsonates  fuertnh  & viciffim  proper* 

tie. 


b propt 
■o.  h»t 


C prop. 
10.  hn, 

d prop, 
fsbhiHt 

« prop. 

~ fprop.  1 
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t ion  ales  erunt . Vocetur  autem  talis 
argumentandi  forma  Permutatio 
rationis.TabuIa  IV.  Fig.  5. 

Sit  A ad  B » vt  C ad  D ,*  fintque 
omnes  eiufdem  generis  . Dico  efle 
A ad  C , vt  B ad  D • Si  enim  hoc 
verum  non  eft  , habebit  A ad  C 
maiorem  > aut  minorem  proportio- 
nem i quam  B ad  D • Et  primo  fit 
proportio  maior,  fi  fieri  poteft  • E r- 
a Vef . S°  a proport»  A ad  C maior  erit , 

10.  hu.  proportio  vero  B ad  D non  erit 

maior,eadem  proportione  commen- 
furabili  ( quam  intelligatur  habere 
E ad  C , atque  H ad  t) , & ipfarum 
communes  menfura?  exdem  fint  K 
& N:  ) quare  A maior  erit,  quam 
Ejfed  B non  erit  maior,  quam  H ; 
b pvof.}  ciimque  fit  E ad  C , vt  H ad  D . b 
Z.buiHs  Igitur  maior  erit  proportio  A ad  B, 
cprov.  quam  E ad  H,  ied*  K ad  N eft, 

11.  hu.  vt  E ad  H ( cum  ille  fint  harum_> 
a f rop.  eaedem  menfuras  ) Ergo  d A ad  B 
6. imus  majorem  proportionem  habet^uam 
cptop . K ad  N ,*  eft  vero  e C ad  D , vt  K 
n. bu.  adN  (cum  has  fint  illarum  eardem_> 

menfura; .)  Igitut  A ad  B maiorem 
proportionem  habttjquam  C ad  D, 
quod  eft  abfurdum  . Suppofita  enim 
fuit  A ad  B,  vt  C ad  D . Quapro- 
*.7k«jw  Pter  A ad  C non  habebit  maiorem-» 
proportionem , quam  B ad  D . 

Similiter  oftendetur , quod  B ad 
D non  habet  maiorem  proportio- 
nem , quam  A ad  C;  & ideo 'A  ad 

C' 

■ . ^ » 
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C > neque  minorem  proportionem 
habebit , quam  B ad  D • Quare  g « Def. 
A adC  eandem  rationem  habebit,  **•*>#• 
quam  B habet  ad  D . Vr  propoli- 
tum  fuerat . Vocetur  huvc  argumen- 
tandi forma  fer  mutatio  rationis. 


Corollarium , Deducitur  ex  hac  p*nis 
demonftratione,quod  fi  prima  quan-  Vll% 
titas  ad  fecundam  habuerit  maiorem 
rationem  , quam  tertia  habet,  ad 
quartam  ,*  permutando  prima  ad 
tertiam  maiorem  rationem  habebit, 
quam  fecunda  ad  quartam  . Nam_> 
ex  politione , quod  A ad  C habeat 
maiorem  proportionem,  quam  B ad 
D , confequicur , permutando  » ha- 
bere A ad  B maiorem  proportio- 
neni;  quam  C ad  D * 


PROPOSf  IO  XIII.  Si  toniunth  EVCL< 
quantitates  -proportionales  fuerint , 
ha  quoque  diutf*  proportionales  erunt.  v 

Vocetur  huiufmoii  argumentandi  for9 
•ma  Diuifio  terminorum  rationis  . 

• Tab.  IV.  Fig.  6. 

Sint  A & B , fimul  fumptje  > ad  B, 

Vt  C & D , fimul  fumptae , ad  D • 

Dico  A ad  B effe>  vtC  ad  D • Si 
enim  hoc  verum  non  eft  habebit  A 
ad  B maiorem , aut  minorem  pror 

Sortionem,  quam  C habet' ad  D . 

t fit  primo  proportio  maior  - « Er- 
go  proportio  A ad  B maior  erit  j ' * 

proportio  vero  G ad  D non  erit 
F ma-„ 
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h Def. 
4>bni»t 


c Def. 


d Def. 
tjinixs 


e Def . 
U.blHHt 

£ prop.H 
huius  . 

t 


1 1 a Euclidis  Reftituti 
maior , eadem  proportione  com- 
menfurabili  ( quam  habeat  E ad  Rj 
atque  H ad  D ; & ipfarum  commu- 
nes menfurae  eadem  fint  K & N ) • 
Quare  A maior  erit , quam  E > fed. 
C non  erit  maior  , quam  H • Et 
quia  E & H aeque  menfurantur  ai> 
iplis  K & N • Ergo  b tot  partes  e- 
runt  in  E , lingulae  aequales  K > quot 
funt  in  Hj  lingulae  aequales  N . Kur- 
fus  quia  K>  N aque  metiuntur  ipfas 
B,  & D , tot  t partes  erunt  in  B » lin- 
gula aquales  K , quot  funt  in  D lin- 
gulae aquales  N . Quapropter  > fi 
«qualibus  multitudinibus  partium_j 
contentarum  in  E & H addantur  ae- 
quales multitudines ; partium  ipfa- 
rum  B & D ; erunt  in  EB  % fimul 
fumptis  , tot  partes  aequales  ipli  K , 
quot  funt  partes  in  aggregato  H , D 
contentae  >mienfurataeqdf  ab  ; & 
ideo  d EB  erit  eadem  partes  ipfius 
B j quam  ell  H D partes  alterius 
D * Cumque  A maior  concefla  fit , 
quam  E , addita  B communi ; erit 
AB  maior  , quam  EB  . Et  quia  C 
non  maior  concefia  eft»quamH,ad- 
dita  D communi:erit  CD  non  maior 
quam  HD  . «&  quia  EB  ad  B eft, 
vt  HD  ad  Da  atque  AB  maior  eft , 
quam  EB>  & CD  non  eft  maior, 
quam  HD  . Ergo/ AB  ad  B maio- 
rem proportionem  habebit , quam 
CD  ad  D , quod  eft  abfurdum ; E- 
rat  enim  ex  Jhvpotheli  AB  ad  B , vt 

CD 
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C D ad  D . Non  ergo  A ad  B 
maiorem  proportionem  habebit  , 
quam  C ad  D . Similiter  oftende- 
tur  » quod  C ad  D non  habet  maio- 
rem proportionem , quam  A ad  B ,* 

& ideo  A ad  B neque  minorem  pro- 
portionem habebit , quam  C ad  D . 
g Quapropter  A ad  B erit  in  eadem  „ 
proportione  » quam  C habet  ad  D . 12.  bn» 
- Quod  erat  oftendendum  . 

Corrcllanum  Hiric  colligitur  > quod  , 

H prima  ad  fecundam  maiorem  pro-  pappi. 
portionem  habuerit»  quam  tertia_j  Vil* 
ad  quartam  y conmngendo  habebunt 
prima  & fecunda , /imul  fumptae » ad 
fecundam  maiorem  proportionem  » 
quam  tertia  & quarta , /imul  fum- 
ptx  y ad  quartam  . Ex  eo  enim_j  » 
quod  proportio  A ad  B polita  fuit 
maior  > quam  O } demonftra- 
tum  ed  A B habere  maiorem  pro- 
portionem ad  B , quam  C D ha- 
bent ad  D • 

PROPOSITIO  XIV.  Si  diuifa 

quantitates  proportionales  fuerint  > evCL, 
ha  quoque  coniunfia  proportionales  18. 
erunt . Vocetur  hae  argumentatio 

Coniunttio  terminorum  rationis, 
i Tab.  IV.  Fig.  7. 

Sit  A ad  B , vt  C ad  D . Dico  ef- 
£q  A y B » limul  fumptas  , ad  B in_. 
eadem  ratione  > ac  funt  C»  D,  /imul 
fumptae , ad  D . Si  hoc  verum  non 
eft  » aliqua  alia  quantitas  H B ma- 

F 2 ior>  * 
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ior ) vel  minor , quam  A B habebit 
ad  ipfam  B eandem  rationem , quam 
a prsu,  C D ad  D . Ergo  4 diuidendo  H 
13 . h*.  ad  B erit , vt  C ad  D ; fed  A maior  9 
aut  minor  eft,  quam  H ( eo  quod 
H B inaequalis  erat  ipfi  AB  , & tol- 
bprop,  iftur  B communis ) Ergo  b A ad  B 
iMinr  niaiorem,  aut  minorem  proportio, 
nem  habet,  quam  H ad  eandem  B1,* 
erat  autem  C ad  D , vt  H ad  B . 
cprop.  Igitur  e A ad  B niaiorem  j aut  m£* 
fjjniHs  norem proportionem  habebit,  quam 
C habet  aa  D » quod  eft  abfurdum  • 
Suppoiita  enim  fuit  A ad  B , vt  C 
ad  D . Non  ergo  aliqua  quantitas 
maior , vel  minor , quam  AB  ean- 
dem rationem  habere  potefl  ad  B , 
quam  CD  habet  ad  D;  & ideo  A 
B ad  B erit , vt  C D ad  D . quod  e- 
rat  probandum . Vocetur  haec  argu- 
mentandi forma  C omunftio  ur.nino- 
rum  rationis  • 

Campo-  Corollarium  Colligitur  pariter , 
ni  2?  y qudd,  fi  quantitas  prima  cum  fecun- 
daad  fecundam  habuerit  maiorem 
: proportionem  , quam  tertia  cutni_» 
quarta  ad  quartam  , diuidendo  pri- 
ma ad  fecundam  maiorem  propor- 
tionem habebit  * quam  tertia  ad 
quartam.  • ■ * 

Concefium  enim  fuit,  quod  A 
B ad  B habeat  maiorem  proportio- 
nem j quam  C D ad  B ; & demon- 
d prop,  ftratum^  eft  A ad  B maiorem  pro- 

- nor-  ' 
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^ortiojiem  habere  j quam  C ad 


PROPOSITIO  XV .$# quanti t aiunt  v'Vru 
aggregata  fuerint , vt  ablata  por - 19.  & 
tiones : erunt  ufidua  , vt  aggregata . ia. P, 
Et fi  portionot  proportionales  fuerint ; 
aggregata  eandem  rationem  habe- 
bunt quam  portiones . Tabula^» 

• I' V*  f ig. S,9* 


Sit  primo  aggregatum  A,C  ad 
aggregatum  Bj  D,  vt  ablata  portio 
C ad  ablatam  D • Dico  refiduum_j 
A ad  refiduum  B efle  vt  AC  ad  B 
D . Quoniam  AC  ad  B D eft , vt 
Cad  D • Ergo  a permutando  A C 
ad  C eft , vt  B DadD  : Et  diui- 
dendo  b A ad  C erit  vt  B ad  D . Et 
inuertendo  e ,C  ad  A erit,  vt  D ad 
B ; Et  coniungendo  d C A ad  A erit 
vc  DB  ad  B • Et  iterum  permutan- 
do e C A ad  D B erit  > vt  A ad  B. 
Quod  erat  primum  .1, 

Secundo  lit  A ad  B j vt  C ad  D . 
Dico  A C ad  B D efle  vt  A ad  B , 
yel  vt  C ad  D . Quia  A ad  B efi- , 
vt  C ad  D , erit  permutando/ A ad 
C,  vt  B ad  D : Et  coniungendo g 
AC  ad  C vt  BD  ad  D . Et  iterum 
permutando  h AC  ad  BD  erit,  vt 
C ad  D , feu  vt  A ad  B . Et  fi  rur- 
fus  fit  E ad  F , vt  C ad  D . Quia  A 
C ad  BD  eft,  vt  eadem  C ad  ean- 
dem D * Ergo  rurfus  erunt  quanror 
F 5 quan-  ' ‘ 


a prop» 
tz.bn, 

b prop. 
I j.  tjHm 
c Prop, 
9.huius 
d prop . 
>4 . 

e prop. 

1 3«  hn. 


f f 

>2.  bn, 
g jrop. 

14.  un, 
hprop. 
U ,b»o 
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a pfop. 
l§  litta 


kax.  6 

huint  . 


Il6  Euclidis  Refiituti 
quantitates  proportionales  AC  ad 
BD  ,vt  E ad  F ; & ideo,  vt  prius 
A , C , E erunt  ad  B , D j F , vt  E 
ad  F > leu  vt  A ad  B . Quod  propo- 
fitum  fuerat . 

PROPOSITIO  XVIv  si  qurtuor 

quantt t Atti  eiufeiem  gener  it  propor- 
tionales fuerint  ; maxima  & mini- 
ma reltquis  duabus  maiores  erunt  » 

Tabula  IV.  Fig.  io. 

Sint  quatuor  quantitates  eiufdem 
generis  A ad  B in  eadem  proportio- 
ne , ac  C ad  D;  iitque  A omnium 
maxima,  & D minima  - Dico  A & 
D , fimul  flimptas  , maiores  effe-» , 
quam  B & C fimul . Ponatur  F ae- 
qualis exceilui  maximae  A fupra  C 
& H aqualis  exceffui  ipfms  B fupra 
minimam  D . Patet  C & F fimul 
aquales  efle  A,  atque  D & H fimul  ( 
aequales  elfe  B * Et  quoniam,  vt  A 
ad  B , feu,  vt  totum  FC  ad  totum 
HD , ita  eft  C ad  D ablatum  ad  a- 
blatum  . Ergo  « refiduum  F ad  refi- 
duum  H erit , vt  totum  ad  totum , 
fcilicet , vt  A ad  B ; fed  quia  A , vt 
maxima  maior  eft,  quam  B;  erit 
quoque  F maior , quam  H , ( Nam 
n non  maior  effet , haberet  b A ad 
B maiorem  proportionem,  quam_> 
F ad  H , quod  eft  falfum  ; Oftenfae 
enim  fuerunt  A,  B,  F,  H,  propor- 
tionales ) , fi  Igitur  inaequalibus  F 
& H addantur  communiter  amba 

C,  D 
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C , D iimul , erit  e iumma  quantita-  c.^*4 
tum  F>  C & D maior  , quam  furnma  llb'  '* 
quantitatum  H,  D,  & C : Sunt  ve- 
ro F,  C & D aquales  A & D (cimi 
FC  oftenfa  iit  aqualis  A & D iit 
communis  ) ; atque  eadem  ratione-/ 

H,D  & C squales  funt  B & C. 

Quare  maxima  A cum  minima  D 
maiores  funt  , quam  B,  C iimul  . 

Quod  erat  , &c.  • 

Corollarium  Manifeftumeftjquod,  EVCL» 
fi  quatuor  quantitates  proportiona- 
Ias  fuerint  • erunt  direfte , & vicif- 
fim  vna  maiores,  aut  vna  aquales> 
aut  vna  minores  • 

Fuit  enim  A ad  B , vt  F ad  H , & 
ofteniiim  eft  j d quando  A maior 
eft  , quam  B , non  efle  F squalem  , ,tf* 
aut  minorem  ipfa  H > & conti  aj  • 

Igitur  antecedentes  A & F erunt 
‘■vna  maiores  > aut  vna  aquales  , aut 
vna  minores  confequentibus  B & 

H . Rurfus  quia  # viciflim  A ad  F e prop. 
eft , vt  B ad  H . Igitur  A & B funt  «. 
vna  maiores , aut  vna  squales  , aut 
fimul  minores  ipiis  F & H . 

PROPOSITIO  XVII.  Si  duabus 
(imtltbus  proportionibus  comme» fu - 
rabihbus  du&  alia  fimiles  proportiom 
nes  commenfttrabilt s continuentur  } 
termini  priores  ad  foflericres  erunt 
in  eadem  cemmenfurabtlt  proportio- 
ne . Tabula  IV.  Fig*  n. 

F 4 • Sit 
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Sit  A ad  B in  eadem  commenfu* 
rabili  ratione  * quam  habet  C ad  D J 
atque  B ad  E ht  in  eadem  commen- 
furabili  proportione,  quam  D ha- 
bet ad  F . Dico  A ad  E -in  eadem.» 
ratione  commenfurabili  effe  , in  qua 
-C  ad  F . SitG  communis  menmra 
ipfarum  A , B ; atque  H fit  commu- 
nis menfUra  duarum  B > E , & intel- 
a jlx* j Jigatur  a K toties  metiri  ipfam  G , 
huius . qU0tjes  h ipfam  B metitur.  Ergo 
b prop»  permutando  K toties  metitur  ipsa 
io. b h.  H, quoties  G ipsa  B menfurat;  cuq; 
c Ax%x  H menfnret  ipfas  B &E:  Igitur  e K 
huius . metitur  ipfas  B & E^Rmrfus  qqw  K 
metitur  ipsa  G»fed  G mefurat  ipfas 
AAx.i  Aj  B ,•  Ergo  d eadem  K metitur,  ne 
h***f  ‘ dum  ipfam  E , fed  etiam  ipfas  A & 
tjLx  i B . Poftea  intelligatur  « O?  quae 
huius*  toties  me n furet  ipfam  D j quoties 
.K  metitur  B , atque  M fit  adOj  vc 
A ad  K > pariterque  N fit  ad  O,  vt 
E ad  K . Et  quoniam  A > & M aeque 
multiplices  liint  ipfarum  K 6c  O , 
pariterque  E » & N aque  multipli- 
(Vtf.6  ces  funt  earundem  K & O.  Ergo  ./ 
huius . a ipiius  E eaedem  partes  eft,  ac  M 
• alterius  N ; funtque  B & D aeque 
multiplices  eaitlnuem  K & O : Igi- 

0 Vef.i  tur  g A & M eadem  partes  funt  ipia- 
%nius . rum  B & D ; fed  C ad  D erat>  vt 
h Pr°f  A ad  B : Ergo  b C & M eaidem  j?ar- 

t es  funt  eiuidem  D ; ideoque  i C x- 
VJius.  qualis  eit  M . Eodem  modo  often- 

1 prop.i  detur  F aqualis  ipli  N • Quare  1 G 

huius  • ad 
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ad  F erit , vt  M ad  N ,*  & oftenfa-» 
fuit  A ad  E , vt  M ad  N . Igitur  m m prop. 
A ad  E erit , vt  C ad  F . Quod  erat  7« 
probandum . 

Corollarium  Deducitur  ex  demon-  evcl, 
ft  ratione  huius  propofition is  3 quod  *a.  Jr/ 
duae  quantitates,  quae  vni  tertia: 
commenfurabiies  funt,  inter  fe  quo- 
que funt  commenfurabiies  • 

Nam  A & E eidem  B commenfu- 
rabiles  politae  fuerunt;  eo  quod  G 
erat  communis  menfura  ipfarum  A 
& B ; nec  non  H erat  communis 
menfura  ipfarum  B &:  E : & ofien- 
fum  n fuit  K communi  menfura  ex-  „ . 
tremas  A & E metiri  * ”£££ 

PROPOSITIO  XV  IIT,.  Si  fuerint 

quatuor  quantitates  proportionales  , 
habebunt  antecedentes  eandem  ratio- 
nem quoque  ad  duas  quantitates , e an* 
dem  proportionem  ccmmenfurabilem 
habentes  ad  eafdetn  coufequentes  » 

Tabula  IV,  Fig;  12*  . 

Habeat  A ad  B eandem  propor- 
tionem 3 quam  C ad  D j & habeat 
E ad?B  eandem  proportionem  comr 
menfurabiJem  r quam  H habet  ad  ' • 

D . Dico  A ad  E efle  > vt  C ad  H. 

Si  enim  hoc  verum  non  eft  habebit 
A ad  E maiorem , aut  minorem  pro- 
portionem , quam  C ad  H . Et  fit 
primo  proportio  maior  > ii  fieri  po- 
teft»  es  Ergo  proportio  A ad  E ina-  a Vrf>  - 
F 5 ior  10.  ijft- 
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c prop. 
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A Def. 
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EVCL. 
22.  V. 


i$o  Euclidis  Refiituti 
ior  erit,  proportio  vero  C ad  H non 
erit  maior  eadem  proportione  com- 
menfurabili  ( quam  habeant  N ad 
E , atq;  O ad  H ) ; & ideo  A maior 
eritjquam  NTed  C non  erit  maior  > 
quam  O . Et  quoniam  N ad  E , at- 
que O ad  H funt  in  eadem  ratione 
Commenfurabiii  ; pariterque  E ad 
B»  atq;  H ad  D funt  in  eadem  pro- 
portione commenfurabiii » Ergofr 
N ad  B eft  in  eadem  proportionem 
commenfurabiii  5 quam  O habet  ad 
D ; eftcjue  A maior  y quam  N & C 
non  maior*  quam  O . Igitur  c A ad 
B maiorem  proportionem  habebit  y 
quam  C ad  D > quod  eft  impofiibile  : 
Suppofita;  enim  fuerunt  A,  B,  D 
proportionales  . Non  ergo  A ad  E 
habebit  maiorem  proportione  m_j  > 
quam  C ad  H * Similiter  offende- 
tur , quod,  C ad  H non  habet  maio- 
rem proportionem , quam  A ad  E ; 
8c  ideo  A ad  E neque  minorem  pro- 
portionem habebit , quam  C ad  H 
d Ouare  A ad  E eft  > vt  C ad  H * 
Quod  erat  probandum  - 

PROPOSITIO  XIX.  Si  proportio* 
mbus  ftrntUbus  pares  multitudinis 
proportionum  fimilwm  addantur  or- 
dinate , erunt  termini  priores  ad  po - 
fleriores  tn  eadem  ratione  • Vocetur 
talis  argumentandi  forma  , Comfofi- 
Sio  ordinata  proportionum . Tabula 

IV.Fig.x5.ift- 

S.if 
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Sit  proportio  A ad  8 fimilis,  vel 
eadem  proportioni  quantitatis  C ad 
D , & ijs  addantur  alia;  proportio- 
nes fimiles , vt  fit  B ad  G > vt  D ad 
H . Oftendenduin  eft  proportio- 
nem A ad  G , eandem  efle  » qua;  ip„ 
lius  C ad  H . Si  enim  hoc  verum__> 
non  eft  9 habebit  A ad  G maiorem  > 
aut  minorem  proportionem* 9 quam 
C ad  H « Et  fi  fieri  poteft  , fit  primo 
proportio  maior . Ergo  a proportio  a Defm 
A ad  G maior  erit  , proportio  vero  10,  h». 
C ad  H non  erit  maior  eadem  pro- 
portione commenfurabiJi  ( quam_> 
habeant  K ad  G & N ad  H ) ; &r 
ideo  A maior  erit  quam  K , at  C 
non  erit  maior  > quam  N • Quoni- 
am B ad  Geft,vtD  adH;  atque 
K ad  G eandem  proportionem  com- 
menfurabilem  habet  9 quam  N ad 
H * Ergo  b vt  B ad  K , ita  eft  D ad  b BW* 
N ; & inuertendo  <r  K ad  B erit,  vt 
N ad  D : eftque  A maior  , quam  K,  9.h*i»s 
at  C non  maior  9 quam  N.  Ergorf  dprof. 
A ad  B maiorem  proportionem  ha-  2 
bet  > quam  C ad  D,  quod  eft  abfur- 
dum  . Snppofitaenim  fuit  A ad  B 9 
vt  C ad  D » Non  ergo  A ad  G ma- 
iorem proportionem  habet  r quam 
C ad  H • Similiter  oftendetur* 
quod  C ad  H non  habet  maiorem^ 
proportionem  , quam  A ad  G ; & N 
ideo  A ad  G neque  minorem  pro- 
portionem habebit  , quam  C ad 
H • & propterea  1?  A ad  G erit,  vt  t 

F 6 C ad  ii.  t»*- 
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ior  erit,  proportio  vero  C ad  H noil 
erit  maior  eadem  proportione  com- 
menfurabili  ( quam  habeant  N ad 
E > atq;  O ad  H ) ; & ideo  A maior 
erit?quam  N3fed  C non  erit  ma*or  y 
quam  O • Et  quoniam  N ad  E , at- 
que O ad  H funt  in  eadem  ratione 
dommenfurabili ; paritenjue  E ad 
B>  atq;  H ad  D funt  in  eadem  pro- 
portione commenfurabili  * Ergofr 
N ad  B eft  in  eadem  proportionem 
commenfurabiii  5 quam  O habet  ad 
D ; eftque  A maior } quam  N & C 
non  maior»  quam  O . Igitur  c A ad 
B maiorem  proportionem  habebit  , 
quam  C ad  D > quod  eft  impoflibile  : 
Snppofitx-  enim  fuerunt  A,  B,  C3  D 
proportionales  . Non  ergo  A ad  E 
habebit  maiorem  proportione m_j  r 
quam  Cad  H»  Similiter  offende- 
tur » quod  C ad  H non  habet  maio- 
rem proportionem , quam  A ad  E ; 
& ideo  A ad  E neque  minorem  pro- 
portionem habebit , quam  C ad  H 
d Quare  A ad  E’  eft  3 vt  C ad  H * 
Quod  erat  probandum  * 

PROPOSITIO  XIX.  Si  proportio- 
nibus finalibus  pares  multitudines 
' proportionum  fimilium  addantur  or- 
dinate , erunt  termini  priores  ad  po- 
Honores  tn  eadem  ratione  • Vocetur 
talis  argumentandi  forma  , Compoji- 
tio  ordinata  proportionum  . Tabula 

IV.Fig.x5. 14* 

. Sic 
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Sit  proportio  A ad  B fimilis,  vel 
eadem  proportioni  quantitatis  C ad 
D , & ijs  addantur  aliae  proportio- 
nes fimiles , vt  fit  B ad  G > vt  D ad 
H . Oftendendum  eft  proportio- 
nem A ad  G , eandem  efife » quae  ip. 
fius  C ad  H . Si  enim  hoc  verum__j 
non  eft » habebit  A ad  G maiorem  » 
aut  minorem  proportionem*»  quam 
C ad  H % Et  fi  fieri  poteft , fit  primo 
proportio  maior . Ergo  a proportio 
A ad  G maior  erit  > proportio  vero 
C ad  H non  erit  maior  eadem  pro- 
portione commenftirabili  ( quam_> 
habeant  K ad  G & N ad  H ) ; &r 
ideo  A maior  erit  quam  K » at  C 
non  erit  maior » quam  N • Quoni- 
am B ad  Geft,vtD  adH;  atque 
K ad  G eandem  proportionem  com- 
menfurabilem  habet  » quam  N ad 
H * Ergo  b vt  B ad  K > ita  eft  D ad 
N ; & inuertendo  <r  K ad  B erit , vt 
N ad  D : eftque  A maior  » quam  K, 
at  C non  maior»  quam  N.  Ergo  4 
AadB  maiorem  proportionem  ha- 
bet » quam  C ad  D,  quod  eft  abfur- 
dum  . Snppofitaenim  fuitr  A ad  B , 
vt  C ad  D * Non  ergo  A ad  G ma- 
iorem proportionem  habet » quam 
C ad  H • Similiter  oftendetur* 
quod  C ad  H non  habet  maiorem_j 
proportionem  , quam  A ad  G ; & 
ideo  A ad  G neque  minorem  pro- 
portionem habebit  , quam  C ad 
H • & propterea  v A ad  G erit » vt 
F 6 C ad 
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C ad  H • Et  ii  rurfus  plures  aliae 
proportiones  fimiles  G ad  S & H ad 
K luceifiue  addantur  , femper  eo- 
dem modo  confiderando  tres  quaa- 
titates  A,  G>  S,  & tres  alias  C > H, 
Rj  vt  prius  oitendentur  compofitae 
proportiones  A ad  S & C ad  R,  fi- 
miles  efle , vt  fuit  propofitum . V o- 
cetur  huiufniodi  argumentandi  for- 
ma Cotnpofitio  ordinata  proportio - 
»um  • Et  ii  quidem  componentes 
proportiones  continuatae  A ad  B , B 
ad  G & G ad  S fuerint  fi  miles  inter 
fe  ; Vocetur  proportio  A ad  G Du- 
plicata proporttomt  A ad  B , vel  B 
ad  G i atque  proportio  A ad  S vo- 
cetur Triplicata  <vnius  rationis  A ad 
B , & Se/quilatera  rationis  A ad  G , 
*&  fic  fucceifiue . Si  vero  proportio- 
nes continuatae  A ad  B & B ad  G & 
G ad  S non  fuerint  eidem  inter  fe  ; 
vocabitur  abfolute  proportio  ipfius 
A ad  S J ompojita  tx  intermediis  pro- 
portionibus. A ad  B 3 B ad  G & G 
ad  S . 

Corollarium  Si  quatuor  quantitates 
proportionales  fuerint  quilibet  x- 
que  multiplices  antecedentium  ad 
quaflibet  aeque  multiplices  confe- 
quentium  proportionales  erunt . 

N am  5 fiB  adG  eftj  vtD  ad  H 
& ijs  aliae  proportiones  limiles  ade- 
dantur 3 vt  Iit  A tam  multiplex  ipfius 
B , quam  C alterius  I> , atque  G ea* 

dem 
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dem  pars  fit  ipfius  S atque  H alte- 
rius R . Eigo/  erit  A ad  S j vt  C 
ad  R. 

PROPOSITIO  XX.  Si  prcperti*- 

nibus  fimihbus  aha  proportiones  fimir- 
les  perturbate  addantur  : erunt  pro • 
portiones  9 ex  paribus  multitudinibus 
proportionum  compofita,  , fimtlts  quo* 
que  inter  fe  • Vocetur  autem  hic  ar - 
gumentandi  forma  Compofitio  per- 
. turbata  proportionum . Tab:  IV. 

Fig.  15. 

Sit  quantitas  A ad  B , vt  C ad  D 
& his  proportionibus  fimilibus  ad- 
dantur duae  aliae  proportiones  fimi- 
les  y fed  ordine  perturbato  ita  vt  fit 
B ad  E , ficut  F ad  C , Dico  pro- 
portionem A ad  E i compofitam  ex 
proportionibus  A ad  B & Bad  E 
eandem  effe , quae  ipfius  F ad  D ; 
quae  nimirum  compofita  eft  ex  ijf- 
dem  proportionibus  C ad  D & F 
adC.  Quoniam  quam  proportio- 
nem habet  B ad  E , habebit  aliqua  u 
alia  quantitas  ad  ipfam  A licet  illa 
fit  ignota  , tamen  quia  dari  potefl  % 
fupponatur  effe  G , feu  vocetur  G . 
Et  quoniam  G ad  A eft  , vt  B ad  E ; 
fed  F ad  C ell,  vt  eadem  B ad 
eandem  E • Ergo  b G ad  A eit  > 
vt  F ad  C > & A ad  B efl , vt  C 
ad  D . Ergo  e ex  compofitione  or- 
dinata erit  G ad  B , vt  F ad  D . Po- 
ftea  quia  . Yt  G ad  A > ita  eft  B ad 

- j. 
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12  2 Euclidis  Rcftituti 
maior , eadem  proportione  com- 
menfurabili  ( quam  habeat  E ad  B,, 
atque  H ad  D ; & ipfarum  commu- 
nes menfurae  eaedem  fint  K & N ) • 
Quare  A maior  erit  , quam  E > led 
C non  erit  maior , quam  H • Et 
quia  E & H aeque  menfurantur  ab 
ipfis  K & N • Ergo  b tot  partes  e- 
runt  in  E , lingulae  aequales  K , quot 
funt  in  H,  lingulae  aequales  N • Kur- 
fus  quia  K*  N atque  metiuntur  ipfas 
B.  & D , tot  $ partes  erunt  in  B » lin- 
gula;  aquales  K , quot  funt  in  D lin- 
gulae aequales  N . Quapropter  > li 
aequalibus  multitudinibus  partium—» 
contentarum  in  E & H addantur  ae- 
quales multitudines ; partium  ipfa- 
rum B & D ; erunt  in  EB  » limul 
fumptis  , tot  partes  aequales  ipfi  K , 
quot  funt  partes  in  aggregato  H , D 
contentae  , mienfurataeqiif  ab  M ,*  & 
ideo  d EB  erit  eaedem  partes  iplius 
B y quam  eft  H D partes  alterius 
D • Cumque  A maior  concefla  fit , 
quam  E % addita  B communi : erit 
AB  maior  , quam  EB  . Et  quia  C 
non  maior  concelfa  elh»quamH,ad- 
dita  D communi:erit  CD  non  maior 
quam  HD  . § & quia  EB  ad  B eft , 
vt  HD  ad  D , atque  AB  maior  ell , 
quam  EB,  & CD  non  eft  maior, 
quam  HD  . Ergo/  AB  ad  B maio- 
rem proportionem  habebit , quam 
CD  ad  D , quod  eft  abfurdum ; E- 
rat  enim  ex  hvpothefi  AB  ad  B , vt 

CD 
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C D ad  D . Non  ergo  A ad  B 
maiorem  proportionem  habebit  , 
quam  C ad  D . Similiter  oftende- 
tur  » quod  C ad  D non  habet  maio- 
rem proportionem , quam  A ad  B ; 

& ideo  A ad  B neque  minorem  pro- 
portionem habebit , quam  C ad  D . 

I Quapropter  A ad  B erit  in  eadem  Defr 
proportione  9 quam  C habet  ad  D . «.  bn\ 
Quod  erat  oftendendum  . 

C orrollartum  Hinc  colligitur  > quod  , 
h prima  ad  fecundam  maiorem  pro-  pro- 
portionem habuerit » quam  tertia^»  yj/^  '* 
ad  quartam*  coniungendohabebtint 
prima  & fecunda  1 fimul  fumptae  * ad 
fecundam  maiorem  proportionem  9 
quam  tertia  & quarta , fimul  fum- 
ptae  > ad  quartam . Ex  eo  enim_»  y 
quod  proportio  A ad  B polita  fuit 
maior  , quam  C ad  D * demonftrar 
tum  ell  A B habere  maiorem  pro- 
portionem ad  B , quam  C D ha- 
nent  ad  D • 

PROPOSITIO  XIV.  Si  diuif* 

quantitates  proportionales  fuerint  > £VCL, 
hoe  quoque  coniunft*  proportionales  18. 
erunt . Vocetur  hac  argumentatio 

Coniun&io  terminorum  rationis. 

}Tab.lV;Fig.7* 

Sit  A ad  B , vt  C ad  D . Dico  ef- 
fq Ai  Bt  fimul  fumptas  , ad  B in—, 
eadem  ratione  > ac  funt  C*  D,  fimul 
fumptae , ad  D . Si  hoc  verum  non 
eft  > aliqua  alia  quantitas  H B ma- 

F 2 ior*  * 


Digitized  by  Google 


a prop, 
13.  b*. 


6 prop t 
ithmur 


c frop, 
fjiHiUt 


124  Euclidis  Refiitutt 
ior  j vel  minor  3 quam  A B habebit 
ad  ipfam  B eandem  rationem  > quam 
C D ad  D • Ergo  4 diuidendo  H 
ad  B erit  3 vt  C ad  D ; fed  A maior  > 
aut  minor  eft , quam  H ( eo  quod 
H B inaequalis  erat  ipfi  AB , & tol- 
litur B communis  ) Ergo  b A ad  B 
maiorem,  aut  minorem  proportio* 
nem  habet , quam  H ad  eandem  B •,* 
erat  autem  C ad  D , vt  H ad  B , 
Igitur  e A ad  B maiorem  » aut  mP 
norem  proportionem  habebitj  quam 
C habet  ad  D > quod  eft  abfurdum  • 
Suppofita  enim  fuit  A ad  B 9 vt  C 
ad  D • Non  ergo  aliqua  quantitas 
maior , vel  minor  > quam  AB  ean- 
dem rationem  habere  poteft  ad  B , 
quam  CD  habet  ad  D ; & ideo  A 
B ad  B erit , vt  CD  ad  D . quod  e- 
rat  probandum  • V ocetur  haec  argu- 
mentandi forma  Coniunftio  tor  mina- 
tum rationis  • 


Campa-  Corollarium  Colligitur  pariter  j 
ni  zy  v quod,  fi  Quantitas  prima  cum  fecun- 
da ad  fecundam  habuerit  maiorem 
.v : proportionem  , quam  tertia  cum_» 
quarta  ad  quartam  , diuidendo  pri- 
ma ad  fecundam  maiorem  propor- 
tionem habebit  y quam  tertia  ad 
quartam,  • • - ; ^ 

Conceffum  enim  fuit,  quod  A 
B ad  B habeat  maiorem  proportio- 
nem j quam  C D ad  B ; & demon- 

d prop . ftratum^  eft  A ad  B maiorem  pro- 
14.  * - por- 
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PROPOSITIO  XV .Si  quantitatum 

Aggri&Mta  fuerint  , vt  abUtdt  por- 
tione* : erunt  rofiJua , vt  aggregata . 
Et  fi  portiones  profert  ion  nite  fuerin  t ; 
aggregata  eandem  rationem  habe - 
bun t > quam  portiones.  Tabula—» 
•IV.F/g 

Sit  primo  aggregatum  A , C ad 
aggregatum  B,  D,  vt  ablata  portio 
C ad  ablatam  D . Dico  refiduum_j 
A ad  reliduum  B efle  vt  A C ad  B 
D . Quoniam  AC  ad  B D eft , vt 
C ad  D • Ergo  a permutando  A C 
ad  C eft , vt  B D ad  D : Et  diui- 
dendo  b A ad  C erit  vt  B ad  D • Et 
inuertendo  e C ad  A erit,  \t  D ad 
B ; Et  coniungendo  d C A ad  A erit 
vt  DB  adB.  Et  iterum  permutan- 
do e C A ad  D B erit,  vt  A ad  B. 
Quod  erat  primum  - 
Secundo  fit  A ad  B , vt  C ad  D . 
Dico  A C ad  B DeflevtAadB, 
yel  vt  C ad  D . Quia  A ad  B eft , 
vt  C ad  D , erit  permutando/ A ad 
C,  vt  B ad  D : Et  coniungendo^ 
AC  ad  C vt  BD  ad  D • Et  iterum 
permutando  h AC  ad  BD  erit,  vt 
C ad  D > feu  vt  A ad  B . Et  fi  rur- 
fus  fit  E ad  F , vt  C ad  D « Quia  A 
C ad  BD  eft,  vt  eadem  C ad  ean- 
ftem  D • Ergo  rurftis  erunt  quatuor 
F 3 quan- 
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1 16  Euclidis  Re fttt uti 
quantitates  proportionales  AC  ad 
BD  , vt  E ad  F ; & ideo,  vt  prius 
A , C , E erunt  ad  B , D j F , vt  E 
ad  F » ieu  vt  A ad  B . Quod  propo- 
litum  fuerat . 

PROPOSITIO  XVIv  si  quituor 
quantitates  e iufdem  generis  propor- 
tionali t fuerint  ; maxima  '.  6*  mini- 
ma reliquis  duabus  maiores  erunt  - 

Tabula  IV.  Fig.  io. 

Sint  quatuor  quantitates  eiufdem 
generis  A ad  B in  eadem  proportio- 
ne , ac  C ad  D ; fitque  A omnium 
maxima , & D minima  - Dico  A & 
D , fimul  fumptas  > maiores  effe-» , 
quam  B & C fimul . Ponatur  F ae- 
qualis exceflui  maxima*  A fupra  C 
& H aqualis  exceflui  ipfius  B fupra 
minimam  D . Patet  C & F fimul 
aquales  efie  A,  atque  D & H fimul » 
aequales  elfe B « Et  quoniam,  vt  A 
ad  B j feu,  vt  totum  FC  ad  totum 
HD , ita  eft  C ad  D ablatum  ad  a- 
blatum  • Ergo  « refiduum  F ad  refi- 
duum  H erit  9 vt  totum  ad  totum  , 
fcilicet , vt  A ad  B ; fed  quia  A , Vt 
maxima  maior  eft,  quam  B;  erit 
quoque  F maior , quam  H # ( Nam 
fi  non  maior  eflet  > haberet  b A ad 
B maiorem  proportionem  > qudm_» 
F ad  H a quod  eft  falfum  : Oftenfae 
enim  fuerunt  A,  B,  F»  H,  propor- 
tionales ) j fi  Igitur  inaequalibus  F 
& H addantur  communiter  ambae 

C,  D 
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C,D  limul , erit  e fumma  quantita-  c 
tum  F>  C & D maior , quam  fumma  ll°'  '* 
quantitatum  H,  D,&C  : Sunt  ve- 
ro F,  C & D aequales  A & D (cijm 
FC  oftenfa  fit  aqualis  A & D fit 
communis  ) ; atque  eadem  ratione-* 
H,D&  C aequales  funt  B & C. 

Quare  maxima  A cum  minima  D 
maiores  funt , quam  B,  C limul  . 

Quod  erat  * &c.  * 

- 

Corollarium  Manifeftumeft>quddj  EVCL, 
£ quatuor  quantitates  proportiona-  !**v* 
las  fuerint  • erunt  direfte , & vicif- 
fim  vna  maiores,  aut  vna  aquales > 
aut  vna  minores  • 

Fuit  enim  A ad  B , vt  F ad  H , & 
oftenfum  eft  5 d quando  A maior  tlPrcP* 
eft  , quam  B > non  effe  F aqualem  , l(* 
aut  minorem  ipfa  H , & contra-j  . 
•Igitur  anteceaentes  A & F erunt 
'vna  maiores  > aut  vna  aquales  , aut 
vna  minores  confequentibus  B & 

H . Rurfus  quia  • viciflim  A ad  F e prot> 
eft , vt  B ad  H . Igitur  A & B funt  12  Ah. 
vna  maiores , aut  vna  aequales , aut 
limul  minores  ipfis  F & H . 

PROPOSITIO  XVII.  Si  duabus 
(tm ilibus  proportionibus  commenfu - 
rabiltbus  du&  alite  firmi  es  proportiom 
nes  commen parabile s continuentur  , 
termini  priores  ad  foflericres  erunt 
in  eadem  cemmenfurabilt  proportio - 
ne.  Tabula  IV.  Fig*  11. 

F 4 • Sic 
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nS  Eticlidis  Re f titilli 

Sit  A ad  B in  eadem  commenfn» 
rabili  ratione  .>  quam  habet  C ad  D 
atque  B ad  E fit  in  eadem  commen- 
furabili  proportione,  quam  D ha- 
bet ad  F . Dico  A ad  E in  eadem-j 
ratione  commenfurabili  efie  , in  qua 
-C-ad  F . Sit  G communis  fflenurra 
ipfarum  A , B ; atque  H fit  commu- 
nis menfUra  duarum  B , E , & intel- 
i ligatur  a K toties  metiri  ipfam  G , 
quoties  H ipfam  B metitur.  Ergo 
h permutando  K toties  metitur  ipsa 
H, quoties  G ipsa  B menfurat;  cuq; 
H menfnret  ipfas  B & E:  Igitur  e K 
metitur  ipfas  & & ECKurfus  quia  K 
metitur  ipsa  G>fcd  G mefurat  ipfas 
A)  B j Ergo  d eadem  K metitur,  ne 
dum  ipfam  E , fed  etiam  ipfas  A & 
B.  Pofka  intelligatur  e O;  qu# 
toties  meafuret  ipfam  B;  quoties 
K metitur  B , atque  Mfit  ad  O * vc 
A adKj  pariterque  N fit  ad  O , vc 
E ad  K . Et  quoniam  A > & M aeque 
multiplices  funt  ipfanwi  K & O , 
pariterque  E » & N seque  multipli- 
ces fune  earundem  K & O,  Ergo  / 
A ipiius  E eadem  partes  eft,  ac  M 
alterius  N ; fuutque  B & D atque 
multiplices  earundem  K & O:  Igi- 
tur g A & M eadem  partes  funt  ipfa- 
rum  B & D ; fcd  C ad  D erat  > vt 
A ad  B .*  E rgo  h C &:  M eadem  par- 
tes funt  eiuldem  D;  ideoque  i C x- 
qiialis  eil  M . Eodem  modo.often- 
detur  F aqualis  ipii  N , Quare  l G 

ad 
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ad  F erit  , vt  M ad  N ; & ofienfsu» 
fuit  A ad  E , vt  M ad  N . Igitur  m 
A ad  E erit , vt  C ad  F . Quod  erat 
probandum . 

Corollarium  Deduciturex  demon- 
ftratione  huius  propofitionis  3 quod 
duae  quantitates , quas  vni  tertia 
commenfurabiies  funt,  inter  fe  quo- 
que funt  commenftirabiles  • 

Nam  A & E eidem  B commenfu- 
rabiies polita  fuerunt;  eo  quod  G 
erae  communis  menfura  ipfarum  A 
& B ; nec  non  H erat  communis 
menfura  ipfarum  B&  E;  & ofien- 
fum  n fuit  K communi  menfura  ex- 
tremas A & E metiri  * 

PROPOSITIO  XVIII,.  Si  fuerint 

quatuor  quantitates  proportionales  > 
habebunt  antecedentes  eandtnp  ratio- 
nem quoque  ad  duas  quantitates , eun? 
dem  proportionem  ccmmenfurabilem 
habentes  ad  eafdem  confequentes  » 
. Tabula  IV* Fur.  ia* 

Habeat  A ad  B eandem  propor- 
tionem > quam  C ad  D s & habeat 
E ad>  B eandem  proportionem  com- 
menfurabilem  , quam-  H habet  ad 
D . Dico  A ad  E efie  > vt  C ad  H . 
.Si  enim  hoc  verum  non  efi  habebit 
A ad  E maiorem , aut  minorem  pro- 
portionem » quam  C ad  H . Et  fit 
primo  proportio  maior  * fi  fieri  j>o- 
tefi.  a Ergo  proportio  A ad  E ma- 
F 5 ior 
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ior  erit,  proportio  vero  C ad  H non 
erit  maior  eadem  proportione  com- 
menfurabili  ( quam  habeant  N ad 
E } atq;  O ad  H ) ; &c  ideo  A maior 
erit, quam  N,fed  C non  erit  maior  , 
quam  O . Et  quoniam  N ad  E , at- 
que O ad  H funt  in  eadem  ratione 
dommenfurabili ; paritertpie  E ad 
B»  atq;  H ad  D fiint  in  eadem  pro- 
portione commenfurabiJi  * Ergo* 
N ad  B eft  in  eadem  proportione--» 
commenfurabili  , quam  O habet  ad 
D ; eftque  A maior  y quam  N & C 
non  maior*  quam  O . Igitur  c A ad 
B maiorem  proportionem  habebit  j 
quam  C ad  D » quod  eft  lmpoflibile  : 
Suppofita;  enim  fuerunt  A,  B,  C,  D 
proportionales  . Non  ergo  A ad  E 
habebit  maiorem  proportione  m_j  > 
quam  C ad  H,  Similiter  oftende- 
tur  , quod  C ad  H non  habet  maio- 
rem proportionem , qnam  A ad  E ; 
& ideo  A ad  E neque  minorem  pro- 
portionem habebit , quam  C ad  H 
d Quare  A ad  E'  eft,  vt  C ad  H . 
Quod  erat  probandum  * 

PROPOSITIO  XIX.  Si  proportio- 
nibus fimilibus  pares  multitudinis 
proportionum  fimtlmm  addantur  or- 
dinate , erunt  termini  priores  ad  pe- 
fi  enor  e i tn  eadem  ratione  • Vocetur 
talts  argumentandi  forma , Compoji- 
tio  ordinata  proportionum  . Tabula 
IV.Fig.l5.  Ift- 
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Sit  proportio  A ad  B fimilis,  vel 
eadem  proportioni  quantitatis  C ad 
D , & ijs  addantur  alia;  proportio- 
nes fimiles  , vt  fit  B ad  G » vt  D ad 
H . Oftendendum  eft  proportio- 
nem A ad  G , eandem  effe  , quas  ip. 
fius  C ad  H . Si  enim  hoc  verum__> 
non  eft  » habebit  A ad  G maiorem  , 
aut  minorem  proportionem*}  quam 
C ad  H % Et  ii  fieri  poteft  , iit  primo 
proportio  maior . Ergo  « proportio  a Def. 
A ad  G maior  erit  , proportio  vero  10,  A», 
C ad  H non  erit  maior  eadem  pro- 
portione commeniiirabili  ( qua«L_» 
nabeant  K ad  G & N ad  H ) ; &r 
ideo  A maior  erit  quam  K , at  C 
non  erit  maior,  quam  N . Quoni- 
am B ad  G eft  , vt  D ad  H ,*  atque 
K ad  G eandem  proportionem  coin- 
menfurabilem  habet , quam  N ad 
H , Ergo  b vt  B ad  K > ita  eft  D ad  b 
N ; & inuertendo  c K ad  B erit  y vt  \ „‘rgp' 
N ad  D : eftque  A maior  , quam  K,  9%m»s 
at  C non  maior,  quam  N.  Ergorf  dprop. 
A ad  B maiorem  proportionem  ha-  2 
bet , quam  C ad  D,  quod  eft  abfur- 
dum  . Suppofitaenim  fuit  A ad  B , 
vt  C ad  D * Non  ergo  A ad  G ma- 
iorem proportionem  habet»  quam 
C ad  H . Similiter  oftendetur» 
quod  C ad  H non  habet  maiorenu» 
proportionem  , quam  A ad  G ; & 
ideo  A ad  G neque  minorem  pro- 
portionem habebit  , quam  C ad 
H.  & propterea  1?  A ad  G erit,  vt  t De ,r. 

F 6 C ad  u.  ui* • 
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dem  pars  litiplius  S atque  H alte- 
rius R . Eigo/  erit  A ad  S .>  Yt  C 
ad  R . 


PROPOSITIO  XX.  Si  prtfortb - 

nibus  fimihbut  »hst  proportiones  fimi- 
les  perturbate  addantur  : erunt  pro • 
porttories  , ex  paribus  multitudinibus 
proportionum  compofitu  ifimtles  quo* 
que  inter  fe  . Vocetur  autem  h&c  ar - 
gumentan.ii  forma  Gompoiitio  per- 
. turbata  proportionum  • Tab:  IV. 
Fig.  15*  _ 

Sit  quantitas  A ad  B , vt  C ad  D 
& his  proportionibus  iimiiibus  ad- 
dantur duae  aliae  proportiones  fimi- 
les  y fed  ordine  perturbato  ita- vt  iit 
B ad  E , ficut  F ad  C . Dico  pro- 
portionem A ad  E > compofitam  ex 
proportionibus  A ad  B & Bad  E 
eandem  effe , quas  ipiius  F ad  D ; 
quae  nimirum  compoiita  eft  ex  ijf- 
dem  proportionibus  C ad  D & F 
adC.  Quoniam  quam  proportio- 
nem habet  B ad  E , habebit  aliqua  a 
alia  quantitas  ad  ipfam  A licet  illa 
fit  ignot3  , tamen  quia  dari  poteft:  * 
fupponatur  effe  G , feu  vocetur  G . 
Et  quoniam  G ad  A eft , vt  B ad  E ; 
fed  F ad  C ell>  vt  eadem  B ad 
eandem  E • Ergo  1 G ad  A eft  > 
vt  F ad  C i & A ad  B eft , vt  C 
ad  D . Ergo  e ex  compofitione  or- 
dinata erit  G ad  B , vt  F ad  D • Po- 
ffea  quia  * yc  G ad  A e ita  eff  B ad 
' ~ H , 
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dfnp.  E . Ergo  d permutando , vt  G ad 
m.  b*t  ita  A ad  E ; fed  yt  G ad  B > fic 
fuit  oftenfa  F ad  D . Igitur,  e vt 
c pwp.7  a ad  E , ita  erit  F ad  D . 

;«/*/,  rurfus  plures  aliae  proportiones 
fimiles  E ad  H & K aa  F litcceffiue 
addantur,  femper  eodem  modo  con- 
fiderando  tres  quantitates, AE  & Ha 
. & tres  aliae  K , F & D,  vt  prius  often- 
detur  compofitae  proportiones  A ad 
H & K ad  D limites  effe  inter  fe-» » 
Quod  erat , 


ipHp>9 

huius  • 

. b prop • 
t?.  h », 


C fVOf. 

«9-  h». 


PROPOSITIO  XXL  Si  d proptr- 
tiombus  fimilibut  auferantur  propor» 
nonis  /smiles  , /sue  ordinate*  > fiut~> 
perturbate  : refiiuje  proportiones  , 
* /smiles  quoque  erunt  • Tabula  IV* 
Fig.  Id»  17*  iS. 

Sit  proportio  cuiuliibet  quantita- 
tis A ad  B , vt  C ad  D ,*  atque  ab  his 
proportionibus  fimilibus  , liue  eiff 
dem  tollantur  eaedem  proportiones, 
primo  ordinate,  ita  vt  fit  A ad  E > 
vt  C ad  F , Dico  refiduas  propor- 
tiones E ad  B,&  F ad  D effe  eafiiem 
Quia  a inuertendo , vt  E ad  A * ita 
eft  F ad  C > & vt  A ad  B , ita  eft  C 
•ad  D . Ergo  componendo  £>  ordina- 
te, vt  E ad  B 9 itaerit  F ad  D*  , 
Tollantur-  fecundo  perturbate^*- 
proportiones  eaedem  > ita  vt  fit  A ad 
E » vt  F ad  P . Dico  refiduas  pro- 
portiones E ad  B & C ad  F effe  eaf- 
dem . Quoniam  inuertendo  r eft , vt 

B ad 
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B ad  A » ita  D aci  C , & vt  A ad  E , 
ita  eft  F ad  D ,*  Ergo  ex  d compo-  d/>r.je. 
lieione  perturbata  , vt  B ad  E , ita—»  huius. 
eft  F ad  C ; & inuertendo  e vt  E ad  f P?°t-9 
B,  ita  e It  C ad  F . Quod  erat  often-  *lHf  • 
dendum__> . 

Corollarium . Ex  tribus  proceden- 
tibus propofitionibus  elicitur,  fi  ali- 
qua prbportio  compofita  fuerit  ex 
aliquitius  proportionibus,  eam  quo- 
que cdmponi  exijfilem  proportio- 
nibus , quocunque  ordine  po fids  . 

Si  enim  proportio  A ad  B,  inter- 
pofitis  terminis  C,D,  & E,  fit  com- 
potita ex  proportionibus  1,  2,  3,  4 , 
eadem  erit  compofita  ex  eifdem__> 
Proportionibus,  fed  ordine  pertur- 
bato 2, 1,4,  3,  tnterpofitis  alijs  ter- 
minis F>G,  & H . Nam , / vt  A ad  f>.ao. 
D,  ita  eft  A ad  G,*  & rurius,  g vt  h»i»t 
B ad  B,  ita  eft  G ad  B . Ergo  b A pr,a®« 
ad  B eft,  vt  A ad  B alterius  ordinis,  hpr^o 

huiu, , 

PROPOSITIO  XXII.  Siitutp ... 

litatu  ai  duas  ccnfiqutnttt  habui-  y ‘ 
rint  eandem  ratuntm  , atque  du * 
ali  & ai  eafdem  consequentes  habe ~ 
ant  etiam  eandem  rationem  : habe- 
bunt antecedentes  > Jimul  fumpt<e  , 
eandem  rationem  ad  eafdem  conft - 
quentes  . Tab.  IV.  Fig.  l£. 

Sit  A ad  B , vt  C ad  D , atque  F 
ad  eandem  B fit,  vt  H ad  eandem_» 

B,  Dico  duas  antecedentes  A& 

F 
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Ffimul»  habere  ad  B eandem  ra- 
tionem , quam  duae  C & H fimul 
ad  D • Quoniam  vt  F ad  B j ita  eft 
H ad  D # a Ergo  inuertendo , vt  B 
ad  ita  eft  D ad  H.;  fed  A ad  B 
eft>  vt  C ad  D : ergo  b qomponen-. 
do  ordinate  erit,  vt  A adF  , ita  C 
ad  H ; & coniungendo  « erunt  A 
& F ad  F i vt  C & H ad  H ; fed  F 
ad  B erat  >.vt  H ad,D  • Ergo  drur- 
fusj.ex  compofitioiie  ordinata;erunc 
AF  fimulj  ad  B,  vt  HC  Jfimtil  Ium- 
p.tae , ad  D.  • Quod,  erat  odenden* 
dum— > .. 

FKOPQSITIO  XXI  IT..  Si  fuerint 
quatuor  quantitates  > & quolibet  Si- 
lia proportionales  commenfurabilittr 
confequentibus  , fuerint  w mato- 
rss  y(iut  fimul  cequales  3 aut  vnd  mi - 
* mores  antecedentibus  ordinati',  erunt 
v quatuor  ili*  quantitates  proportio* 
. nales , Tab-  IV.  Fig.  20^ 

Sint  quatuor  quantitates  , prima 
A,iecunda  B,tgrtia  C,  & quarta  D$ 
& infuper  quinta  G ad  B eandeiu_> 
rationem  commenfurabiiem  habeat, 
quam  fexta  H ad  D , fiatque  di<ftac 
commenfurabilesproportionesjqn^- 
libetex  infinitis  , quae  proponi  pol- 
iunt; & quotiefcumque  G eft  aequa- 
lis primae  A fit  pariter  H aequalis 
tertiae  C 3 & quoties  G minor  eft* 
quam  A > fit  pariter  H minor>  quam 
C 3 $c  quotiefcunqu  e G maior  eft.> 

quam 


Digitized  by  Google 


Liber  111*  137 

quam  A reperiatnr  iemper  H ma« 
ior  ? quam  C ? & iioc  femper  veri» 
ficetur  in  infinitis  proportionalitati- 
bus  c6menrurabilious«jDicoJuAra^- 
2 B eandem  proportionem  habere  ? 
quamtertia  C ad  quartam  D.  Si 
hoc  verum  non  eft , habebit  A ad 
B maiorem,  aut  minorem  rationem? 
quam  C ad  D • Et  fit  primd  propor- 
tio maior,  fi  fieri  poteft  • Ergo  a aDif. 
proportio  A ad  B maior  erit,  pro-  ao,6»f« 
portio  vero  C ad  D non  erit  maior 
eadem  proportione  commenfurabili 
( quam  inteJiigatur  habere  G adB? 
atque  H ad  D ) eritque  A maior  ? 
quam  G?  at  C non  erit  maior?  quam 
H . Quare  duae  quantitates  G ? & 

H eandem  rationem  commenfura- 
bilem  habentes?  ad  duas  canfequen?*  ♦ v 
tes  B & D non  erunt  vna  minores 
antecedentibus  , quod  eft  contra-j 
hypothefin  . Non  ergo  A ad  B ma- 
iorem proportionem"  habet , quam 
C ad  D . Simili  ratiocinio  often»* 
detur  C ad  D non  habere  maiorem 
rationem , quam  A ad  B ; vnde  A 
ad  B non  habebit  minorem  propor- 
tionem , quam  C ad  D ; (ea  neque 
maiorem  rationem  habebat?  Yt  olte- 
fum  eft.  Ergofcquatuor  quantita-  b 
tes  A»BsC,D,  funt  proportionales  • , 

Quod  erat  ©ftendendum . 

PROPOSITIO  XXIV.  Si/ueript 

i»ntuor  dh 4 alia  fj#- 

fer- 
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- fertionalet  confvqutnttbut  fint  vm 
r maiores  y aut  vn*  minores  anteee- 
i dentibus  exeejfu  , vel  defeSlu  * pri • 
Ma  minori  quocunque  dato  > erunt  il- 
lo profor tionaUs  • Tabula  IV  • Fi- 
gura 21.  aa. 

Sint  quatuor  quantitates  A B>  C> 
D jF,  & duae  aliae  H & O quamlibet 
proportionem  eandem  habentes  ad 
• C & F,fint  vna  maiores,  aut  vna_ » 
minore# -antecedentibus  A B&D, 
ita  vt  exceflus  vel  defe&us  ipfius  H 
a prima  AB  minor  fit  quacunque-/ 
afiignabili  quantitate  ex  infinitis  » 
qu*  proponi  poflunt . Dico  A B 
ad  C elle  in  eadem  ratione»  ac  D 
ad  F . Si  enim  hoc  verum  non  eft, 
. . aliqua  « alia  quantitas  maior , vel 
buinT*  minor  3 quam  AB  in  natura  reperiri 
poterit , qua;  habeat  ad  C eanaem_» 
rationem , quam  D habet  ad  F > & 
fitilla,  vel  vocetur  GB,quar  primo 
fit  minor,  quam  AB,  deficiens  ab 
?pfa  quocunque  defeftu  A G.  Et 
quoniam  H , & O proportionales 
ipfis  C & F fupponuntur  efle  vna-» 
minores  antecedentibus  AB&D, 
ita  vt  defe&us  ipfius  H a prima  A 
B minor  fit  quacunque  ailienabili 
; : quantitate  , poterit  ene  defeaus  ip- 

hus  H a prima  AB  minor,  quam—» 
AG  ; & ideo  H maior  erit , quam 
GB  , dum  O minor  fupponitur  , 
quam  D ; eft  vero  GB  ad  C in—/ 
eadem  ratioue  > ac  D ad  F . Isitur 

*~H 
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i H 2ci  C maiorem  j>roportionem-»  bprop, 
habet,  quam  O ad  F , quod  eft  fal-  *<■ 
fum ; fuppolita  enim  fuit  HadCj 
vt  O ad  F » Nulla  ergo  quantitas 
minor  quam  AB  eandem  rationem 
habebit  ad  C » quam  D habet  ad  F • 

Secundo  iit  kj  B maior  , quam.» 

AB  excefiu  quolibet  G A . Et  quta 
H & O proportionales  iplis  C & F, 
fupponuntur  vna  maiores  antece- 
dentibus excelfu  a prima  minori 
quocunque  dato  GA , propterea-» 
eritH  minor,  quam  GB  . Et,  vt 
prius , oftendetur  O ad  F maiorem 
proportionem  habere , quam  H ad 
C,  quod  eft  abfurdum.  Erant  enim 
ex  hypothefi  H & O proportionales 
ipfis  C & F . Nulla  ergo  quantitas 
maior,  quam  A B,  ficuti  prius  nulla 
minor , habebit  eandem  rationem-* 
ad  C , quam  D habet  ad  F . Igitur 
ipfamet  AB  ad  C eandem  propor- 
tionem habebit , quam  D habet  ad 
F • Quod  erat  propolitum  • 

SCHOLIVMh 

Praeter  hos  modos  venandi,  afu» 
quatuor  quantitates  fint  prhportitf- 
nales  nec  ne  , datur  hic  aliui , qui 
eft  valde  vfitatus  apud  Euclidem-», 

& Archimedem. 

Si  quantitas  maior,  quam  prima 
exceiTu  minore  quouis  afTignabili , 
habuerit  ad  fecundam  maiorem-» 

pro- 
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proportionem,  quam  tertia  ad  quar« 
• > tam,  & quantitas  minor , quam  pri- 
ma ,!  defeftu  minore  quocunque  af- 
fignabili , habuerit  ad,  fecundam-, 
minorem  proportionem,  quamter- 
lia  ad  quartam:  erit  prima  ad  fecun- 
dam, ;vt,  tertia  ad  quartam  • Quo- 
niam quantitatisjhabcntis  maiorem, 
aut  minorem  proportionem  ad  fe- 
cundam, quam  tertia  ad  quartam_» , 
exceifus  ,aut  jdefe&us  a prima  fup- 
ponitur  minor  quacunque  aifigna* 
Ibi Ji.  quantitate  ex  infinitis,  quae  pro- 
poni po fiunt ; fed  qnajlibet  quanti- 
tas maior  , quam  prima-,  aliquo  ex- 
cefiii  ipfam  fuperat,  qui  minor  erit 
aliqua  ajfignabili  quantitate . Ergo 
quadibet  quantitas  maiQr,quam  pri- 
ma, habet  maiorem  proportionem-, 
ad: fecundam , quam  tertia  habet  ad 
quartam  quantitatem ; ideoque  nul- 
la quantitas  maior  > quam  prima-» , 
habebit  ad  fecundam  eandem  ratio- 
nem , qu^m  tertia  habet  ad  quartam^ 
Similiter  qualibet  quantitas  mi- 
nor, quam  prima  ,/ deficit  ab- ea  de- 
fettu  minore  aliqua  alflgnabiii  quan- 
titate j & propterea  nulla  quantitas 
minor,  quam  prima , habebit  ad  fe- 
cundam eandem  proportionem,  qua 
tertia  habet  ad  quartam  • Cum  er- 
cAx.\  S°  c aliqua  quantitas  reperiatur  in 
h*inf  , natura,  quae  fit  ad  fecundam,  vt  ter- 
tia ad  quartam,  & ilia  non  poffit  efife 
maior  nec  minor,  quam  prima»  licet 

ciuf- 
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tfufdem  generis  fit . Igitur  ipfamet 
prima  ad  fecundam  habebit  eandem 
proportionem,  quam  tertia  haber 
ad  quartam  . 

i • 

PROPOSITIO  XXV,  St  <eqtte  mul-  EVCL. 

tifltcium  quatuor  quantitatum  ntul- 
ttplex  prfma-exceffetit  mnltiplitetn 
fecflnix  j at  multiplex  ter ttt.  ttotua 
txctjferit  multiplicem  quarta  : tunc 
- prima  ai  fecundam  maiorem  ravo~ 
nem  habebit  > quam  tertia  ai  quar w 
tam  • Tab.  I V.  Fig.  aj. 

Sint  quatuor  quantitates  A,B,C* 

& D ; & finnptis  E &F  aeque-*  .4 
multiplicibus  antecedentium  A & . t 

C,nec  non  fumptis  G & H aeque 
multiplicibus  confequentium  B & 

Djfitqiie  E multiplex  prima»  maior* 
quam  G multiplex  fecundae ; at  F 
multiplex  tertiae  non  fit  maior 
quam  H multiple*:' quartae.  Dico 
A ad  B maiorem  proportionem  ha- 
bere , quam  C ad  D • Quia  E ma- 
ior eft  quam  Gr&  F non  eft  maior , 
quam  H ; Ergo  a E ad  G maidrtm  f,  j[x-u 
proportionem"  habet  * quam  F ad  H/>  6. huius 
fed  tAadEefti  vt  C ad  F,cum^_> 
fiftt  illarum  pars  eadem  : ergo  e A 
ad  G maiorem  rationem1  habet  ,•  t9.h»9 
quam  C ad  H : & rurfus  d G ad  B d Def. 
cftjvt  H ad  D;  cum  fint  harum_»:  8 *■» 
aque  multiplices . Igitur»  A ad  B‘  ^/,f* 
maiorem  rationem  habet,  quam-j 
C ad  D • Quod  erat  ©ftendendum  ♦ 

PRO- 
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14»  Euclidis  Reftituti 
PROPOSITIO  XXVI.  si  prima 
quantitas  ai  facundam  materem-» 
proportionem  habuerit  , quam  tertia 
ai  quartam  , reperiri  pejfmt  aqtte 
multiplices  antecedentium , atqrc 
aque  multiplices  confequentiums 
quarum  multiplex  primce  excedat 
multiplicem  facunda  , «*  multiplex 
tertia  non  excedat  multiplicem  quar- 
ta, Tabui.  IV.  Fig.24» 

Habeat  AB  ad  C maiorem  pro- 
portionem > quam  D ad  E . Dico 
fieri  poffe,quod  proponitur  .Quo- 
niam AB  ad  C maiorem  rationem-* 
habet  quam  D ad  E • Ergo  « ali- 
qua quantitas  minor,  quam  prima—» 
AB , eandem  rationem  habebit  ad 
fecundam  C,quam  tertia  D ad  quar- 
tam E : vocetur  illa  AF  , & fuman- 
tur quantitatum  AF,  AB  & D a:que 
multiplices  MI,  MK  & N , hac  lc~ 

fq  , Yt  earum  differentia,  maior 

t,quamC.  Poftea  fumantur  aeque 
multiplices  RS  ipfius  £ & X alte- 
rius E , hac.itamen  lege , vt  RS  fit 
minima  omnium,  excedentium  ip- 
fam  MI»  ita  vt  exceffus  fit  minor,aut 
aqualis  vni  eius  parti  RV  , feu  C ; 
ideoque  exceffus  ipfius  RS,  fupra— , 
MI  erit  minor , quam  IK  * quae  ma- 
iorfa&a  eff,  quam  C : vnde  MK 
maior  erit,  quam  RS  & MI  minor 
eadem  RS*  Offendendum  modo  eff 
rnhifce  aeque  multiplicibus,  quod 
dum  MK  tnaioi'  eff  ipfa  RS , ipfain 


Liber  lll.  145 

N»aut  aequalem*  aut  minorem  efle 
ipfa  X*  Quoniam*  vt  AF  ad  Ci  ita. 
elt  D ad  E,  & fumptae  funt  duae  MI 
& N aeque  multiplices  ipfarum  an- 
tecedentium AF  & Di  nec  non  duas 
RS  & X aeque  multiplices  confc-.  b ex 
quentium  C & E • Ergo  t vt  MI  ad  prof>.  19 
RS»  ita  eft  N ad  X-  Qi^tre  e ficut?  huius  . 
M I minor  efti  quam  RS  x ita  N mi- 
nor  crits  quam  X .*  fuit  autem  often-  h*/*/, 
fa  MK  maior  , quam  RS.  Igitur 
quando  MK  maior  eft>  quam  |KS  % 
non  eft  N maior  3 quam  X • Quod 
erat  propofitum . 1 ; 

PROPOSITIO  XXVII.  Sifuerj*  EVCL* 
quatuor  quantitatis  & anttetden - 
tium  eque  multiplicia  ab  aque  muW  * 
tiplicibus  confequentium^qualifcnw*  " ^ 
que  fit  hxc  multiplicati 0 1 vtrunqut r - 
ab  vtroque , vel  vna  deficiunt , vel\ 
vnd  (tqualta  funU  vel  vna  excedunt , 
fi  ea  fumantur , qua  inter  fe  refpon- 
dent : erunt  illa  quatuor  quantitates 
proportionales  • Tab.  I V,  Fig.  25« 

Sint  quatuor  quantitates  A,B*C* 

& D ,*  & f*nt  E & F quacunque—» 
aeque  multiplices  antecedentium-» 

A & C ex  infinitis  aeque  multipli- 
plicibus,  quae  afljgn ari  poliunt;  nec  [,  t,rops 
non  fint  G & H quaectinque  aeque 
multiplices * ideft  valeant  pro  infi- 
nitis alijs  aeque  multiplicibus  con- 
fequentium  B & D ; & qtiotiefcun- 
que  E maior  ell>  quam  G femper 

fit 
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1 44  Euclidis  Ueftitnti 
fit  F maior  » quam  H , & quotief- 
cunque  E aequalis  eft  ipfi  G fit  pa- 
jriter  F aequalis  ipfi  H , & in  qua- 
cunque multiplicatione  E minor  eft 
quam  G , femper  fit  F minor  quam 
H.  Dico  A ad  B eandem  rationem 
habere  quam  C ad  D • Si  enim  hoc 
verum  non  eft>  habebit  A ad  B , 
aut  maiorem  , aut  minorem  ratio- 
nem, quam  C ad  D ; & in  quo- 
cunque  a cafu»  fi  multiplex  E exceft 
ferit  ipfuni  G,  aliquando  F non_» 
excedet  ipfam  H > vel  fi  F exce- 
dit ipfam  H in  aliqua  multipli- 
catione E non  excedet  ipfam  G » 
quae  funt  falfa,  & contra  hypote  fin. 
Non  ergo  A ad  B maiorem,  aut  mi- 
norem proportionem  habere  poteft, 
quam  C ad  D • Quare  b A,B,C>  & 
D erunt  proportionales.  Quod  erat 
oftendendum  • 


Finis  Libri  terti). 


LI- 


APPENDIX  LIBRI  III. 

I*  qita  nou*  for  mu  pr«portb»*m~> 
thewit*  demonRrantur. 


Completa  impre/fione  horum_j 
elementorum  hoc  fu ppJemen  um_» 
addere  decreui,quod  in  fine  lib.tertij 
apponi  pote/1,  vel  in  principio  ope- 
ris immediate  poti  prooemium  • 
Affurnuntur  primo  loco  eaedem_» 
i»  definitiones  pagina  97.  expolitas » 
& praeter  pronunciata  fex  in  pag, 
102.  exponi  debent  duo  alia  • 

, . AXIOM.YII.  Si  fuerintdue  pro. 
tiones  commeiifui ab iles  fimiles  in- 
terfe,^  tertia  prop-tio  maior  fuerit 
vna  illarum  ; erit  quoque  maior  re- 
nqua.  Et  fi  illa  minor  fuerit  erit 


quoque  minor  reliqua . 

. VIII.  ti  fi  dux  antecedentes  qua. 
tirates  prima  3 & tertia  6 fuerint  ea1, 
dem  partes  confequentiuin  2 Sc  4:in- 
uertendo  fecuda  2 & quarta  4 erunt 
eaeder/^partes  antecedentium  3 & 6. 
fct  cou  angendo  terminos  3 & 2 ne- 
pe  y-  ?.asdem  partes  erit  fecundi  2 , 
ac  6 & 4 nempe  10.  partes  efl  4 . Et 
ciuidendo  eofclem  terminos  fcilicet 

j^rntia  ^ ^ a>  neniPe  *•  ad  2.  erit 
vt  differentia  5,  & 4 nempe  2 ad 
quartum  terminum  4. 

A quantitas 

^ ad  B habuerit  eandem  prop-  tio- 
«em  quam  C habet  ad  D,  fcilicet  ex 
def  ia  pro-tio  A ad  B non  /it  maior» 
feminor  ratione  C ad  D j & habe- 
at G ad  B atque  H ad  D quamlibet 

$ com- 
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Libri  Ttrtij  . 

commenfurabilem  pro-nem  eandem 
ex  infinitis  qua?  proponi  pofiunt  . 
pico  quod  G&H  funt  vna  maio- 
res , vel  vna  aequales , vel  vna  mi- 
nores antecedentibus  A & C . Et  e 
conuerfo . 

Si  primum  verum  non  eft  fit  G mi- 
nor A & H non  minor  quam  C.  ergo 
a « proportio  A ad  B maior  eft,&  pro- 
tio  C ad  D non  eft  maior  eadem_, 
commenfiirabili  pro-ne  quam  G ha- 
la dtf%iQ  bet  ad  B,  vel  H ad  D.  & ideo  b A ad 
B maiore  pro-nem  habebit  quam  C 
ad  D:  quod  repugnat  hypothefi.  igi- 
tur quando  G minor  eft  quam  A eft 
impofilbile  vt  H fit  aequalisjaiit  ma- 
ior C.  Simili  progreflu  oftendetur 
quod  exiftente  H minore  quam  C 
non  erit  G aequalis  aut  maior  quam 
A.quapropterG  ipfaA  & H ipfa  C 
vna  minores , vel  vna  aequales , vel 
vna  maiores  erunt,' 

Secundo  politis  4 quantitatibus 
quarum  pro-tio  ignoratur,  fuppo- 
nantur  G&H  habere  eandem,  ied 
quamcumque  pro-nem  commenfu- 
rabilem confequeneibtis  B & D * & 
quotiefcumque  G minor  eft  prima 
A fit  quoque  H minor  tertia  C,&  fi 
G aequalis  fuerit  A fit  H aemulis  C> 
& quoties  G maior  eft  A ii  e etiam 
H maior  quam  C . Dico  A ad  B 
eandem  pro-nem  habere  quam  C ha- 
bet ad  D . 

Hoc  demonftratur  vt  in  23  prio- 
ris methodi . Fol.  156, 

PRO- 
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PROP.  U^TmhlU.A.36.  JEqutJ^  ^ 6 
les  quantitates  A & B ad  eandem  C, 
habent  eandem  pro-neni ; & eadem 
ad  aequales  • 

Sit  D quaelibet  partes  ipiius  C,  fci- 
licet  reprafcntet  infinitas  pro  portio, 
nes  commenfurabiles  . Quia  A & B 
fupponuntur  aquales.ergo  quotief- 
cuq;  eadem  quantitas  D aequalis  eft 
ipfi  A erit  quoque  aqualis  B;&  fi  D 
minor  elt  A erit  etiam  minor  qua  Bs 
& quoties  D maior  eft  A erit  eadem 
D maior  quam  B.  igitur  s A aci  C *b»i.  1. 
eandem  proportionem  habet  quam 
B ad  eandem  C • 

Secundo  fit  quaelibet  D commen- 
furabiiis  ipfi  A > habebit  i D ad  se-  b 4x1.4 
quales  A & B quamlibet  eandem_» 
pro-nem  commenfurabilem ; eftque 
D minor  > vel  «qualis  aut  maior  ea- 
dem C i quae  reprefentat  primam  & 
tertiam  , fcilicetduas  antecedentes, 
ergo  e proportio  C ad  A eadem  eft  e h*i  u 
quam  C ad  B . Quod  &c. 

PROP.  III.  Si  duae  quantitates  A 
B jCD  quarum  quantitatum  E > F 
fuennt  aeque  multiplices  vel  eaedem 
partes  iplarum  M & N : erunt  vicif- 
fim  AB  ipla  C D,  & E ipfa  F,  & M 
ipfa  N maioresjaut  vna  aequales,  vel 
vna  minores. 

Demonftratio  erit  eadem  qua  in 
prop.  1.  prioris  methodi  vfi  fumus , 
fol.104.  - 

PROP.  IV.  Inaequalium  quanti- 
tatum AB  & C maior  AB  ad  ean- 
§ i dem 
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Libri  Trrtij . 

dem  D maiorem  m-oportioneni  ha- 
bet quam  minor  C . Et  eadem  D ad 
maiorem  AB  habet  minorem  pro- 
nem quam  ad  minorem  C • 

Demonftratur  vt  in  2;  prioris  me. 
thodi . fol.  106. 

PROP.  V.  Ad  eandem  quantita- 
tem C rationem  habentium,  A quae 
maiorem  pro-nem  habet,  maior  erit 
quam  B,quae  habet  minore  pro»tio- 
nem  ad  eandem : Et  A ad  ^uam  ea- 
dem C minorem  proportionem  ha- 
bet maior  erit . ~ t . 

Demonftratur  vt  in  5.  prioris  me- 
thodi. fol.  III. 

PROP.  VI.  Si  A ad  G fit  vt  B ad 
eandem  C.  Dico  A fore  aequalem  B; 
& fi  eadem  C ad  A atque  ad  B ha- 
buerit eandem  proportionem , erunt 
A & B interfeaquaies  . 

Demonftratur  vt  in  4 prioris  me* 
thodi.  110. 

PROP.  VII.  Tab.  VllUVig,  1 

Si  A ad  B fuerit  vt  C ad  D , & pro- 
rio  A ad  B eft  maior  ratione  F ad  K . 
Dico  C ad  D maiorem  quoque  ra- 
tionem habere  quam  F ad  K , & fi 
minor  rerit  vtraque  minor; 

Quia  A ad  B maiorem  pro-nem_>» 
habet  quam  F ad  K*  ergo  0 pro»t io 
A ad  B maior  eft  & pro-tio  F ad  K 
non  maior  erit  eadem  commenfura- 
bili  pro-ne  quanv  L habet  ad  B , & 
O aa  K;  & ideo  L minor  erit  quam 
A,&  O non  minor  erit  quam  F.  Sit- 
que  N easdem  partes  ipfius  D ac  L 
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partes  eft  ipfius  i , fiue  O ipfius  K , 
ergo  N b minor  eft  ipfa  C , ficuti  L bh*itX 
minor  eft  ipfa  A«quare  pro-tio  C ad 
D maior  eft,  & pro-tio  F ad  K non 
eft  maior  eadem  commenfiirabili 
pro-ne  quam  N habet  ad  D , fiue  O 
ad  K ; & ideo  e C ad  D maiorem-»  crf//.io 
pro-nem  habet  quam  F habet  ad  K. 

Quod  &c. 

PROP.  VIII.  Tab.  II u Fig  ?p. 

Si  proportiones  A ad  B,  'V  C nd  D 
ea;dem  fuerint  vni  tertia  l ad  K : 
erimc  eaedem  interfe . 


Sumantur  quantitates  L,  N»0  ha- 
bentes quaflibet  fed  eafdem  pro-nes 
commenfurabiles  ad  confequentes 
B>  D,  K . Et  quia  pro-tio  A ad  B 
ponitur  eadem  ac  F ad  K*  ergo  4 
duae  L & O pro-Ies  commenfurabi- 
les  confequentibus  erunt  vna  maio- 
res , vel  vna  aquales,  yel  vna  mino- 
res antecedentibus . eadem  ratione 
N & O erunt  vna  maiores  , aut  ae- 
quales , vel  vna  minores  anteceden- 
tibus . igitur  L & N erunt  vna  ma- 
iores vel  vna  aquales , aut  vna  mi- 
nores antecedentibus  A & C;&  erant 
qualibet  commenf urabiles  prou  . 
portionales  confequentibus . ergo  b **4*ifm 
vt  A ad  B ita  eft  C ad  D . Quod  &c. 

PROP.  IX.  T*b.  F/lL  Fig . 14.  Si 
Prima  A ad  fecundam  Beandemjpro. 
uem  habuerit  quam  tertia  C ad  quar- 
tam D • Dico  quod  inuertemi^o  ad 
A eft  vtDadC. 

Ponantur  £ & H qualibet  & ea* 

§ 3 dem 
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Libri  T ertij . 

dem  partes  confequentium  B & D • 
erunt  « E & H vna  maiores » aut  ae- 
quales , vel  vna  minores  anteceden- 
tibus A & C . & inuerse  b B ipfius 
E & D alterius  H erunt  exdem  par- 
tes . Inteiligantur  poftea  L ipfius  A 
& N alterius  C efle  eafdem  partes  ac 
eft  B ipfius  E»  vel  D alterius  H ; & 
c fiquidem  E maior  eft  A erit  B ma- 
ior L ; pariterque  H ipfa  C , & D 
ipfa  N maiores  erunt,*  non  fecus  E 
E & H minores  fuerint  quam  A & 
C 3 erunt  quoque  B , D minores  L 
& N,  & fi  illae  aequales  hae  quoque-# 
aequales  erunt . Cumque  L,  N fint 
quaelibet  & eaedem  partes  confe- 
quentium A & C & funt  vna  maio- 
res , aequales, vel  vna  minores  ante- 
cedentibus B & D . igitur  d B ad  A 
erit  vt  D ad  C.  Quod  &c. 

PROP.  X.  Si  quatuor  quantita* 
tum  eiufdem  generis  AB  ipfius  E,  & 
CD  alterius  F aeque  multiplices  fue« 
rint  i &E  ipfius  F,  velfolummodo 
AB  ipfiusCD  multiplex  fupponatur; 
erit  vicifliro  reliqua  aeque  multiplex 
alterius . 

Demonftratur  in  io  prioris  me- 
thodi pag.  1 17. 

PROP.  XI.  Tab.  IV.  Fi?.  1 6.  Si 

2uantitas  A ad  £ fuerit  vt  C ad  D 
)ico  vicfifim  A ipfa  C , & B ipfa  D 
vna  aequales , vel  vna  maiores , aut 
vna  minores  efle  . Et  fl  praeterea  E 
ad  eandem  B fuerit  vt  F ad  eandem 
p-DicoA  ipfa  E,&  C ipfa  F vna  ma- 
iores 
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iores,  vel  aequales,  aut  minores  efle  • 

Si  primum  verum  non  eft  fit  vna 
antecedentium  A maior  C,  &:  B noa 
maior  D • ergo  « A ad  B maiorem  , . 
pro-nem  habet  quam  C ad  eandtm  „ 

B;  pofiea  eadem  C ad  B eandem  aut 
maiorem  pro-nem  habebit  ad  D, cum  . 

B ponatur  non  maior  D.  igitur  A ad 
B maiorem  pro-nem  habet  quam  C 
ad  D.  quoa  eft  contra  hypothefim  • 
non  ergo  A efle  poteft  maior  C & B 


non  maior  quam  D . Simili  modo 
oftendetur  quod  C non  poteft  efte^» 
maior  A & I)  non  maior  B j quare 
quotiefcumque  A maior  eft  ipfa  C 
erit  quoque  B maior  reliqua  D ; & 
quoties  A minor  eft  C ericB  minor 
D,  & fi  aequalis,  etiam  aequalis  erit  • 

In  fecunda  hypothefi  exiftente  A 
maiore  quam  E habebit  b A ad  ean-  bbui.5 
dem  B maiorem  pro-nem  quam  E ad 
ipfamraec  B,  eflq,-  F ad  D vt  E ad  B. 
ergo  e A ad  B maiore  pro-nem  habet  c hui  * 
quamF  ad  D,  &e rat  C ad  D vt  A T 
ad  n . igitur  d C ad  D maiorem  ra-  a.+av 
nonem  habet  quam  F ad  eandem  D . 
tt  ideo  e C maior  quoq;  eft  quamF.  clm:  . 
eodem  progreftn  exiftente  A mino-  * * 

je  quam  E,  oftendetur  C minor  F, 

Vftare  &c.  f 

PROP.XII.  Tat.  IV.  tig,  4.  Si  A 
« v-  aeque  multiplices  fuerint  ipia- 
m ? & D • Dico  A ad  C eandem 
pro-tionem  habere  quartrB  ad  D . 

humantur  E & H quaelibet  eaedem 
Partes  ipfarum  G&  D,  quarum  com-  V; 


munes 
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munes  menfurae  eaedem  fint  R , S . 
Quia  R,  S funt  eadem  pars  ipfarum 
C,  D eftque  D pars  ipfius  C . ergo 

4 S eadem  pars  eft  ipfius  R > quam 
D pars  eft:  alterius  C • eadem  ratio- 
ne H ipfius  E eadem  pars  erit  quam 

5 ipfius  R , feu  D ipfius  C , vel  B 
ipfius  A . quare  b A ad  B erit  vt  E 
ad  H ; & ideo  e E & H erunt  vna_» 
maiores,  aut  aequales»  vel  vna  mi- 
nores antecedentibus  A , & B ; 
funt  qualibet  eaedem  partes  confe- 
quentium  C,  D • ergo  d A ad  C e- 
rit  vt  B ad  D . Quod  &c. 

PROP.  XIII.  T*b.  IV,  Fig,  4*  Si 
A ad  B fueritvt  C ad  D eiufdem  ge- 
neris cum  prioribus . Dicop#rw«- 
tando  A ad  C eandem  pro*tionenL_j 
habere  quam  B acTD  • 

Sumantur  £ & H quaelibet  eaedem 
partes  ipfarum  C>  D,  quarum  com- 
munes menfurae  eaedem  fint  R,S»erit 
Cad  D vt  pars  R ad  SJimiliter  vt  R 
adS  ita  erit  E ad  H,feu  C ad  D, vel  A 
ad  B.  ergo  b E & H erunt  vna  aequa- 
les» vel  minores  aut  vna  maiores  an- 
tecedentibus A & B;  & erant  E»  H 
eaedem  & quaelibet  partes  tonfeque- 
cium . igitur  c A ad  C eft  vt  B ad  D • 
Quod  &c. 

PROP.  XIV.  T*b.  IV . 6.  Si 

AB  ad  BC  fuerit  vt  DE  ad  EF* 
Dico  quod  dmidtndo  differentia  ter- 
minorum AC  ad  eandem  confequen- 
cem  BC  eft  vt  differentia  DF  ad  EF « 
Sumantur  duae  quantitates  GB  dc 

HE 
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Apptnii* 

HE  quae  fint  qualibet  eaedem  partes 
confequentium  CB  & FE , quarum 
communes  menfurae  eqdem  fint  K,N« 
quare  « Kj  N aque  metientur  ante- 
cedentes GB,  HE,  nec  non  confe- 
quentes  CB  & FE;  & proinde  b K & 

N aque  metientur  earundem  diffe- 
rentiasGC  &HF.  quapropter  GC 
ipfius  CB  eadem  & qualibet  partes 
erit  ac  HF  partes  eft  ipfius  EF  . & 
quia  ex  hypothefi  AB  ad  BC  erat  vc 
DE  ad  EF , & fumpta  fuerunt  GB 
ipfius  BC»  nec  non  HE  alterius  EF 
eadem  qualibetpartes . ergo  e GB  cfoi.i. 
ipfa  AB,  atque  H E ipfa  DE  vnsu» 
minores  , aquales,  aut  vna  maiores 
erunt»  & ablatis  communibus  CB  > 

& FE,  quotiefcumque  G.C  minor  eft 
ipfa  AC  erit  quoque  HF  minor  DF, 

& quoties  GC  maior  eft  quam  AC 
erit  HF  maior  DF,aut  vna  aquales. 
Ctuncfiie  fint  quatuor  quantitates , 

AC»  CB»  DF,  FE»  & dua  a Ea  GC» 

HF  fint  qualibet  eadem  partes  con- 
fequentium CB,  & FE  qua  funt  vna 
minores , aquales  > vel  vna  maiores 
antecedentibus  AC,  & DF.  igitur  d dtsdm 
AC  ad  CB  fe  habet  vt  DF  aa  FE  • 

Quod  &c.  • • f « 

PROP.  XV.  T*b'  IV.  Fig.  6i  Si  A 
C ad  CB  fuerit  vt  DF  ad  FE . Dico 
quod  ctmpontndo  fumma.  termino- 
rum ad  eafdem  confequentes  pro- 
portionales funt,  fcilicet  AB  ad  B 
C erit  vt  DE  ad  EF . 

Zntelligatur  « HE  ad  EF  habere  a 4x1.3 

ean- 
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eandem  pro-tionem  quam  AB  habet 
ad  BC  • ergo  diuidendo  b AC  ad  C 
B erit  vt  HF  ad  FE  j & erat  DF  ad 
FE  vt  AC  adCB.  igitur  e HF  & D 
F ad  eandem  FE  habent  ;eandem_-> 

{>ro-tionem  > & proinde  4 HF  aequa- 
is  eft  DF  ; & addita  communi  FE 
erit  HE  aequalis  DE ; ideoque  * DE 
ad  E F erit  yt  HE  ad  EF,  feu/quam 
AB  ad  BC  . Quod  &c. 

PROP.  XVI.  Si  quantitatum  ag- 
gregata fuerint  inter fe  vt  ablatae 
portiones ; erunt  relidua  vt  agrega- 
ta  • Et  e conuerfo  . 

Demoftraturvt  in  15.  prioris  me» 
thodi . pag.  126. 

PROP.  XVII.  Si  quantitates 
eiufdem  generis  pro-nales  fuerint  .* 
niaxi:na  & minima  reliquis  duabus 
maiores  erunt. 

Demoftratur  vt  in  id.  prioris  me- 
thodi . pag.  120. 

PROP.  XVIII.  Si  commenfura- 
biiibus  pro-tionibus  fimilibus  adda- 
tur abat  li  miles  pro-nes  commenftir 
rabiies;  component  pro-nes  com- 
menfurabiles  iimiies . 

DemonRratur  in  17.  pag.  127« 
PROP.  XIX.  T *b.  IV.  tig.  12.  Si 
quantitas  A ad  B fuerit  vt  C ad  D * 
& B ad  E eandem  commenfurabi- 
lem  pro-nem  habuerit  quam  D ad 
H.  D ico  quod  c$mp$Jit*  pro-tiones 
A ad  E & C ad  H eadem  erunt  • 
Ponantur  N ipfius  E & O ipfius  H 
eadem  & qualiDet  partes  ,•  & * in- 

uer- 
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uertendo  eft  E ipfius  B,  atque  H a I-t 
terius  D eadem  partes,  ergo  b N b** t| 
ipfius  B eaedem  partes  erit  ac  O par- 
tes eft  alterius  Di  pofita  autem  fuit 
A ad  B vt C ad  D . igitur «N&O  c &#».*• 
vna  maiores » aut  aequales , vel  vna 
minores  erunt  antecedentibus  A 8c 
C;  & fuerunt  N,  O qualibet  eadem 
partes  confequentium  E & H . ergo 
rf  A ad  E eft  vt  C 3cf  H . Quod  &c.  d ud ? 

PROP.  XX.  T ab.  IV.  Pig.  1$,  14. 

Si  pro-tionibus  limilibus  A ad  B, 

& C ad  D addantur  dua  alia  finules 
pro-tiones  B ad  G vt  Dad  H.  Dico 
quod  compolita  proportiones  A ad 
(i  & C ad  H eadem  funt . qua  ex 
iquati  ordinate  vocentur. 

Ponatur  K ipfius  G,&  N ipfius  H 
eadem  & qnelibet  partes ; & ideo  4 a *x/.$ 
G ipfius  K & H alterius  N eadem_> 

? artes  erunt:  eftque  B ad  G vt  D ad 
I . ergo  b B ad  IC  erit  vt  D ad  N , bA«.r? 
&inuei  tendo  c K ad  B erit  vt  N ad  ch*i.9 
D ; & erat  quoque  A ad  B vt  C ad 
D . igitur  JK  & N erunt  vna  maio-  d ha, u 
res,  vei  aquales , aut  vna  minores 
ipfis  A & C ,*  erant  autem  K & N 
qualibet  e^dem  partes  ipfarum  G & 

H . ergo  e A ad  G eandem  propor-  f hui.u 
tionem  habet  quam  C ad  H • 

Similiter  fi  eifdem  compofitis  fi- 
m ilibus  pro-tionibus  addantur  eo- 
dem ordine  fimiles  pro-nes  G ad  S 
vtH  ad  R oftendetur  quod  prima_» 
ad  tertiam  S poft  fecundam  G erit 
vtCadR.  Quod &c. 

PRO- 
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Libri  Terti}  , 

PROP.  XXL  Si  pro-tionibus  fi- 
milibus  A ad  B,  & C adD  addantur 
perturbato  ordine  ali*  pro-nes  fi- 
milesB  adE,&FadC.  Dicoquod 
compofitae  pro-tiones  A ad  H>&F 
ad  D eaedem  funt . 

Demonftratur  vtinao.prioris  me- 
thodi fol.  15 

PROP.  XXII,  Si  ex  pro-nibus  ii. 
milibus  A ad  B,  & C ad  D tollantur 
ordinate»  vel  perturbate  ali*  fimiles 
pro-tiones  A ad  E & C ad  F . Dico 
refiduas  pro-nes  E ad  B & F ad  D 
fimiles  elle . 

Demonftratur  vtin  21.  prioris  me- 
thodi fol.  134. 

PROP.  XXIII.  Si  A ad  B fuerit 
vt  C ad  D;  & F ad  eandem  B ht  vt  H 
ad  eandem  D • Dico  quod  duae  an- 
tecedentes A,  F firmi  1 fumptae  ad  e- 
andem  B habent  eandem  proportio- 
nem , quam  C , H fimul  fumptae  ad 
eandem  confequentem  D • 

Demonftratur  vt  in  2 a.  prioris 
methodi  fol,  135. 

PROP.  XXIV.  Si  fuerint  qua- 
tuor  Quantitates  AB,CjD,F  & bina: 
aliae  H & O pro-tionales  confequen. 
tibus  C»  & F,  fint  vna  minores  vel 
vna  maiores  antecedentibus  AB  , 

D eXceflu,  vel  defe&u  a prima  AB 
minori  quolibet  dato  . Dico  quod 
illae  quatuor  quantitates  funt  pro-les 

Demoftratur  vt  in  »4  prioris  me* 
• thodi  fol.  137.  & fic  reliquae  vfque-# 
ad  pro  nem  27.  eiufdem  libri  iu.f 
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LIBER  IV. 

De  Spatfjs  proportionalibus . 
DEFINITIONES. 

RE OlVROZA  triangula , vel  paraUele* 
gramma  funt  > tum  duo  latera  cire* 
angulum  vnius fuerint  duo  extrema , 
& duo  latera  etre*  angulum  alteriut 
figura  fuerint  duo  media  quatuor  pro» 
portionalium  • Tabula  IV#Fig«  26, 
Vt  duo  triangula  ABC , DEF  , 
vel  duo  paralldogramma  BG » EH 
erunt  reciproca  , fi  fuerit  AB  ad  E 
Dj  vt  FE  ad  CB ; Hac  enim  ratio- 
ne angulus  B parallelogrammi  BG, 
vel  trianguli  ABC  continebitur  a 
mima  AB,  & quarta  CB  ;8c  angu- 
lus E parallelogrammi  EH»  vel  tri- 
anguli DEF  continebitur  a fecun- 
da DE  & tertia  EF  > quatuor  pro- 
portionalium . 

TARALLELOGRAMORVM  fecundum 
aliquam  ettam  lineam  applicatorum 
illud  deficere  dicitur  3 quod  non  occu- 
pat totam  lineam : Excedere  verb 
quando  occupat  maiorem  lineam  re* 
l lam  3 quam  fit  ea » fecundum  quam 
applicatur  : Excejfus  veri } vel  defe* 
£lut  Mcttur  fars , vel produftto  etuf- 
dem  applicati  parallelogrammi  3 quod 
fuper  defeftum  , aut  exceffum  Une * 
fuppofite,  defcnptum  efl . Tabula-* 
IV.  Figura  27. 

G Vt 
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Libri  Tertij  . 

PROP.  XXI.  Si  pro-tionibus  fi. 
milibus  A ad  B,  & CadD  addantur 
perturbato  ordine  aliae  pro-nes  fi- 
miles  B ad  E>  & F ad  C.  Dicoquod 
compofitae  pro-tiones  A ad  E * & F 
ad  D eaedem  funt  • 

Demonftratur  vcinio.prioris  me- 
thodi fol.  133. 

PROP.  XXII,  Si  ex  pro-nibus  fi. 
milibus  A ad  B,  & C ad  D tollantur 
ordinate,  vel  perturbate  aliae  fimiles 
pro-tiones  A ad  E & C ad  F . Dico 
refiduas  pro-nes  E ad  B & F ad  D 
fimiles  elle. 

Demonftratur  vt  in  ai.  prioris  me- 
thodi fol.  134. 

PROP.  XXIII.  Si  A ad  B fuerit 
vt  C ad  D;  & F ad  eandem  B fit  vt  H 
ad  eandem  D . Dico  quod  duae  an- 
tecedentes A,  F fimul  fumptae  ad  e- 
andem  B habent  eandem  proportio- 
nem , quam  C , H fimul  fumptae  ad 
eandem  confequentem  D . 

Demonftratur  vt  in  2*.  prioris 
methodi  fol.  135. 

PROP.  XXIV.  Si  fuerint  qua- 
tuor  quantitates  AB,CjD,F  & binae 
aliae  H & O pro-tionales  confequen. 
tibus  C,  & F , fint  vna  minores  vel 
vna  maiores  antecedentibus  AB  > & 
D eXceffu.  vel  defe&u  a prima  AB 
minori  quolibet  dato . Dico  quod 
illae  quatuor  quantitates  funt  pro-les 

Demoftratur  vt  in  34  prioris  me- 
. thodi  fol.  137.  & fic  reliquae  vfque-/ 
ad  pro  nem  27.  eiufdem  libri  zzx*  j 
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De  Spatijs  proportionalibus . 
DEFINITIONES. 
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REGlPROCjf  triangula , vel  parallele*  /, 
gramma  fiunt  , cum  duo  latera  circa 
angulum  vnius fuerint  duo  excrema , 

& duo  later acirca  angulum  alteriut 
figura  fuennt  duo  media  qu at uor  pro- 
portionalium . Tabula iV.Fig. 26. 

Vt  duo  triangula  ABC »'  DEF  , 
vd  duo  paral felograrama  BG , EH 
erunt  reciproca  , fi  fuerit  AB  ad  E 
D,  vt  FE  ad  CB : Hac  enim  ratio- 
ne angulus  B parallelogrammi  BG, 
vel  trianguli  ABC  continebitur  a 
prima  AB,  &■  quarta  CB  ,•&  angu- 
lus E parallelogrammi  EH»  vel  tri- 
anguli DEF  continebitur  a fecun- 
da DE  & tertia  EF  » quatuor  pro- 
portionalium . 

VARALLEIOGRAMORVM  fecundum  (/, 
aliquam  eflam  lineam  applicatorum 
illud  deficere  dtettur  > quod  non  otcu • 
pat  totam  lineam : Excedere  vere 
quando  occupat  maiorem  lineam  re - 
{iam  ) quam  fit  ea  1 fecundum  quam 
applicatur  : Excejfut  veri » vel  defe* 
liut  dicitur  part , vel  produftio  e tu  fi- 
dem applicati  parallelogrammi  » quod 
fiuper  defeftum  , aut  exceffum  lintee 
fuppofitA  defiet  iptum  e fi . Tabula»-» 

IV.  Figura  2 7. 

G Vt 
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14  6 Euclidis  Reftttuti 
Vt  parallelogrammum  AD  ap- 
plicatum fuper  redam  AB,  dicitur 
deficiens  , quando  eius  latus  AC 
* non  occupat  totam  lineam  AB.  Ec 

dicitur  excedens , quando  AC  ma- 
ius eft,quamAB.  Diciturque  de- 
fedus  in  primo  cafu , vel  exceflus 
in  fecundo , ipfum  parallelogram- 
mum CH  . 

Sf  ab  eodem  fundo  diametri  parallelo* 
grammi  dutfjt fuerint  dua  reda  p4* 
raileljt  lateribus  effias  : parallelo» 
gramma > que  d diametro  bijfetan - 
tur  , vocentur  arca  diametrum  tote* 
fletui  a j & duo  tlla  paralltlogram* 
mu,  qua  d diametro  non  bejfecan‘ur  i 
vocentur  parallelogramma  comple * 
menti  • Tabula  IV.  Fig«  2$. 

Vt  li  in  parailelogrammo  BD  per 
pun&um  O,  in  eius  diametro  AC 
aflumptum  , ducantur  duae  redae  , 
HOG  quidem  parallela  lateri  DC  , 
feu  AB  ; atque  FOE  parallela  late- 
ri 4CB  , vel  DA  : vocentur  paral- 
lelogramma  BD  > HF  , atque  EG 
circa  diametrum  conftituta,*  atque-> 
duo  parallelogramma  DO  , &BO , 
qua;  a diametro  non  bifiecantur;  ap- 
pellentur parallelogramma  comple- 
menti . 

fVCL‘  PROPOSITIO  I.  TtimiuU , & 
parallelogramma  <tque  alta  fuat  en* 
ter  fet  vt  bafes . Er , fi  fuerint  inter 
/f  vt  bafes  , aquales  altitudines  h** 

bibunt 
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iebunt»  Tab.  IV.  Fig.  2 9»  $0. 

Sint  primo  duo  triangula  ABC  , 

DEF  aeque  alta»  feu  inter  eafdem-# 
parallelas  AK  , BF  . Dico  triangu- 
lum ABC  ad  triangulum  DEF  ha- 
bere eandem  rationem  > quam  bafis 
BC  ad  bafim  EF . Secetura  EF  in  a*«p. 
quancumque  multitudinem  partium 
aqualium , quarum  vna  fit  EI , & in 
CB  fumatur  SC , qika  fit  amelibet  • 
multiplex  ipfius  EI : erit  b SC  ipfi-  b Dtf» 
us  EF  quaelibet  partes , & coniun-  | 
gantur  S A • ID • Quoniam  e quoti-  c tx pr% 
es  bafis  EI  metitur  bafim  EF , toties  }2M,i 
triangulum  EID  metitur  aeque  al- 
tum triangulum  DEF , & quoties  d dtxpr , 
EI  metitur  CS  , toties  triangulum  3 t lib.t 
DEl  » metitur  atque  altum  triangu- 
lumASC.e  Ergo  triangulum  AS  e Def.6 
Cquaelibet  & eaedem  partes  eft  tri-  litjm  F 
anguli  DEF,  quemadmodum  SC 
eft  partes  alterius  EF.  Sqnt  ergo 
quatuor  magnitudines , prima  BC  , 
fecunda  EF  , tertia  triangulum  A 
BC,  quarta  triangulum  DEF,  & 
duae  aliae , fcilicet  bafis  SC  , & Tri- 
angulum ASC  funt  qualibet , &' 
eaedem  partes  confequentium  EF  , 

& trianguli  DEF , iaeft/  ad  eas  ha-  { Dfrg 
b^nt  quamlibet,  & 'eandem  ratio-  ub 
nem  commenfurabilem  ; & quoties 
SC  eft  aequalis  primae  BC  , g necef-  « pr«p. 
ferio  triangulum  ASC  aequale  erit  j a.M*  1 
tertiae , fcilicet  triangulo  ABC ; & 
quoties  cumque  SC  maior  eft,  quam 
G a BC 
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1 4S  Euclidis  Reftituti 
h fx  w*  BC » toties  h ASC  maius  eft , quam 
li,Ub.i  p&Q  3 c£im  SC  minor  eft,  quam 
BC,  femper  ASC  minus  erit,  quam 
ABC  . Ergo  i prima  BC  ad  fecun- 
1 Pr£\  dam  ^ ean<*em  rabonem  habet  9 
2i"‘  ‘5  quam  tertia  ABC  triangulum,  ad 
quartam  magnitudinem  , triangu- 
lum DEF.  Quod  erat  oftenden- 
dum  . 

. Secundo  iint  parallelogramma—, 
BH , EK  eiufdem  altitudinis . Di- 
co proportionalia  ede  bafibus  Du J 
ftis  diametris  AC  , DF ; erunt-  h £-j 
\ . anguia  ABC  , DF.F  atque  alta-;  te 
I tx  prt  ideo  l inter  fe  erunt , vt  bafes  BC 
mbpdr»  EF;  fed  m vt  triangulum  ABC  ad 
triangulum  DEF , ita  duplum'  ad 
irfiid.i  duplum  , ideft'»  parallelogramm- 
n ptop.,  um  BH  ad  pardlIciogrammuni_» 
itdib.%  £K  . Ergo  o parallelogrammum  B 
° H ad  parallelogrammum  EK  , erit 
vt  baiis  BC  ad  baiim  EF,  Vterat 
probandum  . 

Tertio  iit  triangulum  ABC  ad 
triangulum  DEF,  feu  parailelogra- 
mum  BH  ad  parallelogrammum^* 
EK , vt  baiis  BC  ad  baiim  EF . Di» 
co  altitudines  triangulorum  feu  pa- 
: - t rdllelogrammorum  aquales  eife . Si 
. i hoc  verum  non  eft  * ipii  DEF  aque 
altum  fecetnr  fpatium  MBC  maius, 
p ix  pri  aut  minus,  quam  ABC:  Ergo  p 
maptr*  erit  MBC  ad  DEF , vt  baiis  BC  ad 
baiim  EF  ,*  Erat  autem , vt  BC  ad 
T prop,  EF,  ita  ABC  ad  DEF.  Ergo$M 
•'"•5’  BC 
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BC  & ABC  eandem  rationem  ha- 
bent ad  idem  fpatmm  DEF  ; ideo- 
quer  MBC  & ABC  a-qualia  funt  , 
pars  & totum»  quod  elt  imporfibi- 
le  • Non  ergo  alia  altitudo , quam 
ipfius  fpatij  ABC  aqualis  eft  altitu- 
dini fpatij  DEF  . V nde  patet  pro- 
pofitum  . 

Facili  negotio  ex  hac  propoiitio- 
ne  deducuntur  tres  prima  propoli - 
tiones , qu  ? in  fecundo  libro  fatis 
prolixe  aemonltrauit  Euclides . 

Sic  primo  reda  linea  A infeda , 
& BC  feda  ht  in  D • Dico  paral- 
leiogrammum  redangulum  lub  A 
& BC  comprehenfum  , ( ideft  cuius 
balis  ell  » altitudo  A circa  an- 
guium redum  ) aquale  efle  redan- 
giiiis  parallelogrammis  fub  A & B 
D,  atque  fub  A & DC  contentis  . 
Quoniam  hac  omnia  parallelogram- 
ma  rectangula  funt  aque  alta , cum 
habeant  communem  altitudinem-j 
men  fu ratam  a reda  A • Ergo  f erunt 
inter  fe  3 vt  bafe  ; fed  bafes  BD , 
DC , limul  fumpta , aquales  funt 
bali  BC  . Ergo  t redangula  ex  BD 
in  A>  & ex  DC  in  A » limul  futn- 
pta  aqualia  funt  redangulo  ex  bali 
BC  in  altitudine  A duda . Quod 
erat  probaudum . 

Secundo  fu  pronatur  infeda  A ae- 
qualis totae  BC,  erit  eadem  ratio- 
ne , paralleiogrammum  ex  A in  B 
C , feu  ex  BC  in  CB  , ideft  iiqua- 

» ; vi,  3 dra- 
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l$o  Euclidis  Reftituti 
dratum  ipfius  BC  * aequale  duobus 
rettanguhs  ex  A * feu  BC  in  BD  # 
& ex  BC  in  CD  firnul  fumntis . 

Tertio  ftipponatur  rinfeaa  A se* 
qualis  fegmento  DC>  erit  rurfusjpa- 
rallelogrammum  ex  A,  feu  DC 
in  CB  aquale  duobus  redtangulis 
ex  A * feu  CD  in  BD , & ex  DC 
in  DC  > feu  x quadrato  ipfius  DC  • 

PROPOSITIO  II.  Reffafinenpa. 

r alit  Is  bafi  trianguli ; fetat  proportio* 
naliter  eius  latera  • Et  re&a  , fetans 
froportionaUtsr  latera  triangule  i pa- 
rallela eji  tiuj  bafi  • Tabula  IV, 

Fig. 32. 

Sit  triangulum  ABC&DE  re* 
dia  parallela  bafi  BC  fecet  eius  late- 
ra in  D & E . Dico  BD  ad  DA  ef- 
fe  in  eadem  ratione , ac  CE  ad  E 
A • Coniungantur  redlae  DC  * EB  • 
Quoniam  duo  triangula  DBE  , EC 
D- eandem  bafim  DE  habent  * & 
fiftit  inter  parallelas  DE » BC  • Er- 
& a aequalia  inter  fe  funt  * & ideo  b 
ad  idem  triangulum  ADE  eandem 
rationem  habent ; fed  e triangulum 
BED  ad  triangulum  DEA  eandem 
rationem  habet*  quam  balis  BD  ad 
bafim  DA  ( eo  quod  perpendicula- 
ris , 5 pundto  E fuper  redlam  AB  t 
communis  altitudo  eft  triangulorum 
DEB  y DEA  ) . Ergo  d triangulum 
DCE  ad  triangulum  D AE  eft , vt 

BD 
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BD  ad  DA . e Rurfus  cum  triangu- 
lum CD£  ad  triangulum  EDA  iit  , fpropy 
vt  bafis  CE  ad  bafim  EA»  quia  fuut  3» 
eiufdem  altitudinis  . Ergo,  /vt  B 
D ad  DA,  ita  eft  CE  ad  EA . Quod 
erat  primo  oftendendum . 

Secundo  fit  BD  ad  DA » vt  CE 
ad  EA  . Dico  DE  parallelam  efie 
bafi  BC  . Si  hoc  verum  non  eft  , 
fit^EH  parallela  bafi  BC;  Ergo,  * 
h vt  CE  ad  E A ita  erit  BH  ad  H A : h tx  pri 
erat  autem  , vt  CE  ad  EA,  ita  BD  *»*!*'- 
ad  DA  ; Ergo vtBH  ad  HA  , 
ita  eft  BD  ad  DA  • Et  componendo  7.  /Xj 
1 erit  B A ad  A D » vt  BA  ad  AH#  iprop. 
Quare  0 AD  & AH  aequales  erunt,  l4jrib‘^ 
parsj,  & totum  > quod  eft  abfur- 
dum.  Non  ergo EH,  fcdipfa  ED  opnp. 
parallela  eft  baft  BC  • Quod  erat  4» 
probandum  . 

PROPOSITIO  III.  K,0»  /<»«  . j,v“' 

fu 09  i bifariam  angulum  verticis 
trianguli » Jec abit  bafim  in  eadem  ra- 
tione Uterum  , ita  vt  homologa  fint  * 

eenterminalia  . Et,  fi bajis  fegmen • 
ta  dtffcfla  fint  in  eadem  ratione  la- 
terum , erit  feftm  bifariam  angulus 
vertitis . Tabula  IV.  Fig,  3, 

In  triangulo  ABC  redta  AD  effi- 
ciat angulos  D AB,  DAG  aequales 
inter  fe  * Dido  BD  ad  DC  efle , vt 
BA  ad  ACJ.  Produdla  CA , vt  fiat  a p np, 
4 EA  aequalis  BA  » & iungatur  EB  • b 
G 4 Quo- 


b prop. 
(•lib*  r« 

e prop» 
1 8. 


d prop. 

1 6,Wf.  i 
c prop,x 
bnins  . 
fprop.i 
lib,  3« 


g prima. 
p*r*,hn. 


ii  prop. 
y.  M.j. 
i prop. 
*4.Ub.3 
Iprop* 
hb.  3. 
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Quoniam  b anguIbE  & ABE,  op- 
po/iti  lateribus  aequalibus  BA  , EA 
funt  inter  fe  squales ; Ergo  c exter- 
nus angulus  CAB  duplus teft  anguli 
ABE  : fed  angulus  CAB  duplus  eft 
etiam  anguli  I)AB  ; Ergo  duo  an- 
guli DAB  &EBA  ( alterni  ) aqua- 
les funt;  & ideo  d AD  parallela  eft 
EB , baii  trianguli  CEB  » Quare  e 
BD  ad  DC  eft , vt  EA  feli / ei  aequa- 
lis BA  , ad  AC  . Vt  erat  proban- 
dum . 

Secundo  Et  BD  ad  DC  > vt  BA 
ad  AC  . Dico  redam  DA  fecare—» 
bifariam  angulum  BAC.  Si  hoc  ve- 
rum noni  eft  , alia  reda  HA  fecet 
angulum  BAC  bifariam  , Iam  9g  vt 
BA  ad  *AC  3 ita  erit  BH  ad  HC: 
erat  autem  , vt  BA  ad  AC  , ita  BD 
ad  DC  ,*  Ergo  b vt  BH  adHC>  ita 
eft  BDad  DC,*  & componendo  i B 
C ad  HC  erit,  vt  BC  aa  CD ; ideo- 
que  / CH  & CD  squales  funt,  par$ 
& totum , quod  eft  abfurdum  . Non 
ergo  aliqua  alia  reda  praeter  DA  fe- 
cat  bifariam  angulum  CAB  • Quod 
eratoftendendum  . 

PROPOSITIO  IV.  Triangulorum 

inter  fe  equiangulorum  proportiona. 
lia  funt  Utera » que,  circum  aquales 
angulos  • Et  homologa  funt , qua  a- 
quulibus  angulis  /obtenduntur,  Fe- 
tentur autem  huiufmodi  triangula  Si- 
milia inter  fe , Tab.  IV,  Fig-  34> 
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In  triangulis  ABC  , DEF  lint 
duo  anguli  A & D aquales  inter  fe; 
pariterque  duo  angpli  B & E aqua- 
les ; vnde  * tercij  anguli  C &r  F x- 
quales  erunt  chm  iint  comple- 
menta ad  duos  rectos  in  vtroque^ 
triangulo.  Dico  die  AB  ad  BC,  vt 
DE  ad  EF  & BC  ad  CA , vt  EF  ad 
FD  y atque  CA  ad  AB , vt  FD  ad 
DE  ( hoc  enim  modo  homologa—» 
latera  > idcft  antecedentia  propor- 
rionalitatis,  fubtendunt  fangulos  ae- 
quales ) . Secentur  » GB  aqualis 
DE  & NC  aqualis  DF ; & ducan- 
tur e GH  quidem  parallela  AC  , 
atque  NK  parallela  AB  . Quoniam 
eidem  angulo  A aqualis  ell  D ex 
hypothefi  & BGH  propter  paral- 
lelas GH>  ACjd  aoualis  efl:  eidem 
A . Ergo  anguli  BGH  & D aqua- 
les funt  > & erant  aquales  anguli  B 
& E , atque  fubiacenria  latera  GB  , 
DE  aqualia  erant.  ErgotBH  ae- 
qualis dl  EF  . Eodem  modo  in  tri- 
angulo NKC  eritKC  aqualis  EF  - 
Poltea  quia  G H parallela  eft  AC  • 
Er^o/ AB  ad  BG  erit*  vr  CB  ad 
BH ; &”  permutando^  AB  ad  BC 
erit,  vt  GB  ad  BH  ; funtque  GB  j 
BH  3 quales  lpfis  DE , EF  . Ergo, 
h vt  AB  ad  BC , ita  eft  DE  ad  EF  • 
Rur/iis  «propter  parallelas  AB,NK 
erit  B C ad  C K , vt  AC  ad  CN ; & 
permutando  l BC  ad  CA  erit,  vt. 
KC  ad  CN  j feu,  m vt  EF  ad  FD 
G 5 ( cum. 


a ex  pr. 
x8,/ifo  1 


b prop» 
j. 

c 'Coro/. 
prof:.  1$ 
lib.  t.  ' 


d j >rop- 


e prop. 
*$Jib,r 


f prop» 

i.buitti 

g prof, 
i 2 lib-  3. 

h prop. 
7.iib  i 
i prop,  1 
k*lMJ  » 
lprop . 
U./»M 
m prop. 

3.  lifj-i 
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( cum  hae  aequales  fint  illis ; ) cumq; 
AB  ad  BC  fit , vt  DE  ad  EF  , & 
BC  ad  C A fit  > vt  EF  ad  FD . Er- 
uprap.  go  , n ex  compofitione  ordinata—»  , 
*?  erit ; AB  ad  AC  , vt  DE  ad  DF  . 
Quod  erat  probandum . 

JEVCL.  PROPOSITIO  V • Si  duo  triangu» 
la  lator  a proportionalia  habutrmt  > 
trttnt  aquianguU  intir  fe  • Tabula 
V.  Fig.  $5. 

In  triangulis  ABC , DEF  fit  AB 
adBC,  vt  DEadEF  & BC  ad  CA 
fit , vt  EF  ad  FD , atque  CA  ad  A 
B fit,  vt  FD  ad  DE  • Dicoftriangu- 
zprop.  Ia  efle  aequiangula  • Fiat  a angulus 
24/16.1  HBC  aequalis  angulo  E,&  angulus 
HCB  fiat  aequalis  angulo  F ; Effl- 
bexpr.  cietur  b ergo  tertius  angulus  H ae- 
1 qualis  angulo  D • Quare  in  trian- 
gulis aequiangulis  BCHj  EFD  erit 
€prop+  g HBadBC,vt  DEadEF;  fed  AB 
hmint . BC  erat  f vt  DE  ad  EF . d Ergo 
HB  & AB  ad  BC  eandem  rationem 
c proo.  habent ; ideoque  e HB  & AB  aequa- 
4*  Ub  i les  inter  fe  liint.  Eadem  ratione  H 
C aequalis  erit  AC;  &eftBC  bafis 
fpnp'7  communis  . Ergo/ anguli  A & H 
i,  aequales  inter  fe  erunt ; erat  autem_j 
angulus  D aequalis  angulo  H . Ergo 
duo  anguli  A & D aequales  inter  fe 
funt . Eadem  ratione  anguli  ABC 
& E aequales  inter  fe  |erunt  • Quare 
triangula  ABC  > DEF  aequiangula 
funt . Quod  erat  olkndendum . 

PRO- 
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PROPOSITIO  VI.  Si  dne  trian - *vcl» 
gula  vnum  ungulum  vni  angulo  6' yi' 
aqualem  habuerint , & circa  aquales 
angulos  Utera  fuerint  proportionalia; 
triangula  erttnt  fimi  U a . Tabula*» 

IV.  Fig.  3<5. 

In  triangulis  ABC , DEF  fint 
anguli  A & D aequales  &,  vtlBA 
ad  AC  , ita  iit  DE  ad  DF.  Dico 
triangula  efie  iimilia . Secetur  a A a prc». 
G aqualis  DE  & AH  fiat  a:qua Iis  3-  M, « 
DF , & coniungatur  GH  ; cumque 
anguli  A , D aquales  fint » erunt  b bprof, 
duo  triangula  AGH,  DEF  a?qua« 
lia  j aquiangula  3 & acquilatera  in- 
ter fe Eft  vero  BA  ad  AC , vt  ED 
ad  DFafeu  e vt  GA  ad  AH.(p  loptcr  C prop.} 
*quaEtatem).Ergo  d permutando  B 3- 
A ad  AG  erit  ,vt  CA  ad  AH  ideo-  jf/jjf* 
GH  parallela  eritipfi  BC.Vndef  c 
angulus  B squalis  erit  angulo|AGH  a .huius 
»ed  eidem  angulo  AGH  «qualis  f inf- 
erat angulus  E . ErgoanguliB&E 
aquales  inter  ie  erunt;  Erant  autem 


Pnus  anguli  A & D aquales . Ergo 
g triangula  ABC  » DEF  inter  fe-*  g **Pr ' 
squiangula,  & h iimilia  funt . Quod  I 
erat  oftendendum  • hiil f * 


PROPOSITIO  VII.  &'.«  EVCL, 
triangulis  duo  latera  duobus  lateribus 
fropoi  tional  ia  fuerint  > i/a  vt  homo, 
hg*  fint  parallela  , d*  ab  eis 

tomptakenfi  fint  eiufdem  fpeciei  ; 
trunt  triangula  fimilta,  & bafes  f*. 

G 6 ral - 
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Vt  parallelogrammum  AD  ap- 
plicatum fuper  redam  AB,  dicitur 
deficiens  , quando  eius  latus  AC 
> non  occupat  totam  lineam  AB.  Ee 
dicitur  excedens , quando  AC  ma- 
ius eft,quamAB,  Diciturque  de- 
fedus  in  primo  cafu , vel  exceflus 
in  fecundo , ipfum  parallelogram- 
mum CH  . 

$/  ab  eodem  puntlo  diametri  parallele* 
IU*  grammi  du£l<e  fuerint  dite  re8a  pa* 
ralleU  lateribus  ipfiut  : parallelo* 
gramma  i qu*  d diametro  bijftcan - 
tur , vocentur  arca  diametrum  con * 
flttutoj  & duo  fila  paralltlogram - 
ena,  qua  4 diametro  non  btffecantur  ; 
vocentur  pural  telo  gramma  comple - 
menti . Tabula  IV.  Fig»  aS. 

Vt  li  in  parallelogrammo  BD  per 
pundum  O , in  eius  diametro  AC 
aftumptum , ducantur  duae  redae  * 
HOG  quidem  parallela  lateri  DC  , 
feu  AB ; atque  FOE  parallela  late- 
ri 4CB » vel  DA  : vocentur  paral- 
lelogramma  BD  » HF  , atque  EG 
circa  diametrum  conftituta ; atque-* 
duo  parallelogramma  DO  , &nO, 
qu*  a diametro  non  biflecantur;  ap« 
pellentur  parallelogramma  comple- 
menti . 

*VCI..  PROPOSITIO  I.  Triangula , & 
1 ' faraltittgramm»  aquff  ait » futi  «»• 

ter  fe , vt  bafes  • E*  , fi  fuerint  inter 
fi  vt  bafes , aquales  altitudines  hat* 


tjber  TF.  147 
te b uni»  Tab.  IV.  Fig.  29»  3o» 
Sint  primo  duo  triangula  ABC  3 
DEF  aeque  alta,  feu  inter  eafdem-» 
parallelas  AK , BF  . Dico  triangu- 
lum ABC  ad  triangulum  DEF  ha- 
bere eandem  rationem  > quam  bafis 
BC  ad  bafim  EF . Secetura  EF  in 
quancumque  multitudinem  partium 
aqualium,  quarum  vna  fit  EI , & in 
CB  fumatur  SC,  qiiae  /it  quaslibet 
multiplex  ipfius  EI : erit  b SC  ipfx- 
us  EF  quaelibet  partes , & coniun- 
gantur  SA , ID • Quoniam  e quoti- 
es bafis  EI  metitur  bafim  EF,  toties 
triangulum  EID  metitur  aeque  al- 
tum triangulum  DEF , & quoties  i 
EI  metitur  CS , toties  triangulum 
DEl  9 metitur  atque  altum  triangu- 
lum ASC  • e Ergo  triangulum  AS 
Cquaelibet  & eaedem  partes  eft  tri- 
anguli DEF  9 quemadmodum  SC 
eft  partes  alterius  EF.  Sqnt  ergo 

?juatuor  magnitudines , prima  BC  » 
ecunda  Eb , tertia  trianeulum  A 
BC  3 quarta  trianeulum  DEF,  & 
duae  aliae  3 fcilicet  bafis  SC  9 & tri- 
angulum ASC  funt  qualibet , & 
eaedem  partes  confequentium  EF  , 
& trianguli  DEF  9 iaeft/  ad  eas  ha- 
bent quamlibet,  & 'eandem  ratio- 
nem commenfurabilem  ; & quoties 
SC  eft  aequalis  primae  BC  3 g necef- 
fario  triangulum  ASC  aequale  erit 
tertiae  3 fcilicet  triangulo  ABC ; & 
quoxies  cumque  SC  maior  eft,  quam 
G a BC 


aprop» 
ts*liO .1 


bDef» 

e «x  pr» 
12. 1:0,1 


d tx  pr» 
liitb. i 

t Def.6 

liO* 


£ Def.S 
liO  j. 


prop 

z,lib. 
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h ex  w,  BC , toties  h ASC  maius  eft , quam 
IzM-i  ABC  , & cum  SC  minor  eft,  quam 
BC,  femper  ASC  minus  erit,  quam 
ABC  . Ergo  i prima  BC  ad  fecun- 
zf/T,  dam  EF  eandem  rationem  habet, 
quam  tertia  ABC  triangulum,  ad 
quartam  magnitudinem  , triangu- 
lum DEF  . Quod  erat  0 ftendeu- 
dum  . 

* Secundo  fint  parallelogramma-» 
BH,EK  eiufdem  altitudinis . Di- 
co proportionalia  efie  balibus  DuJ 
f,  • . 7 Ciis  diametris  AC  , DF  ,*  erunt' tri- 
angula ABC  , DEF  aeque  alta*;  & 
1 ex  pri  ideo  l inter  fe  erunt , vt  bafes  BC  * 
mb  par*  EF;  fed  m vt  triangulum  ABC  ad 
L proZ  triangulum  DEF , ita  duplum  ad 
it .lia.i  duplum  j ideft'1»  parallelogramm- 
n pfop.,  um  BH  ad  pardlIeiogr3mmuni_» 
EK  • Ergo  0 parallelogrammum  B 
H ad  parallelogrammum  E K , erit 
vtbahs  BC  ad  baihn  EF.  Vterat 
probandum  . 

Tertio  fit  triangulum  ABC  ad 
triangulum  DEF,  leu  parallelogra- 
mum  BH  ad  parallelogrammum  « 
EK , ytbafis  BC  ad  bafim  EF . Dim 
co  altitudines  triangulorum  feu  pa- 
; ■.  rUlelogrammorunl  aquales  effe . Si 

..  . hoc  verum  non  eft  ,ipfi  DEF  aque* 

altum  fecemr  fpatium  MBC  maius, 
P fxpri  aut  minus,  quam  ABC:  Ergo  p 
maptr-  erit  MBC  ad  DEF  , vt  bafis  BC  ad 
bafim  EF  ,*  Erat  autem , vt  BC  ad 
1 pnp'  EF , ita  ABC  ad  DEF . Ergo  q M 
ub‘ l'  - BC 
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BC  & ABC  eandem  rationem  ha- 
bent ad  idem  fpatuim  DEF  ,*  ideo- 
quer  MBC  & ABC  aqualia  funt  , J.^‘4 
pars  & totum»  quod  eft  impolfibi- 
le  • Non  ergo  alia  altitudo , quam 
ipfius  rpatij  ABC  aqualis  eft  altitu- 
dini fpatij  DEF  . Vnde  patet  pro- 
pofitum  . 

Facili  negotio  ex  hac  propofttio- 
ne  deducuntur  tres  prima  propofi- 
tiones  , qu  •-  in  fecundo  libro  fatis 
prolixe  aemonftrauit  Euclides  . 

Sit  primo  recta  linea  A lnfedta,  IVCL, 
& BC  fedia  ftt  in  D • Dico  paral-  »• 
lelogrammum  rediangulum  lub  A 
& BC  comprehenfum , ( ideft  cuius 
bafis  eft  BC  » altitudo  A circa  an- 
gulum re&um  ) aquale  efle  redlan- 
gulis  parallelogrammis  fub  A & B 
D , atque  fub  A & DC  contentis  . 
Quoniam  haec  omnia  parallelogram* 
marectangula  funt  aque  alta,  cum 
habeant  communem  altitudinem-* 


men  fu  ratam  a re&a  A • Ergo / erunt 
inter  fe , vt  bafe  ; fed  bafes  BD , 
DC,  liniui  fumptae , aquales  funt 
bali  BC  . Ergo  t re&angula  ex  BD 
in  A 1 & ex  DC  in  A , liinul  fum- 
pta  aqualia  funt  re&anguio  ex  bali 
BC  in  altitudine  A duita . Quod 
erat  probandum . 

Secundo  fupponatur  infefta  A ae- 
qualis totae  BC,  erit  eadem  ratio- 
ne, parallelogrammum  ex  A in  B 
C , leu  cx  BC  in  CB  > ideft  «qua- 
* G 3 ' ^ 


fprop.  1 
huius  i 
(7  prop  ■ 
* uliO.i 
t Csrol, 
i-prop. 
16  liti} 


EVCL» 
2.  ll.\ 
u profft 

iluU 


* * 'i 
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dratum  ipfius  BC  » aquale  'duobus 
re&angulfs  ex  A » feu  BC  in  BD# 
& ex  BC  in  CD  firnul  fumntis . 

Tertio  fupponatur  r infeaa  A ae- 
qualis Tegmento  DC»  erit  rurfusjpa- 
rallelogrammum  ex  A , Teu  DC 
in  CB  aquale  duobus  reftangulis 
ex  A » feu  CD  in  BD  y & ex  DC 
in  DC  > feu  * quadrato  ipiius  DC  • 

PROPOSITIO  II.  Rtfalmtap** 

r alitis  bafi  trianguli,  fetat  proponit ■ 
n alit  er  tiut  Utera  * Et  reOta  , fetant 
proportionalior  Utera  trianguli  1 pa- 
rallela efl  tiut  bafi  • Tabula  XV. 
Fig-32- 


Sit  triangulum  ABC&DE  re- 
dia  parallela  bafi  BC  fecet  eius  late- 
ra in  D & E . Dico  BD  ad  DA  ef* 
fe  in  eadem  ratione , ac  CE  ad  E 
A • Coniungantur  rediae  DC  » EB . 
Quoniam  duo  triangula  DBE  $ EC 
D- eandem  bafim  DE  habent  » & 
fiftit  inter  parallelas  DE  y BC  . Er- 
a aequalia  inter  Te  funt  9 & ideo  b 
t»  zTi  a(*  *dem  trianguium  ADE  eandem 
bprop.  rationem  habent;  fed  e triangulum 
BED  ad  triangulum  DEA  eandem 
c propa  rationem  habet»  quam  bafis  BD  ad 
bafim  DA  ( eo  quod  perpendicula- 
, ris  y h pundto  E fuper  redlam  AB  t 
Tlif.i  c°mmunis  altitudo  eft  triangulorum 
t frop.j  DEB  y DH  A ) . Ergo  d triangulum 
*,h*int  DCE  ad  triangulum  DAE  eft,  vt 

BD 
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BD  ad  DA . $ Rurfus  cum  triangu- 
lum CDE  ad  triangulum  EDA  fit  3 
vt  bafis  CE  ad  baflm  EA  > quia  fune 
eiufdem  altitudinis  . Ergo,  /vt  B 
D ad  DA,  ita  eft  CE  ad  EA . Quod 
erat  primo  oftendendum . 

Secundo  fit  BD  ad  DA  » vt  CE 
ad  EA  . Dico  DE  parallelam  efle 
bafi  BC  . Si  hoc  verum  non  eft  , 
fit£  EH  parallela  bafi  BC  ,*  Ergo , 
b vt  CE  ad  E A ita  erit  BH  ad  H~A  .* 
erat  autem  > vt  CE  ad  EA*  ita  BD 
ad  DA  ; Ergo , * vt  BH  ad  HA  > 
ita  eft  BD  ad  DA  • Et  componendo 
/ erit  B A ad  A D . vt  BA  ad  AH, 
Quare  0 AD  & AH  squales  erunt  9 
pars  & totum  » quod  eft  abfur- 
aum . Non  ergo  EH , fcd  ipfa  ED 
parallela  eft  bafi  BC  • Quod  erat 
probandum . 

PROPOSITIO  III.  Refla  linea  , 
Secant  bifariam  angulum  vertitis 
trianguli  j Jecabst  bafim  in  eadem  ra~ 
eione  laterum , itavt  homologa  fint 
tenterminalia  • Et , fi  bafis  fegmen- 
ta  dtjjefla  fint  in  eadem  ratione  la- 
ferum , erit  feflut  bifariam  angulus 
vertitis  • Tabula  IV.  Fig.  3. 

In  triangulo  ABC  redia  AD  effi- 
ciat angulos  D AB  > DAC  squales 
inter  fe  4 Dido  BD  ad  DG  effe  , vt 
B A ad  ACJ.  Produdla  CA , vt  fiat 
« EA  squalis  BA>&  iungatur  EB  • 
G 4 Quo- 


tt:v  • 


g c orol, 
prop.16. 
l>b,  x. 
h exfri 
ma  far- 
te huius 
i Pro», 
7.  hb.l 
Iprop, 
14  lib.i 
n prtp. 

1 ?.{«*.} 
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Quoniam  b angulb  E & ABE  , op- 
politi  lateribus  aqualibus  BA  , EA 
funt  inter  fe  aquales  ; Ergo  c exter- 
nus angulus  G AB  dupluskeft  anguli 
ABE  : fed  angulus  CAB  duplus  eft 
etiam  anguli  I>AB  ; Ergo  duo  an- 
guli DAB  &EBA  ( alterni  ) aqua- 
les funt,*  & ideo  d AD  parallela  eft 
EB , bali  trianguli  CEB  * Quare  e 
BD  ad  DC  eft , vt  EA  feu  / ei  «qua- 
lis BA » ad  AC  . Vt  erat  proban- 
dum . 

Secundo  fit  BD  ad  DC  > vt  BA 
ad  AC  . Dico  redam  DA  fecare_-» 
bifariam  angulum  BAC • Si  hoc  ve- 
rum non!  eft , alia  reda  HA  fecet 
angulum  BAC  bifariam  . Iam  >£Vt 
BA  ad  *AC  j ita  erit  BH  ad  HC : 
erat  autem  , vt  B A ad  AC  > ita  BD 
ad  DC ; Ergo  b vt  BH  ad  HC  9 ita 
eft  BDad  DC;  & componendo  i B 
C ad  HC  erit,  vt  BC  ad  CD ; ideo- 
que  l CH  &CD  «quales  funt,  par$ 
& totum , quod  eft  abfurdum  . Non 
ergo  aliqua  alia  reda  praeter  DA  fe- 
cat  bifariam  angulum  CAB . Quod 
eratoftendendum  . 

PROPOSITIO  IV*  Triangulorum 
inter  fe  aquiangulorum  proportiona- 
lia Junt  Utera , qua  circum  aquale t 
angulos  • Et  homologa  funt  t que.  a • 
qualibus  angulit  fubttnduntur.  Ve- 
centur  autem  huiufmodi  triangula  Si- 
milia inter  f? , Tab*  IV,  Fig-  $4. 
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In  triangulis  ABC  , DEF  iint 
duo  anguli  A & D aquales  inter  fej 
.par iterque  duo  anguli  B & E aqua- 
les,* vnde  «terti  j anguli  C Se  F ae- 
quales erunt  > cimi  Jint  comple- 
menta ad  duos  rectos  in  vtroquev 
triangulo.  Dico  efte  AB  ad  BC,  vt 
DE  ad  EF  Se  BC  ad  CA , vt  EF  ad 
FD  , atque  CA  ad  AB , vt  FD  ad 
DE  ( hoc  enim  modo  homologa—» 
latera  , ideft  antecedentia  propor- 
tion alitatis,  fubtendunt langulos  ae- 
quales ) . Secentur  J>  GB  aequalis 
DE  & NC  aequalis  DF ; & ducan- 
tur e GH  quidem  parallela  AC  , 
atque  NK  parallela  AB  . Quoniam 
eidem  angulo  A aqualis  eil  D ex 
hypothdi,  & BGH  propter  paral- 
lelas GH,  AC, d aqualis  eft  eidem 
A • Ergo  anguli  BGH  & D aqua- 
les funt>  & erant  aquales  anguli  B 
& E , atque  fubiacentia  latera  GB  , 
DE  aqualia  erant , Ergo#BH  ae- 
qualis eil  EF  . Eodem  modo  in  tri- 
angulo NKC  eritKC  aqualis  EF- 
Poltea  quia  G H parallela  eft  AC  • 
Er^o / AB  ad  BG  erit,  vt  CB  ad 
BH  ; & permutando^  AB  ad  BC 
erit,  vt  GB  ad  BH  ; funtque  GB  , 
BH  aquales  iphs  DE  , EF  . Ergo, 
h vt  AB  ad  BC,  ita  eft  DE  ad  EF  • 
Rurfus  i propter  parallelas  AB,NK 
erit  B C ad  C K , vt  AC  ad  CN ; & 
pei mutando  l BC  ad  CA  erit,  vt 
KC  ad  CN , feti,  m vt  EF  ad  FD 
G 5 ( cum 
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( cum  hx  aequales  fint  illis ; ) cuma,* 
AB  ad  BC  fit,  vt  DE  ad  EF,  & 
BC  ad  C A fit  > vt  EF  ad  FD  • Er- 
uprajt.  go  , n ex  compofitione  ordinata-»  , 
*9  erit  :AB  ad  AC  , vt  DE  ad  DF  . 
Quod  erat  probandum . 

JEVCL.  PROPOSITIO  V « Si  duo  triangu» 
5*  FI»!  ^ la  lattr a proportionalia  habutnnt  > 
orunt  aquiangula  sator  fa  . Tabula 
V.  Fig.  35. 

In  triangulis  ABC,  DEF  fit  AB 
adBC,  vt  DE  adEF  & BC  ad  CA 
fit , vt  EF  ad  FD  j atque  CA  ad  A 
B fit , vt  FD  ad  DE  • Dicoftriangu.. 
a prop.  ia  effe  aequiangula  • Fiat  a angulus 
HBC  aequalis  angulo  E,&  angulus 
HCBfiat  aequalis  angulo  F:  Effl- 
cietur  b ergo  tertius  angulus  H ae- 
qualis  angulo  D • Quare  in  trian- 
gulis aequianguiis  BCH*  EFD  erit 
tprop4  t HB  ad  BC>  vt  DE  ad  EF;  fed  AB 
hni»s . ad  erat  vt  de  a4  ep  . 4 Ergo 
u£°l’  HB  & AB  ad  BC  eandem  rationem 
c prop.  habent ; ideoque  e HB  & AB  aequa- 
4 .W.j  les  inter  fe  funt.  Eadem  ratione  H 
C aequafis  erit  AC ; & eft  BC  bafis 
communis  • Ergo/ anguli  A & H 
UO,  i*  aequales  inter  fe  erunt ; erat  autem-» 
angulus  D aequalis  angulo  H . Ergo 
duo  anguli  A & D aequales  inter  fe 
funt . Eadem  ratione  anguli  ABC 
& E aequales  inter  fe  ;erunt  • Quare 
triangula  ABC  , DEF  aequiangula 
funt . Quod  erat  oftendendum  - 

PRO- 
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PROPOSITIO  VI.  Si  in»  trian - *VCL. 
gula  mnum  ungulum  uni  ungui»  6,yi' 
aqualem  habuerint , ($•  tina  aquales 
angule  s Utera  fuerint  proportionalia $ 
triangula  erunt  fimi  It  a • Tabula^» 

IV.  Fig.  3&' 

In  triangulis  ABC,  DEF  fine 
anguli  A & D aequales , & , vtIBA 
ad  AC  , ita  fit  DE  ad  DF.  Dico 
triangula  efle  fimilia  • Secetur  a A a prep. 
G aqualis  DE  & AH  fiat  aqualis  j*  U,t 
DF,  & coniungatur  GH  ; cumque 
anguli  A , D aquales  fint » erunt  b bprop. 
duo  triangula  AGH,  DEF  aqua.  4.1».,» 
lia , aquiangula  , & aquilatera  in- 
ter fe ; Eft  vero  BA  ad  AC  > vt  ED 
ad  DF^eurvtGAad  AH.(p  ropter  c prop.j 
squalitatem). Ergo  d permutando  B llb'  3» 
AadAG  erit.vt  C A ad  AH  ideo- 
q;  GH  parallela  eritipfi  BC.Vndef  c pnp: 
angulus  JB  ^qualis  erit  aneuloJAGH  »•****' 
fed  eidem  angulo  AGH  aqualis 
erat  angulus  E . Ergo  anguli  B & E IJ* ' 
squales  inter  fe  erunt;  Erant  autem 
prius  anguli  A & D aequales . Ergo 
g triangula  ABC  s DEF  inter  fe-»  .8  •*?*' 
squiangula,  & h fimilia  funt . Quod  J' 
erat  oftendendum  • haUt. 

PROPOSITIO  VII.  Si  i»  iatu,  evci. 
triangulis  duo  Utera  duobus  lateribus  Ja* 
fropoi  tional  ia  fuerint  •%  ita  vt  hemo- 
loga  fint  parallela  , & anguli  ab  eis 
eemptabenfi  fint  eiufdem  fpeciei  i 
truflt  triangula  fimiUa , & bafes  pa* 

G 6 ral - . * 
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ralleU  i vel  in  direfium  pofiu,  Aut 
fi  tria  latera  tribus  lateribus  paral- 
lela fuerint  fingula  fingulis , erunt 
triangula  fimflta  • T ab.  I V .F  i g.  37. 
In  duobus  triangulis  ABC  Sc  DH 
F fit  primo  BA  aci  AC , vt  ED  ad 
DF , fintque  BA  & DE  aquidiflan- 
tes  9 pariterque  aquidiilent  AC>  D 
F ; & duo  anguli  A & EDF  fint  am- 
bo acuti  > vel  ambo  obtufi  • Dico 
triangula  ABC  & DEF  fimilia  efle., 

& bafes  BC , EF  parallelas 
aut  in  dire&um  politas . Quoniam 
duae  re^ae  AB,  D E fe  mutuo  fe- 
cant  in  C *-&  dua  re&a  AC  , DF 
- funt  parallelae  ergo  a angulus  A efl 
MsJsih  aequalis  angulo  AGF  & ob  paral- 
lelas AB  , DE  erit  angulus  EDF 
aequalis  eidem  angulo  AGF  & ideo 
anguli  A j 8c  EDF  aquales  erunt 
inter  fe  ( cum  fint  eiufdem  fpeciei  ) 

& circa  hos  angulos  aequales  latera 
funt  proportionalia,  ergo  'b  trian- 
1S/6  gula  ABC  * DEF  funt  aquianguia ; 

& erant  homologa  latera  AB  DE 
parallela,  igitur  c bafes  BC  » EF 
c prop.  parallela  quoque  funt , vel  in  dire-  . 
iftfiM  tlum  polita . 

Secundo  fint  AB  5 DE  aquidi- 
flantes , pariterque  AC , DF  aqui- 
diftent  a nec  non  BC  & EF  fint  pa- 
rallela . Dico  rurfus  triangula  AB 
C 3 DEF  efle  fimilia. nam  oftende- 
tur  vt  m ms  quod  bini  quique  angu- 
li B & DEF  a parallelis  conprehen- 


Digitized  by  Google 


Liber  IV.  157 

fi  aequales  funt  interfe,  & erant  an- 
guli A , EDF  aouales  . ergo  tri- 
angula ABC  * DEF  fimilia  erunt» 
quod  erat  &c. 

PROPOSITIO.  VIII.  Si  i»  d^bus  EVfJ  t 

triangulis  duo  latera  duobus  Uteri * y,  ‘ 
bus  proportionalia  fuerint , & duo  un- 
guli t homologis  luteribur  oppofiu  > <e- 
quaies  iuter  fe  i atque  duo  anguli » r#» 
liquit  homologa  oppofiti  3 fint  eiufdem 
fpeciei : erunt  truingul*  fimiliu  inter 
fe.  Tab.  IV.  Fig.  38. 

In  triangulis  ABC  & DEF  fit  A 
B ad  AC  in  eadem  ratione  , quartis» 

ED  ad  DF,*  & fint  anguli*  B&  E 
aquales,  qui  nimirum  opponuntur  * 
homologis  AC  > DF  , atque  duo  an. : 
guli  C & F,  oppofiti  reliquis  ho- 
mologis fint  eiuldem  fpeciei»  ideft 
ambo  fint  acuti , aut  ambo  obtufi  : 

Dico  triangula  ABC  & DEF  fimi- 
liaefie.  Fiat  a angulus  C AH  azqua- 
lis  angulo  D ; feceturque  b AH  x-  aprop, 
qualis  AB  * lunganturque  recte  C 
H & BH  . Quoniam  e aquales  BA 
& HA  habent  eandem  rationem  ad.  cprop  3 
tandem  AC  , eftque  ED  ad  DF»  vt  3. 
BA  ad  AC  : Ergo^AH  ad  d AC  efl  , 
vt  ED  ad  DF  i St  fiint  anguli  CA  dprep.7 
H St  D aquales : Igitur  e triangula  lio.  3. 
ACH  & EDF  funt  aquianguia , & tprop.6 
ideo  anguli  AHC  & E aquales  hni»s  . 
funt  ,*  pariterque  anguli  ACH 
& F funt  inter  fe  aquales ; Erant 

au- 
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autem  a nguli  A C B & F.eiufdem 
A>eciei:  Ergo  quando  angulus  A 
CB  eft  acutus  , erit  quoque  an- 
gulus ACH  acutus  , & quando  il- 
le eft  obtufus , hic  quoque  obtufUs 
erit,  & propterea  duo  anguli  ACB, 
& ACH , fimul  fumpti  > aut  mino- 
res erunt  > aut  maiores  duobus  re- 
plis } & ideo/ dux  re<5ta  BC  & CH 
in  diredhim  non  erunt , & proinde 
efficietur  triangulum  BCH  • Cum- 
que duo  angufi  ABC  & AHC  a* 


Jiuales  fint  inter  fe  > cum  fint  aqua- 
es  eidem  angulo  E : g pariterque-» 
duo  anguli  ABH ; & AHB  fint  ae- 
quales ( cum  latera  AB  & AH  ae- 
qualia fa&a  fint  ) • Ereo  compofi- 


qualia  fafta  fint  ) • Ergo  compofi- 
ti,  vel  differentiales  anguli  HBC 
& BHC  aequales  inter  fe  eruntl  & 
propterea  h rectae  BC  & HC  aequa- 
les erunt : fed  fa&a  fuerunt  latera-* 
AB  & AH  aequalia , & AC  eft  com- 
mune. Igitur  § angulus  B AC  aqua- 
lis eft  angulo  HAC  ; fed  eidemL_> 
angulo  HAC  aquali»  erat  angulus 
D . Ergo  anguli  BAC  &E>  aqua- 
les funt  inter  fe  . Et  pofiti  fuerunt 
anguli  ABC  & E aquales . Igitur  l 
triangula  ABC  & DEF  fimilia-» 
funt  • Quod  erat  oftendendum  • 

PROPOSITIO  IX.  JPtrptndicuts* 
fis  ab  angulo  r$fto  trianguli  roftangm- 
Ii  adbajim  du8a , diuidit  ip/um 
duo  triangula  firntlia  toti  , & inttt 

fe> 
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fe  > & media  proportionalis  inter 
bafis  fegmenta » & officit  vtrunqnc^ 
figmentum  tertiam  proportionale  to~ 
tius  bafis  i & Uteris  di£lo  fi  mento 
contermtnalis  4 Tabla  IV.  Fignra 
39 • 

In  triangulo  ABC  /it  angulus  B 
AC  re&us  j & ab  A cadat  perpen- 
dicularis AD  ad  balim  , fecans  eam 
inD.  Dico  trianeuIaBAD,  ACD 
& BC  A limilia  effe  inter  fe  > & AD 
mediam  proportionalem  inter  Teg- 
menta BD  & DC , atque  CB  ad 
BA  effe  9 vt  AB  ad  BD  , pariterque 
tres  BC  , CA  > DC  effe  proportio- 
nales. Quoniam  in  triangulis  BAC\ 

BDA  angulus  B eft  communis  , & 
anguli  re4ti  BAC  , BDA  aquales  * 
funt.  Ergo  * tertius  angulus  Cae-  aexpra 
qualis  eft  angulo  BAD  ; ideoque  b »*•&*•* 
triangulaBAC  , BDA  limilia  funt* 

& circa  communem  angulum  B 1 a-  ' HlH* 
tera  CB  ad  BA  erunt  in  eadem  ra- 
tione > quam  AB  habet  ad  BD  • Si- 
militer in  triangulis  CAB,  CDA 
angulus  C eft  communis  , & duo  re- 
#i'C  AB  9 CDA  funt  aequales . Er- 
go e triangula  CAB  , CDA/imilia  cexpr, 
lunt  inter  fe  j & BC  ad  CA  eft  > vt 
AC  ad  CD . Tandem  in  triangulis 
BAD  9 ACD  duo  anguli  BAD , & 

C aequales  oftenii  funt  > & duo  an- 
guli re£ti  BDA  9 ADC  aequales  , 

Funt » Ergo  d triangula  BAD  9 AC 

D li- 
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D fimilia  quoque  inter  fe  funt,& 
latera  circa  rectos  angulos  aequales 

Eroportionalia  funt  .*  Ergo  BD  aci 
lAeftj  vt  AD  aci  CD  • Sic  enim 
homologa  fubtendjune  angulos  ae- 
quales *.  & AD  media  eft  trium  con- 
tinue proportionalium  BD,.  DA, 
DG  • Quare  patet  propofitum  • 

• 1 

PROPOSITIO  X.  Duabus  datis 

ttSiis  lineis  , tertiam  , vel  meiionua 
proportionalem  mtesmre  . T abula— * 
IV.  Fig.  40. 

. Sint  datae  duae  redlae  AB  & C » ijs 
primo  reperiri  debet  tertia  propor- 
tionalis ..  Sup:er  maiori  A B de- 
icribatur  lemicircuius  ADB  , & 
in  eo  a accomodetur  BD  aqualis  C 
minori  & a pundto  D cadat  b per- 
pendicularis DE  > fecans  AB  in  E . 
Dico  BE  efle  tertiam  proportiona- 
lem quxiitam  ..  Coniundta  redla  A 
D , s erit  angulus  ADB  in  femicir^ 
culo  redus  & ab  angulo  tedto  du- 
citur perpendicularis  DE  adbalim 
trianguli  redtanguli  ADB  Ergo  d 
vt  AB  ad  BD  >.ita  eft  DB  *feu  C ad 
BE;  ideoque-BE  eft  tertia  propor- 
tionalis.quxftta. 

Secundo  inter  AB  * Sc  C reperi- 
ri debet  media  proportionalis . Ex 
diametro  AR*  fecetur  BE  aequalis. 
C , & / eleuetur  perpendicularis  E 
D > compleaturque^  triangulum  re- 
dtangulum  ADB  : erunt  j h vt  pri- 
us „ 
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u$  , tres  AB 3 BD  & BE  » feti  C , 
continua:  proportionales  . Quar«-> 
BD  eft  media  qiurfita  . Vt  erat  fa- 
ciendum  . ’ 


PROPOSITIO  XI.  Tribus  Jutis 

re  Bis  lineis  , quartum  Proportionum 
lom  inu onire • Tabula  IV.  Fig.^fi, 
Datis  tribus  redfis  AB  , JBC  & A 
D , debet  reperiri  quarta,  ad  quam 
AD  eandem  rationem  habeat,  quam 
AB  habet  ad  BC  • Continuentur  in 
diretfum  AB,  BC  & DA  efficiat 
quemlibet  angulum  cum  CA»  & 
iungatur  retf  a“BD , atque  u CE  fiat 
parallela  ipfi  BD  3 & fecet  redlam 
AD  3 extenfam  in  E . Dico  DE  efTe 
quaefitam . Quoniam  in  triangulo  C 
AE  dudfa  eft  BD  parallela  bafi  C 
E . Ergo,  b vt  AB  ad  BC , ita  eft 
AD  ad  DE  • & hoc  erat  faciendum  . 

PROPOSITIO  XII.  D4/41»  r/. 

„ lineum  fetare  fecundum  ratio- 

nes datas : T abula  IV.  F ig.  42. 
Datarcdla  linea  GE  fecari  debet 
fecundum  proportiones  AB  ad  BC 
& BC  ad  LiD  • Conf  ituantur  iiw 
diredium  redte  linea  AB , BC,  CD 
jponaturqueipfa  AD  parallela  re- 
ct * GE ; & a pundlis  A,  D ad  ter- 
minos G & E coniungantur  redbe 
line*  AG  & DE  » Qua  primo  fint 
parallela»  inter  fe ; & ducantur  b re- 
BF  > CH  parallelx  iplls  AG  , 

vel 
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vel  DE  > fecantes  GE  in  F fe  H - 
Patet  i re&am  GE  fe&am  efle  a pa« 
rallelis  in  G,  F»  H,  E in  eifdem__> 
proportionibus  , ficuti  AD  fecatur  • 
Secundo  AG  & DE  concurranc 
jn  K , ducanturque  a punftis  B>  C 
ad  K r tt\x  lineas  BK » CK  > fecantes 
GE  in  F & H . Et  quia  GF  paral- 
lela eft  bafi  AB . Ergo  ^triangula-» 
AKB , & GKF  fimilia  funt » ideo- 
que  vt  BK  ad  FK  ita  eft  AB  ad  GF. 
Eadem  ratione,  vr  eadem  BK  ad 
candem>FK  > ita  eft  BC  ad  FH  £ & 
ita  etiam  oftendetur  CD  ad  HE . 
Quare  t permutando*  vt  AB  ad  BCi 
ita  erit  GF  ad  FH , & vt  BC  ad  C 
D , ita  erit  FH  ad  HE  . Quare  pa- 
tet propolitum  • 


*VCL.  PROPOSITIO  XIII*  Siduetrian* 
JJ.  VX,  * gula,  vol  duo  paralltlogrammm  ha- 
buerint vnum  angulum  vni  angulo 
aqualem  , habebunt  rationem  eom- 
fofitam  ex  rationibus  laterum  » qua 
di&os  angulos  semprehtniunt . Tab. 

IV.Fig.43- 

Sint  duo  triangula 9 vel  parallelo» 
gramma  ABC  & DEF  quorum  an- 
guli B & E aequales  fint  inter  fe-»  • 
Dico  figuram  ABC  ad  figuram  DE 
F (comparando  femper  eas,  quse 
v eiufdem  fpeciei  funt , fcilicet  trian- 
gula inter  fe  , aut  parallelogramma 
inter  fe  ) habere  proportionem-» 
compofitam  ex  ratione  lateris  BC 
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ad  EF  y & ex  ratione  Uteris  AB  ad 
iatus  DH  . Fiat  « EF  ad  K , vt  AB 
ad  DE  » & in  Jatere  eleuato  DE  fe- 
cetur*  EH  aequalis  lateri  eleuato 
AB  alterius  figurx , & compleatur 
triangulum , vel  parallelogrammum 
HEF.  Quoniam  fi  concipiantur  a 
verticibus  A & H cadere  duas  per- 
pendiculares AI  > HO  fuper  bafes 
BC,  EF,  efficient  duo  triangula  re- 
ftangula  xquilatera  intcrfe , cum_» 
anguli  B , E fint  aequales  > & latera 
AB,  HE  fub tendentia  angulos  re- 
dtos  aquales , fint  quoque  aequalia» 
quare  triangulorum , vel  parallelo- 
grammorum  ABC  & HEF  altitu- 
dines AI  » HO  aequales  erunt  • Er- 
go d figura  ABC  adeiufdemfpeciei 
figuram  HEF  eandem  rationem  ha- 
bet , quam  bafis  BC  ad  bafim  EF . 
Rurfus  9 figura  FHE  ad  eiufdem_» 
fpeciei  figuram  FDE  eft  vt  HE  ad 
DE  » cum  perpendicularis  ab  F ad 
HE  du&a  communis  altitudo  fit  fi- 
gurarum ,*  eft  vero  HE , feu/ei  *- 
qualis  AB  ad  DE , vtEF  ad  K.  Er- 
go $ figura  HEF  ad  figuram  DEF 
eft , vt  EF  ad  K . Quare  b ex  com- 
pofitione  ordinata , vt  prima  figura 
ABC  ad  tertiam  eiufdem  fpeciei  D 
EF  , ita  eft  prima  re&a  BC  ad  ter- 
tiam K • Sed  BC  ad  K habet  pro- 
portionem compofitam  ex  rationem 
BC  ad  EF  > & ex  ratione  ipfius  EF 
ad  K ; eftque  EF  ad  K , vt  AB  ad 

DE. 
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164  Euclidis  Rcftituti 
DE.  Ergo  i proportio  figurae  ABC 
ad  eiufdem  fpeciei  figuram  DEF  ex 
ljfdem.  proportionibus  laterum  BC 
adEF  ? atque  AB  ad  DE  componi- 
tur • Quod  erat  oftendendum  . 

PROPOSITIO  XIV.  Si  duo.  trian* 
gnla%  *vel  duo  purallelogrummet—* 
vnum  angulum  vni  ungula  aqualem  * 
atque  jircfadt&os  angulas  habuerint 
latera  reciproci  proportionalia  > erunt 
. - aqualia  inter  fe  > Et  ( i fuerint  aqua- 
; U*  % habebunt  lattiiu  circa  diffos  an- 
gulos reciproci  proportionalia  Tab. 
V.  Fig*  i-  - 
Sint  pritrto  dtio  triangula  vel  duo 
paralie logramma  ABC  &,DBF  , 
quorum  anguli  ad  B,  aquales  fiat  in. 
tgr  fe>pofitis  in  dire&um  ABD  & vt 
latus  AB  ad  BD  , ita  fit  FB  ad  CB 
( fic  enim  a figura;  ABC  & DBF 
tunt  reciproca,  eam-,  ABC  contF- 
neatur  a prima  AB  & quarta  CB  , 
atque  DBF  contineatur  a fecunda—* 
DB , <k  tertia  BF  quartior  reftarum 
proportionalium  ) . Dico  triangula 
ABC  & DBF  inter  fe , vel  paraB 
lelogramma  aequajia  efle  . Com- 
pleatur  triangulum,,  & parallelo- 
grammum  CBD  . Quia  b triangu- 
lum CAB  ad  aeque  altum  triangu- 
lum CBD  eft  vt.  bafis  AB  ad  bafim 
BD . pariterque  triangulum  DFB 
ad  triangulum  DBC  fe  habet  vt  ba- 
fis FB  ad  bafim  BC  ; & pofita  fuit 
; * * ■'*  f AB 
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AB  ad  BD , ficut  eft  FB  ad  BC . er- 
go c duo  triangula  CAB  & DBF 
eandem  proportionem  habent  ad 
idem  triangulum  CBD ; & ideo  tri- 
angula CBA  & DBF  aequalia  funt 
interfe . Et  eorum  e dupla  paralie- 
Iogramma  BE  & BG  aequalia  quoq; 
interfe  eriint 

Secundo  fint  triangula  ABC  > F 
BD  mterfe  vel  paralie logramma—» 
squali  a circa  angulos  aquales  Dico 
AB  ad  BD  e fle  vt  FB  ad  BC  . Si 
hoc  verum  non  efl:  fiat  HB  ad  BD 
vt  FB  ad  BC  & compleantur  figura 
BHC  & B1 . erit  j ex  ptima  parte-» 
huius,,  triangulum  CHB  aquale-> 
triangulo  DBF , feu  ei  aquali  CBA 
totum  parti  quod  efl:  impoflibik— » . 
Ergo  nulla  alia  preter  AB  ad  BD  fe 
habet  vt  FB  ad  BG  • Quare  &c, 

: 1 - ' > 1 1 • ' ' > ; : , • ; r 

Corollarium  I.  Patet , fi  riuatuor 
re<5ta  lineae  proportionales  fuerint  , 
effe'  parallelogrammum  re&angu- 
lum,  fub  extremis  contentum » ae- 
quale ei , quod  fub  medijs  contine- 
tur , Et  fi  duo  parallelogramma  re^ 
ttangula  aequalia  fuerintj  erit  vnum 
contentum  ab  extremis , altenim_j 
veto  a medijs  quatuor  redfamm  pro- 
portionalium. Nam  duo  pdrallelo- 
gramma  rettangula , quorum  vnum 
continetur  a prima>  & quarta ; alte- 
rum verd  a fecunda,  & tertia  qua- 
tuor re&arum  proportionalium  > ha- 
bent 


c } •lib, 
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166  Euclidis  Reftituti 
bent  circa  angulos  redos  aequales 
latera  reciproce  proportionalia-» . 
Ergo  /funt  aequalia  inter  fe  . Et  fi 
fuerint  aqualia » habebunt  g latera 
circa  redos  angulos  reciproce  pro- 
portionalia » iaeoque  vnum  conti- 
netur a prima , & quarta  , alterum 
vero  a fecunda  , & tertia  quatuor 
redarum  proportionalium» 

Corollarium  1L  Et , fi  tres  redae  li- 
neae proportionales  fuerint , redan- 
gulum , fub  extremis  contentum.»  3 
aequale  erit,  quadrato  » a media  de* 
fcripto  . Et  u quadratum  aequalem 
fuerit  redangulo  , erit  latus  quadrae 
ti  medium  proportionale  inter  duo 
Jatera  redangulum  continentia-» . 
Nam  tres  redae  proportionales  pof- 
liint,  effici  quatuor  proportionales , 
bis  polita  media  proportionali ; 
ideoque  ( vt  in  praecedenti  corolla- 
rio didum  eft  ) redangulum , fub 
extremis  contentum  * aequale  erit  ei» 
quod  fub  duabus  medijs  aequalibus 
continetur  , ideft  h quadrato  mediae 
proportionalis  . Similiter  exiftente 
quadrato  aequale  redangulo » conti- 
nebitur quadratum  a duabus  medijs 
aequalibus»  ideft  ab  vna  media  tri- 
um proportionalium  • 

PROPOSITIO  XV,  Similia  trian- 
gula , duplicMta  ratione  funt  late» 
rutn  homologorum..  Tabula  V*  Fi- 
gura 2.  Sint 
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Sintduo  trianguli  ABC  & DEF 
inter  fe  fimilia  9 quorum  anguli  B Sc 
E iint  squales , & latera  homologi 
AB  & DE , vel  BC  & EF  . Dico 
triangulum  ABC  ad  triangulum  D 
EF,  efle  in  duplicata  proportione-» 
cuiuilibec  lateris  BC  ad  eius  homo- 
logum EF , Fiat a EF  ad  G » vt  A a 
Bad  DE  . Quoniam  propter  limi-  n,A* 
litudinem  triangulorum  ABC  & D 
EF  eft  b AB  ad  DE , vt  BC  ad  EF ; b prop. 4 
fed  vt  AB  ad  DE  t ita  fa&a  eft  EF  bnims  ♦ 
ad  G . Igitur  , c vt  BC  ad  EF , ita  e Wots « 
eft  EF  aci  G . Quare  d BC  ad  G du-  iib.il 
plieatam  proportionem  habet  eius  , d j> ro®« 
quam  habet  BC  ad  tEF  t feu  AB  ad 
DE . Eft  verd  e proportio  triangu-  e frep, 
li  ABC  ad  ei  aequiangulum  DEFt  vt 
BC  ad  G ( vt  pote  compolita  ex  ra- 
tionibus laterum  BC  aa  EF  & EF  r 
ad  G , feu  AB  ad  DE  ) . Igitur/  XL 
triangulum  A B C ad  ei  limile  tri* 
angulum  DEF  duplicatam  propor- 
tionem habet  rationis  cuiuftibet  la- 
teris homologi  BC  ad  homologum 
EF  * Qnod  erat  oftendendum  • 

PROPOSITIO  XVI.  Super  det»  EVcr< 

refla  Une 0 defcrtbere  fetf genum  date  t$,  y\t 
polygono  a qui  angulum  , & habent  - 
tirca  angulos  aquales  latera  propor • 
tionalia  lateribus  ilUut , tta  Vt  datM 
refla homologa  line  dato  latere  iolyge 
Ai*  Vocentur  kmujmodi  polygona  Si- 
miUa  interfe  t & fuger  datas  reflas  , 
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HB  squales  funt,  & vt  DE  ad  EC  t 
ita  eft  BH  aci  HA  ; pariterque  an- 
guli D j B aquales  funt  » & vtC 
D ad  DE  j ita  elt  A B ad  BH  • Rur- 
fus/propter  limilitudinem  triangu-  fproplt 
lorum  ECFi  & HAK  anguli  CEF-j  hm*t . 
AHK  aquales  funt , & vt  CE  ad  E 
F j ita  «it  AH  ad  HK  ; erat  autem 
prius , vt  DE  ad  EC,  ita  BH  ad 
HA,  Ergo  g ex  coniDoiitione  or-  g pnjb 
dinata  , vt  DE  ad  EF  , ita  erit  BH 
ad  HK  ; & funt  anguli  DEC,  BH 
A aquales,  pariterque  anguli  CEF9 
AHK  aequales  funt  oftenfi  . Ergo 
totus  angulus  DEF  aqualis  eft  toti 
angulo  BHK . Eadem  h ratione  an-  h 

fulus  G aqualis  erit  angulo  M , & 4 .huint 
G ad  GC  erit 9 vt  KM  ad  M A 9 & 
erit  angulus  AKM  aqualis  angulo 
CFG , & AK  ad  KM  erit,  vt  CF 
ad  FG  ; at  i propter  limilitudinem  rprrf*4 
triangulorum  circa  angulos  squales  hHlHt  • 
EFC  , HKAj  latera  EF  ad  FC  & 

HK  ad  K A funt  proportionalia— » . 

Ergo  l ex  comnoutione  ordinata  H 1 ppop. 
K ad  KM  erit  vt  EF  ad  FG  ; funtque 
toti  anguli  HKM  & EFG  squales 
inter  fe  ( nempe  ex  squalibus  com- 
politi ) & lic  de  caeteris , li  plures 
extiterint  . Quare  omnes  anguli  fi- 
gurae A BM  aquales  funt  omnibus 
angulis  figurae  CDG  fingu li  lingu- 
lis ; & circa  angulos  aequales  latera 
funt  proportionalia  j quorum  homo-  . 
loga  funt  datae  reilx  lineae  AB  & C '• 

H D. 
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D , Quapropter  fadtum  eft  , quod 
fuerat  propofitum.  Vocentur  autem 
huiufmodi;  polygona  ABM  & CD 
G fimilia  inter  fe  , & fuper  homolo- 
ga latera  AB  & CD  iimiliter  def- 
, cripta  • 

EVCL.  CorolUriU  Facile  deducitur  , quod 
quae  eidem  reftilineo  funt  fimilia>& 
inter  fe  fimilia  funt . 

Nam , fi  eidem  re&ilineo  CDEF 
m prop.  fiant  m vel  fupponantur  fimilia  duo 
i6.bH.)  re<aiiinea  ABM  & R i ideft  eidem 
aequiangula  , & in  eadem  laterum_j 
ratione  ,*  erunt  quoque  duo  redtili- 
nea  ABM  & R aequiangula  inter  fe , 
n prop.  & » habentia  circa  angulos  aequales 
3 f.Hb.i.  latera  proportionalia  • Etpropterea 
fimilia  erunt  inter  fe  . 


EVCL.  PROPOSITIO  XVII ' Simili*  Po- 
ao,  VI»  lygona  in  duplicata  t attono  funt  la- 
_ ' terum  homologorum  . Tabula  V* 


•'  ^ . 


Fig.  4-  -i  - • * 

Sint  polygona  fimilia  R & S, quo- 
rum homologa  latera  fint  AB  > FG  » 
vel  BC , GH , &c.  Et  quia  ,4VtA 
B ad  BC , ita  eft  FG  ad  GH  . Er- 
go  b permutando  , vt  AB  ad  ru  > 
ita  eft  BC  ad  GH  . Eadem  ratione 
CD  ad  eius  homologum  HK  erit, 
vt  BC  ad  GH ; & fic  reliqua  late- 
ra homologa  proportionalia  erunt . 
Vnde  c eorum  duplicatae  proportio- 
nes  eaedem  erunt.  Dico  figuram  R 


a prop» 
16. ha. 


b proo.\ 
i *‘li  v. } 
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id  figuram  S habere  rationem  dupli* 
catam  lateris  AB  ad  eius  homo- 
logum F G • Ab  angulis  squa- 
libus BAE  & GFM  ad  angulos  ae- 
quales oppofitos  coniungantur  redae 
lineae  AC,  AD,  FHj  FK,  diuiden- 
tes  figuras  R & S in  sque  multa—* 
triangula  , eo  quod  4 figurae  fimiles 
SEque  multa  latera  habent . Et  quo- 
niam circa  angulos  aequales  B & G 
latera  AB  ad  BC  & FG  ad  GH  in 
eadem  funt  ratione . e Ergo  trian- 
gula ABC  & FGH  fimilia  funt ; 
ideoque  anguli  BC  A , GHE  aequa- 
les funt  * & AC  ad  CBeft  , vt  FH 
ad  HG ; Tandem  / triangulum  AB 
C ad  ei  iim ile  triangulum  FGH 
habet  duplicatam  proportionem—» 
eius , <juam  habet  lattrsAB’ ■»  ad  eius 
homologum  FG  • Eadem  rationej* 
quia  circa  aequales  angulos  E,  M 
latera  funt  proportionalia  > erit  tril 


d pr*f, 
1 6.  hn% 


e prtp.e 
hnint  i 


f prop; 
i;.  hK, 


. J . 


angulum  AED  ad  ei  fimile  FMK  in 
duplicata  proportione  lateris  DE 
ad  eius  homologum  latus  KM , feu 
duplicata  lateris  AB  'ad  FG  . Po- 
fteaqura  anguli  BCD»  GHK  x- 
quales  funt,  & ablati  BCA  & GH 
F aequales  oftenfi  funt  ; Ergo  refidui 
anguli  ACD  & FHK  aequales  funt; 

& erat  AC  ad  CB  ,Jvt  FH  ad  HG 
& BC  ad  CD  eft,  vt  GH  ad  HK  . 

( propter  fimilitudinem  polygono- 
rum ) .*  Ergo  g ex  compofitione  or-  g pr»p. 
dinataerit  AC  ad  GD  > vt  FH  ad 
~ H z r HK; 
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• .,vna  4 HK  ; & comprehendunt  - anmrjoa 
fc£r  squales  ACD^  FHK ; Igfturfc 
triangulum  AGD  fimile  eft  frian- 
i prop,  gulo  FHK  j < &ad  eum  habet  prb- 
buius»  portionem  duplicatam  eius  3 ^[u ani 
habet  Jatgs  CI>  ad  eius  homoip- 
gum  HKj  feu  duplicatam  lateris  A 
Bad  FG  • Eadem  ratione  reliqua*-»- 
triangula*  ( fi  plura  extiterint  ) ■£- 
runt  inter  fe  in  duplicata  rationt^ 
]y?t*  ^2tens  AB  ad  FG  : ideoque  l-  onvj 
5' 1 ’*  nia  triangula  antecedentia  > iimul 
fumpta  *;  ad  omnia  confequentia_» 
triangula;  firniil  i ideft  figura. R ad  S 
inende  ratipne  erit*  reluti  eft  vmmi| 
triangulum  ad  vnum  FGHa 

■"  1 i ' feu  habebitieapdqm  duplicatam  pro.; 

' ' ' ' portionem  cuiuftibet  lateris  BC  ad? 
eius  homologum  GHr  Qiiod  esae-, 
oftendendum . 

T , .•  , -0 

Evcl.  PROPOSITIO  XVIII.  Si  Utirm 
UtVI,  i homologa  qua  tuor  figurarum  fimiU- 
; ; um  proportionalta  fuerint  '%re£hlwga 
• , ipfa  ititer  fe  proportionalia  quoque ^ 

- erunt , Et  fi  reBiltnea  fimilia  fuerint 
„ proportionalia : erunt  eefrum  latera 
’ homologa  proportionalia  quoque,-  • 
p .Tabula  V.  Fig.  5.  . 

Sint  duae  figurae  R & S fimiles  in- 
ter fe  parirerque  dus  figura;  X»  Y fi- 
miles  inter  fe ; & fit  primo  A B;  da- 
tus homologum  figurae  R ad, Cjb  1 
latus  homologum  figurae  S,Jnr£^ 
il  u -dem  ratione , quam  EF , latus  ho- 
. ' • " ’ mo- 
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mologum  figurae  X , habet  ad  latus 
homologum  G H figura?  Y i Dico 
figuram  R ad  S eandem  varionem_» 
habere jqtiam  X ad  figuram  Y-  Quo- 
niam a figura  R ad  ei  limilem  S du- 
plicatam proportionem  habet  eius, 
quam  habet  latus  AB  ad  eiiis  homo- 
logum CD  ; par iterque  proportio 
figurae  X ad  ei  fimilem  Y duplicata 
eft  eius  , quam  latus  E F habet  'ad 
homologum  GH  . Sunt  b vero  pro^ 
portiones  duplicata?  aqualium y Vei 
earundem  proportionum  AB  ad  C 
D ; atque  EF  ad  GH  eadem  quo- 
que, Ytl  Squales  . E rgd  if  propor- 
tio figurae  R ad  S eadem  eft , qua 
figura  X ad  Y . Qnpd  erat  primum. 

Sit  fecundo  figura  R aa  ei  fimi- 
lem S , vt  X ad  ei  fimilem  figuram 
Y » fintque  AB , CD , EF , & GH 
latera  homologa « Dico  AB  ad  C 
D cfte  j vt  EF  ad  GH  . Quoniam—» 
proportiones  figurarum  R ad  ei-  II- 
milem  S.,  & X ad  ei  fimilem  Y funt 
eadem , feu  aquales , & funt  d du- 
plicata proportionum  homologo- 
rtim  laterum  Ergo  e earum  ftib- 
duplicatiEj  fcilicet  rationes  laterum 
AB  ad  CD  > atque  EF  ad  GH  eis- 
dem quoque  funt . Quare  patet  pro» 

. «politum  • . . - - ^ v . i 

1PROPOSITIO  XlXvi  P*r*Uib • 

gramma  circa  aquales  angulis » at- 
1 qae  circii-  cimmusum  dtantttrusru» 

• b H 3 c on* 


a pr.tf, 
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confit  tuta  i Uter § i n direftum  haben- 
tia, trun  t mter  fe  fi  mi  It  a - Et  fi  fue- 
rint firm lia  mter  fe » & habeant  la- 
ter  a homologa  in  fcrettum  pofi:a—>  , 
(onfittent  rtrea  tcmmuntm  diame- 
trum • Atque  duo  par  alie  logrammu 
complementi  Aqualia  erunt  inter  fe, 
Tab.  V,  Fig.tf.  7* 

- Duo  paraleJiogramma  AC&  EF 
conftituta  fiat  circa  communem  dia- 
metrum XXBG><irca  angulps  aqua- 
les ABC  & EBF , atque  habeant 
latera  homologa  AB » BE  in  dire- 
ctum pofita»  pariterque  latera  CB  , 
BF  indire&um  . Dico  primum  pa- 
rallelosramma  AC  & EF  fimilia-» 
efle  • Quoniam  retta  EG  parallela 
iuli  DA  bafi  trianguli  DBA  t fecat 
a ex  pr.  duo  eius.  latera  igitur  m triangu- 
6.  k*, , |um  AB D fimile  elt  triangulo  EB 
G : & propterea  latera  homologa—» 
AB  ad  BE  atque  DA  ad  EG , nec 
non  DB  ad  BG  in  eadem  ratione-» 
erunt . Simili  modo  quia  FG  pa- 
rallela eft  DC,bafi  trianguli  CDB, 
erunt  triangula  CDB,  GBF  fimi- 
lia  inter  fe , & vt  prius  latera  ho- 
mologa CB  ad  BF , atque  DC  ad 
GF  in  eadem  ratione  erunt  eiufdem 
BD  ad  eandem  BG , Ideoque  b A 
w* s'  B ad  BE , AD  ad  EG  , DC  ad  GF, 
atque  CBad  BF  in  eadem  ratione-» 
HjJ'  erunt . Qiyire  permutando  c AB  ad 
BC  erit  vc  EB  ad  BF  circa  angulos 
aquales  ABC,  EBF  $ pariterque-# 

* •:  l r.  d cir: 
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d circa  angulos  aquales  alternos , 
aut  externum  »&  internum  A & E, 
erit  BA  ad  AD  » vt  BE  ad  EG  »& 
fic  reliqua  omnia  latera  oppofita-» . 
Quapropter  § parallelogramma  AC 

EF  limilia  inter  fe  erunt. 

Secundo  fint  parallelogramma-» 
ACj  EF  firmlia-,  & habeant  latera 
homologa  AB>  BE  in  diredum_» 
polita , & lic  latera  CB  & BF  in__» 
di  redum  ; & ducantur  diametri  D 
B & BG  . Dico  DBG  vnam  rdam 
effe.  Quoniam  in  duobus  triangu- 
lis DCB»  BEG  parallela  funt  la- 
tera DC  & BE  , cum  ABj  BE  in-* 
dirt&um  lint  polita?  9 &/ AB  paral- 
lela fit  oppohto  lateri  DC  in  pa- 
rallelogrammo  CA  . Eadem  ratio- 
ne parallela  limt  latera  CB  & EG; 
funtqueg  anguli  DCB  & BEG  aer 
quales»  propter  limilitudinem  fi- 
gurarum • Ergo  b bafes  DB  , BG 
parallelae  funt  inter  fe ; & i fe  tan- 
gunt in  B . Ergo  in  diredum  funt 
polita?  • 

Tertio  Dico  parallelogramma-» 
complementi  NB  & BO  aqualia—» 
effe  inter  .fe . ; Quoniam  l circa  an- 
gulos aequales  ad  verticem  EBC  & 
FBA  latera  funt  reciproce  propor- 
tionalia : 'Nam  vt  AB  ad  BE » ita-» 
©ftenfa  eft  CB  ad  BF  * Ergo  m pa* 
rallelogramma  NB  & BO  aqualia-» 
funt . Quae  erant  offendenda  • 

H PRO- 


d f rop. 


e f rop. 
I *•/>«• 


f p rop. 
l,  b. 


g prop. 

17. 

h prop . 
7.  Lh. 
i ex  pr4 
tfM,t 


1 Cor  p* 
5 'lit/.  «t 


m pro  f, 
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!\TCl.  PROPOSITIO  XX.  Ad  datam-, 

reftam  Uaeam  applicaro  parallelo» 
grammum  aquale  re&tlineo  dato  > io 
d*to  angulo  . Tab  V.Fig.  8..  . 
Sit  figura  rediilinea  RS .y  & qua- 
libet recta  data  AB  , anguius  datus 
G . ' Debet  ad  re&am  AB  applicari 
parallelogrammum  aquale-  redlili- 
neo  RS  in  angulo  C *.  Diftribuatur 
* redtilineum  in  triangula  R & S * & 
3 pfop»  fiat  s parallelogrammum  DEF  at- 
3J.W.»  quale  triangulo  R in  angulo  E ae- 
quali ipli  C , pariterque  fiat  paral- 
lelogrammum  GL  aquale  triangu- 
lo S , cuius  angulus  =H  aqualis  fit 
bprop.  eidem  angulo  C : poftea  b fiat  an- 
gulus  BAK  aqualis  angulo  C , & e 
bii»  vt  BA  ad  D£,  ita  fiat  FE  ad  AM, 
& compleatur  parallelogrammum— » 
AN  : fimiliter  fiat*  vt  NM  ad  GH, 
v . . ita  LH  ad  MK , & compleatur  pa- 
ralielogrammum  MO . Quoniam-» 
dpr  .14  d duo  parallelogramma  AN , & D 
A»;*/.  F circa  angulos  aquales  A & E ha- 
bent latera  reciproce  proportiona- 
lia ; igitur  aqualia  funt  inter  fis-»; 
eft  vero  triangulum  R fadtum  aqua- 
i le  parallelogrammo  DF  . Igitur  pa- 
< ralielogrammum  AN  aquale  eil 
c triangulo  R . Rurfus  e quia  propter 
«p aranelas  ABj  MN  efl  angulus  ex- 
rernus  KMN  aqualis  interno,&  op- 
pofito  angulo  A>  eftque  angulus  H 
aqualis  angulo  C , fiue  A . Igitur 
duo  anguli  H & K M N squales 

iunt 
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flmt  inter  fe , funtque  circa  hos  an- 
gulos aquales  latera  reciproce  pro- 
portionalia . Igirur/paralielogram- 
mum  GL,  fcu  ei  aquale  triangulum 
S erit  aquale  parallelogrammo  M 
O • Et  propterea  duo  parallelo- 
gramma  A N & M O , ideft  paral- 
lelogrammum  K AB  O aquale  erit 
duobus  triangulis  R&  S,  une  re£H- 
lineo  dato  .*  eftque  applicatum  ad 
re^am  AB  in  angulo  aquali  ipfi  da- 
to C . Fadlum  cli  ereo  Problema  • 

1 » . * 

PROPOSITIO  XXI.  Datis  duo- 
bus polygonis  ttrttum  4tfcnbere,t]upi 
pmtlc  jit  vnt  t & ce  quale  rtltquo  da- 
torum . 'i  ab.  V.  Fig.  9. 

Sint  data  duae  figurae  re&ilineae 
R & S • Debet  conftrui  figura^quae 
aqualis  fit  figura  S , at  fimilis  fit  fi- 
gura R.  Super  quolibet  latere  AB 
figura  R fiat  « parallelogrammum 
AD  aquale  fpatio  R in  quolibet 
angulo  B AC  ; & produiffa  AB  in_ » 
E fuper  BD  *n  angulo  EBD  » qui  b 
aequalis  erit  interno  & oppofito  B 
AC,  fiat  r parallelogrammum  B F 
aequale  fpatio  S • Patet  parallelo- 
gramma  AD  & BF  efie  inter  eaf- 
dem  parallelas  AE  CF.  Poftea-» 
inter  duas  redtas  AB  & BE  4 fiat 
media  proportionalis  GH  , fuper 
quam  fiat  « figura  X fimilis  ipfi  R, 
ita  vt  GH  fit  latus  homologum.* 
ipfi  AB  - Quoniam  R & X funt  fi- 
li 5 gura? 


fpr-  r#« 

huius  . 


BVCL. 
2J.  VI. 

&'  *4» 
II, 


a pr.10 
huius» 

huius • 

c pr.  20 
huitin 


dpr.10. 
huius . 
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fpr.  17*  gurae  firaiies . / habebit  R ad  X da- 
*lHS'  plicatam  rationem  eius>  quam  habet 
latus  AB  ad  eius  homologum  GH  ,• 
fedg  ABadBH  duplicatam  ratio- 
' s*  nem  habet  eius  » quam  habet  AB  ad 
mediam  proportionalem  GH  , Er- 
h pr.  % go^  h vt  AB  ad  BE  * ita  eft  figura— » 
3*  R ad  figuram  X ; fed  i parallelo- 
i prop.u  grammum  A D ad  parallelogram- 
‘liHt  * mum  BF  eft  > vt  bafis  AB  ad  bafim 
, BE  (cum  fint  inter  eafdem  parallel- 
lS?l?  ^as  ) £rgo  l figura  R ad  figuram  X 
eft»  vt  parallelogrammum  AD  ad 
parailelogrammum  B F ; eft  vero 
parallelogrammum  AD  3 quale  fi- 
gura; K,& parallelogrammum  BF 
aquale  ipatio  S m Ergo  figura  R 
3*  * *3*  aa  figuram  X eft»  vt  figura  K ad  fi- 
„ guram  S ,*  ideoque  figura  n X ae- 
rlJA  qualis  eft  fpatio  S > & fadla  fuit  fi- 
gura X fimilis  ipfi  R . Qupd  erae 
> , facundum  • 

< i 1 _r  ' 

35V^V.  PROPOSITIO  XXII.  Siintirc* • 

37.111«  b «uti*  fuerint  du*  retia  line* , [e 
fec Antes : parallelogrammum  reti  an - 
gulum  1 comprehenfum fuk  fegmen-* 
tis  unius  i *quab  erit  ei  , quid  fub 
fegmentis  alterius  continetur . retina- 
gulo • Et  fi  rttiangula  fub  figmentis 
duarum  retiarum  fe  fetant  iuvt->  , 
aqualia  fuerint:  eiufdemeirtuli  ftri - 
. fherin  per  quatuor  terminos  illarum 
k trnnfibiu  Tab.  V.Fig.10.1  j.12.13. 

In  circulo  ABC  dus  reftte  linea: 

du- 


Gooole 
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du&ae  AEB  & DEC  fe  fecent  in_» 

E ( liue  amba  fecent  circuli  peri- 
pheriam  in  duobus  punctis,  vt  in_» 
prima  & fecunda  figura  »fiue  vna_» 

AEB  eam  fecet  m duobus  ptindils  A 
& B , altera  vero  refta  DEC  tan- 
gat eandem  peripheriam  in  vno  pu- 
«o  a fmnis  D & C expreffo  » vt  in 
tertia  figura  » flue  ambse  circuluia-j» 
tangant,  vtin  quarta  figura.  ) Di- 
co parallelogrammum  re&angulum 
contentum  fub  vnius  Tegmentis  AE 
& EB  , aequale  efle  reiftangulo , fub 
alterius  Tegmentis  DE  & EC  con- 
tento . Coniungantur  redtse  AC  , 

DB.  Quoniam  cfuo anguli  EDB  & 
EAC,aequales  funt,  quia  aut  a funt  a tr?f* 
in  eodem  fegmento  CADB , vt  in 
prima,  & fecunda  figura,  aut  b an-  b pr.a4* 
gulus  EDB  continetur  a tangente  iib>  *• 
ED,  & fecante  BD  , reliquus  vero 
angulus  EAC  in  alterno  fegmento 
BFC  exiftit , vt  in  tertia  figura , aut 
t ambo  anguli  a tangentibus , & ea-  c pr.  14. 
dem  fecante  contenti,  aquales  fiint  M.*. 
ei , qui  in  alterno  fegmento  BFC 
effici  poteft  > vt  in  quarta  figura_» ; 
funtque  anguli  d AEC  & DEB  a-  a cor  A. 
quales  ad  verticem , vel  vnus , & prop.  5. 
idem  i e Ergo  duo  triangula  AEC 
& DEB  fimilia  funt ; & ideo»  vt  AE  * jfjhl 
ad  EC  , ita  eft  DE  ad  EB Qua-  f «x  pr* 
propter  / parallelogrammum  redta-  h*' 

gulunijfub  prima  & quarta  propor- 
tionalium contentum  > ideft  rec fan- 
H 6 guiiim 


Digitized  by  Google 


1 90  Euclidis  Re/i  i tuti 
gulum  AEB,  aquale  erit  reXangu- 
guio  DEC  > quod  a fecunda  & ter- 
tia continetur . ' 

Secundp  duae  reXae  AEB  & DE 
C fe  fecantes  in  E > efficiant  r exan- 
guia AEB  & DEC  a?qualia  inter  fe; 
& per  tria  punXa  Aj  C,  B,  ducatur 
g circuli  peripheria  . Dico  eam_» 
tranfire  per  punXum  D • Si  enitn_» 
hoc  verum  non  eft  , tranfeat  per  H 
citra  > vel  vitra  punXum  D • Ergo 
Pri  h reXangulum  HEC  aequale  erit  re- 
*r/t  Xangulo  AEB ; fed  erat  reXangu- 
lum DEC  aequale  eidem  reXangu- 
Io  AEB  • Quare  reXangula  HEC 
& DEC  aequalia  funt  inter  fe,  pars, 
& totum  ; quod  eft  impoffibile-»  . 

‘ * Non  ergo  cuculi  peripheria  ACB 
. tranfit  per  punXum  H?  . Quapro- 
pter per  punXa  A»  B,  C,  D tranfc- 
bit . Vt  erat  propolitum  • 

PROPOSITIO  XXIII.  Datis 
, duabus  redis  luteis  , in  altera  earum 
fundum  tntra  , aut  extra  rcpaire  > 
quod  effi  iat  duo  figmenta > inter  qua 
reliqua  fit  media  proportionalis . O- 
s portet  autem  medietatem  red*  lineat 
intra  quam  pundum  fignari  debet* 

, non  mtnorem  ejfe  reliqua  * T ab.  V. 

Fig.  14* 

Sint  duae  reXae  lineae  AB  & C 
debet  reperiri  punctum  intra  recta, 
lineam  AB  , vt  in  primo  cafn i , vel 
extra  eaniui  direXum  vt  rn  fe  eun- 
do 'J 
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do  , ita  vt  reda  linea  C fit  media—» 
proportionalis  intei  fada  fegmen-  * * 
ta;  fed  in  primo  cafu  oportet  # vt  “ ••  •* 
. femiiBs  ipfius  AB  non  minor  iit , 
quam  C • Super  diametro  A B 
fiat  circulus  AEB>  cuius  centrum__» 

G;  8c  a a termino  B ducatur  BD  b pro». 
pcrpendicuiarisad  AB,  feceturque  ‘o-tiLt 
b BD  aqualis  ipfi  C . Poftea  a ter- 
mino  D ( in  primo  cafu  ) ducatur  ‘ * 

t reda  linea  DE  parallela  ipfi  AB,  - c Cor<^- 
qua  non  cadet  extra  circulum  , eo 
quod  femiflis  ipfius  AB,id  eft  radius 
feu  altitudo  femicircuii  AEB  fup. 
ponitur  aqualis , aut  maior  quam_» 

C>  feu  quam  perpendicularis  BD; 

& pi  opterea  DE  tanget , aut  ieca-  » 
bit  circulum  in  E : at  in  fecundo 
cafu  coniungatur  reda  DG  ad  cen- 
trum circuli , fecans  peripheriani-j 
eius  in  E,  Deinde  u fecetur  reda  dpr.j, 
BH  aqualis  ipfi  DE,coniungantur-  lib.i. 
que  reda  EHj  DH.  Quoniam^» 
in  duobus  triangulis  EDH  & BH 
D fada  lunt  duo  latera  BH  & DE 
aqualia  , atque  latus  HD  eft  com- 
mune , & anguli  comprehenfi  ED 
H & BH  D aquales  lunt  inter  fe-> 

(eo  quod  in  piimo  cafu#  funt  al-  e prtpf 
terni  in  parallelis  DE  & BA ; ia-»  1 s.nb.t 
fecundo  verd  cafu/  funt  ad  bali«i_*  f P'°p» 
trianguli  ifofcelij  DGH ; propte- 
rea  quod  radijs  aqualibus  G B,  GE 
-adduntur  aquales  BH>  ED.)Igitur 
g bafis  EH  aqualis  elt  BD  > leu  C ; g prop. 

oa-  4*  lib* 
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pariterque  angulus  DEH  aequalis  eft 
angulo  DBH  redo  ,•  ideoque  h HE 
perpendicularis  eft  ad  DE  ,*  & pro- 
pterea  in  primo  cafu  i EH  fecatper- 
pendiculariter  quoque  diametrum—» 
BA  aequidiftantera  ipfi  DE  ; at  in  fe- 
cundo cafu  l HE  contingit  circu- 
lum in  pundo  E • Igitur  m paralle- 
logrammum  redangulum  AHB  se* 
quale  eft  quadrato  redas  lineae  HE  ; 
& ideo  n HE  % feu  ei  aequalis  C me- 
dia proportionalis-  erit  inter  Teg- 
menta AH  & HB  „ Vt  propofitum 
fuerat » 


ivcl.  PROPOSITIO  XXIV.  Jid  datam 

3®.  ij.j  r ellam  lineam  dato  re&ibneo  fipatio  > 

aquale  parallelogrammum  applicare 
deficient  , aut  excedens  parallelo • 
gramma , quod  fimilefit  altet*  dato  : 
oportet  autem  quando parallelogram • 
mum  deficiens  applicandum  e fi, datum 
fpatium  maius  non  effit  parallelogram  • 
me  , fiuper  dimidia  deficripto  » quod 
fimtle fit  paraltelogrammo  dato  * Ta- 
bula V.  Figura  i SV 
Sit  datum  quodlibet  fpatium  re- 
dilineum  C & parallelogrammum 
D > atque  reda  linea  AB  » & fuper 
' • eius  medietate  EB  fiat  a parallelo- 
i/.  hn\  grammum  EF  fimile  ipfi  D • Debet 
ad  redam  AB  applicari  parallelo- 

frammum  aequale  fpatio  C , & de- 
ciens  ( in  primo  cafu  ) > aut  exce- 
dens ( in  fecundo  cafu  ) parallelo- 
gram 
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grammo , quod  fimile  fit  ipfi  D .♦  .fed 
necefle  eft  ? in  primo  caiu , vt  fpa- 
tium  C non  fit  maius  parailelogram- 
mo  EF  . Fiat  b paraUeJogrammum  b prop. 
R fimile  ipfi  EF  3 & aquale  fpatio  »«*  h», 
'C  , litque  IS  eius  latus  homologum 
ipfi  EB : Et  quia  in  primo  cafu , po- 
nitur fpatium  C , feu  ei  aquale  pa- 
railclogrammum  R non  maius  pa- 
rallelogrammo  EF  . e Ergo  latus  IS  c ex  pr. 
aquale  > aut  minus  erit  latere  ei  ho-  ‘7*  b», 
mologo  EB  3 fciiicet  medietate  ipfi- 
us  AB . Quare  re&a  AB  d fecari  po-  d ex  pn 
teft  in  H > ficuti  in  fecundo  cafu*  *}•**. 
produci  poteft  3 vt  IS  media  pro-  CexPr* 
portionalis  fit  inter  AH  & HB.  Fi-  * * 

at  /fuper  HB  parallelogramum  H f 
O fimile  & fimiliter  politum  fpatio  l**bn, 
R fiue  EF ; & compleatur  parallelo- 
grammum  NA  . Et  quia  fpatium  H 
O ad  fpatium  R ei  fimile  nabet  du- 
plicatamrationem  lateris  HBad  IS 
fciiicet  fpatium  HO  ad  R g feu  ad  C S 
fe  habet  vt  BH  ad  H A > feu  h vt  pi-'  V' hlim 
raileiogrammum  HO -ad  parallelo- 
grammum  NA.  Ergo  i fpatium  C i prop. 4 
aequale  eft  parallelogrammo  NA  ; iib-  !• . 
quod  applicatum  efi  ad  AB  atque-» 
deficit  in  primo  cafu  excedit  in 
fecundo  in  figura  HO  > quas  fimilis 
eft  ipfi  EF , leu  l parallelogrammo  j m ~ 
dato  D . Quod  erat  faciendum . ig.  hH  * 

ROPOSITIO  XXV,  EVCL. 

retiam  lintm  terminatam  f«f ^0\ 

m vu 
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in  duo  fegmenta , quorum  vnum  me- 
dium proportionale  fit  inter  fotam  % 
& reliquum  figmentum  • Vocetur 
1 autem  refla  »fic  fi  fla  > fecundum—» 
extremum  , fr  mediam  rationem  di 
uifa . Tabula  V.  Fig.  id«. 

Data  re&a  AB  Tecari  debet,  vt 
a prop.  proponitur,  a producatur  redta  AB 
aj.  hu*  m C > vtipla  AB  fit  media  propor- 
tionalis inter  producam  AC  > eiuf- 

. .que  produdhon em  BC;  feeetmque 

b pyop.  b BD  aequalis  BC  : erit  CA  ad  AB 
3./»6.r.  vt  AB  ad  BC > Teue  ad  ei  aqualem 
c Prop,  bj)  . & diuidendo  CB  , fa;u  e ei 
aequalis  DB  ad  BA  erit,  vt  AD  ad 
tydd.l  DB ; & propterea  Tegmentum  BD 
e pnpu  erit  medium  proportionale  inter  to- 
ldil.fr  tam  AB  reliquiitnque  eius  Tegmen- 
tum AD . Quod  erat  faciendum-»  *, 
Vocetur  refta  AB  hac  ratione  fe&a 
in  D y diuifa  Tecundum  mediam  8>C 
extremam  rationem  . 

pappi  \ PROPOSITIO  XXVI.  si  duarum 
J4.  V*  reflarum  lineatum  , in  eadem  ratio - 
ne  diutfarum  ■>  vnafit  fi  fla  extrema- 
& media  ratio  ne  i altera  quoque  fi- 
militer  fefla  erit  : Et  fi  du.e  reflt  y 
' fingulx  fiflx fuerint  extrema*  & me~ 

. dia  ratione  amb*  in  eifitm  rationi* 

. . bus  fefla  erunt  i Tabla  V*Fig, 

„ . Sit  AB  fedla  in  E aextrema  y & 
media  ratione,  cuius  maius  Tegmen- 
tum AE  ,*  & vt  BA  ad  AE  , ita  iit 
DC  ad  CF . Dieo  CD.  in  F feftam 
' • quo- 
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quoque  eiTe  extrema  , & media  ra- 
tione • Quoniam  BA  ad  AE  eft,  vt 
DC  ad  CF  : Ergo  diuidendo*  BE 
ad  EA  , eit  vt  DF  ad  FC;  &inuer-  tyi&l 
tendo  b erit  AE  ad  EB , vt  CF  ad  F bprop, 
D . Et  quia  AB  fedla  elt  in  E eXtre- 
ma,  & media  ratione  Ergo  t AE 
ad  EB  eft  , vt  BA  ad  AE ; fed  vt  B 25.1,*'. 
A ad  AE  , ira  erat  D,C  ad  CF.  d A0rov 
Ergo  DC  ad  CF  eft,  vt  AE  ad  E 7.W, 
B ; fuit  autem  , vt  AE  ad  EB  , ita-» 

CF  ad  FD  ; Ergo , « vt  DC  ad  CF*  e prop. 
ita  eft  CF,  ad  FD . ideoque  CD  jdib.i 
in  F fecatur  extrema  , & media-» 
ratione  • 

Secundo  iint  fettae  duae  re&ae  AB 
& CD  ambae  extrema » & media—» 
ratione  in  E & F . Dico  eas  fecari 
proportionaliter  . Si  hoc  verum_j 
non  eil » iit  CG  ( maior,  vel  mi- 
nor , miam  DC  ) ad  CF  > vt  B A ad 
AE  . Ergo,  vtdiftum/eft,  iicuti 
AB  in  E , ita  erit  GC  in  F fe&a  ex-  p*r.  b 
trema  , & media  ratione  ,*  ideoque 
g redtangulum  FGC  aequale  erit  gexpr. 
quadrato  media:  proportionalis  CF; 
led  ex  hypotheii  CF  erat  medisL-» 
proportionalis  inter  FD  , & CD  . 

Ergo  h jparallelogrammum  re&an.  btxF* 
gulum  FDC  aequale  eil  quadrato  H* 
eiuidem  CF • Quare  parallerogram* 
ma  re&angula  FGC  6c  FDC  aequa- 
lia inter  ie  erunt , pars , & totum , 
quod  eft  impoBlbile.  Non  ergo  ali- 
qua GC  maior,  vel  minor,  quam 

DC 
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DC  habere  poteft  ad  CF  eandem-» 
rationem;,  quam  BA  ad  AE  , ideo- 
que  ipfamet  DC  ad  CF  erit  j vt  BA 
i pn».  ad  AE  - Et  diuidendo  i BE  ad  EA 
«5 erit , vt  DF  ad  FC  » & / inuerten 
do  AE  ad  EB  erit,  vtCF  ad  FD  • 
* ‘3*  Quare  patet  propofitum . 


-Xllit  Corollarium  Ex  his  duabus  propo. 
iitionibus  deducitur , quod , ii  alicui 
ie<5iae  lineae  fecundum  extremam  , 
& mediam  rationem  diuifae,  adda- 
tur redla  aequalis  maiori  fegmento  : 
compofita  Lnea  fecundum  extre- 
mam , & mediam  rationem  fecatur  , 
& maius  fegmentum  eft , quae  a prin- 
cipio re&a  linea . nam  in  propofi- 
tione  25.  fe&a  fuit  AB  in  D extre- 
ma , & media  ratione , & addita  BC 
aequali  maiori  fegmentp  BD,  erat 
BD , feii  ei  aequalis  CB  ad  B A vt 
AD  ad  DB  : vnde  tam  AB  in  D» 


quam  CA  in  B in  eadem  ratione  fe- 
tantur ; & propterea  ex  hac  pro- 
pofitione  re&a  CA  in  B extrema, 
& media  ratione  fecabitur  , ficuti  A 
B in  D extrema  „ & media  ratione 
fe&aerac . 


; l 


. Finis  Libri  quarti . 
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EVCT,1 

Hb.ir. 

II.  & 
rejidiVi 


11GVRA  rt  St  lia  es  tn fer  ibi  io  circulo 
dicitur  , cumfinguli  eius  anguli  tan- 
gunt circuli  fertpberium  , £t  cirem i* 
feribi  dicitur  circulo  » caro  fingula~> 
figura  Utera  tangunt  arcuit  peri- 
fbetiaro.  4 ..v,  . . . 

£ centra  ct?  culus  infer  ibi  dicitur  in  figu. 
rareSilinea  % cum  circuli  peripberia 
tangit  (sagula  latera  figura  t Et  cir - 
en njfcribi  dicitur  , titm  circuli  peri • 
pbtria  tangit  omnes  angulos  figura  i 
Tabula  V.  Fig.  t8. 


AXIOMA. 


K 


11. 


Si  d terminis  refla  linea  , / ubtendentis 
arcum  alicuius\circulii  ducantur  dua  v*  er1 
refla Uneat  concurrentes  extra  cir - tyllib.t 
culum  > & tota  extra  ipfum  pofita  . 
i velfimili  modo  ducatur  vna  curua  - * > 
linea  t erunt  linea  comprehendentes  * 'U;  ;s 
maiores  peripberia  comprebenfO-J  i 
fubtenfa  vero  refla  linea  minor  erit 
eadem  peripberia t /#»  curua  • Ta« 
bula  V«  Fig.  ip. 

Sit  enimcirculi  peripheria  AEG, 
fubtenfa  vero  reda  AC,  & curua  A 
BC>atq;  duae  rectae  tangentes  circu-  >\ 
ium  AD  > CD , concurrentes  in  D - « * ' 
8c  extra  curuam  cadentes . Mani.  *•  • 

feftum 
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\ feftum  e$redam  AC  .>  minorem  ef- 
feperiphena  AEC  9 nec  non  cuma 
ABC , q um  reda  fit  omnium  breuif- 
fima : & AEC  minorem  effe  quam 
ABC  & ABC  minorem  efle  quam 
ADC  • eo  quod  AEC  minus  rece- 
» dit  a reditudine  » qtfam  ABC  > & 
haec  minusi  quam  ADC . 

. ‘ x'  .*  : ' ‘ \ 
PROPOSITIO  !•  Ad  datam  reflam 
lineam  > atque  ad  eius  punitum  , an* 
..•)  iulum  defcfthre  , qui  quinta  pars 
Jit  qttatuor  re  florum  .T.  V.  F.  30. 
Ad  datam  redam  AB , atque  ad 
-eius  pundhim  B angulus  effici  dfebet» 
qui  iit  quinta  pars  quatuor  redo - 
aproft.  rum.  Secetur*  reda  linea  AB  ex 
trema  > & media-ratione  in  C , cu- 
ius maius  Tegmentum  fit -AC;  & cen- 
, . tro  A } interuallo  AB  circulus  BD 
i,  prop.  defcribatur  , in  quo  applicetur  , b 
sitlib\9  reda  BD  aequalis  maiori  Tegmento 
* * AC  ».  Dico  angulum  ABD  eflfe-» 

qusefitum.  Iungantur  redae  AD  & 
c pytp.  C D • Quoniam  c tres  redae  B A , A 
25MI/.4  G & CB  proportionales  Tunr , eft 
BD  aqualis  AC  > atque  radius  AD 
aqualis  AB  . Ergo  in  triangulis  A 
j ^ BD  & DBC  circa  d aquales  angu- 
e.lib.L  los  ADB  & B fubteufos  a radijs  ae- 
qualibus »eft  AB  , leii  eLasqualis  A 
e prop . D ad  DB , vt  DB  ad  BC  . Quare-; 
tf . iio.4,  $ angulus  CDB  aequaliseli  angulo 
f prop.t  A ; & eft  AC  ad  CB,.  vt  BAad  A 
W»  4 C > feu  vt  AD.ad.DB ; Ergo / an- 
gulus 
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gulus  ADB  y fea  ei  «qualis  B , du- 
plus eft  anguli  CDB  , feu  anguli  A . 

Ergo  qualium  partium  angulus  A 
eft  yna , erit  B du«  partes  > & D 
pariter  du*  v Quare  anguli  A,  B&  • 

D , ftmul  fumpti  , ( qui  g aquales 
fimt  duobus  angulis  redfcis  ) «quales 
erunt  quinque  angulis  , quorum  quU; 

Jibtc  arquaiis  eft  ipi i A ideoqueu 
angulus  A quinta  pais  eiit  duorum 
redtoriun  * Sed, quam  proportionem; 
duplam  habet  angulus  JJ  ad  anguium  , . 

A 3 eandem  habent  quatuor  redii  ad  . • 
duos  redlos Et 'permutando  h an-  h 
gulus  B ad  quatuor  redlos  erit  § rt,  {fu?? 
angulus  A ad  duos  redlos;  fed  an-;  * S 
gulus  A quinta  pars  eft  duorum  re^ 
diorum*  Ergo  i angulus  B quinta-»  , n 
pars  eft  quatuor  rtCtoium , Vtcrat 
propofttum ♦ ‘ ** 

i > ‘i  . ■»  t 

Corollarium -Hinc  patet,  qua  ratio-  EVCL. 
ne  triangulum  Ifofcelium  conftitui  ^iy9 
debeat  a in  quo  quilibet  angulorum 
ad  balim  duplus  iit  anguli  verticalis  . 

PROPOSITIO  II.  Angulum  rgftm 
nr$ , qui  fit  qmntadt cima  pars  quu- 
tuor  refioram  * Tabula  V.  Fig.  2r, 

Effici  debet  angulus  , qui  fit  vna 
pars  a earum , qualium  quatuor  redii 
in  quindecim  partes  aequales  diui- 
duntur  . Fiat  a angulus  ABC  4u*  aprop. 
plus  vnius  anguli  triangliEraduila^  *+ libr 
teri , Et  quia , vt  duo  redii  aa  qua-* 
r ' * tuor 
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tuor  redtos  , ita  eft  angulus  vnus? 
trianguli  aequilateri  ad  angulum  A. 
BC  vtraeque  e»im  rationes  funt  ? 
b p vop.  fubduplae ; & permutando » b vt  duo 
izMb.i  redii  ad  vnum  angulum  trianguli:  sen  * 
’ ! quiiateri , ita  funt  quatuor  redii  ad 
ttxpr,  angulum  ABC  : eft  c vero  vnus  an^ 
id.lilf.i  gUius  trianguli  aequilateri  tertia  pars 
duorum  redtorum : Ergo  angulus  A 
BC  tertia  pars  eft  quatuor  redto- 
rum . JFiat  rurlus  angulus  CBD  ter- 
dprap.  tia  pars  qiiattior  redtorum  , ideft  d 
»1 Mb.t  aequalis  ipfi  ABC  • Et  quia  e angu- 
*«* ii  omnes  ABC  > CBD  & DBA  cir- 
ca  pundlum  B aequales  funt  quatuor 
redtis  , funtque  duo  anguli  ABC>  C 
BD  duae  tertiae  partes  quatuor  redto- 
; rum»ergd:  reliquus  angulus  ABD 
" ‘ . ,4  tertia:  pars  quoque  .erit quatuor  re- 
diorum.  Poftea  fiant /anguli  ABE> 
S'.  EBF,  FBG,  GBH  qui  finguli  2- 
• i > * quales  fine  quinta?  parti  qtiatu or  fe- 
• ' &orum;)  erit » vt  antea  vquintus  an- 
gulus ‘HBA  aequalis  prioribus  j & 
quinta  pars  quatuor  redtorum  . Et 
quoniam  angulus  ABF  aequalis  eft 
angulosABG*  ciimvterque  aequalis 
fit  duabus  quintis  quatuor  redtorum: 
Suntque  duo  anguli  ABC  & ABD 
aequales  quoque . Ergo  refidui  an- 
guli CBF  & DBG  aequales  erunt . 
Deinde  quia  ab  aequalibus  angulis 
i ’ ABC  & CBD  anferilfltur  aequales 
‘ ' 5 M r anguli  ABE  & FBG : Ergo  refiduuf 
angulus  EBC  aequalis  eft  duobus  re- 
'agui  fiduis 
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Mu  angulis  CBF  & G B D ; funr 
vero  oltenfi  anguli  CBF  & GBD 
aquales  inter  fe  • Ergo  angulus  EB 
C duplus  eft  anguli  CBF ; & totus 
angulus  EBF  triplus  eft  anguli  CB 
F • Eadem  ratione  tam  angulus  A 
BE  y quam  ABH , quam  HBG f & 
quam  FBG  aqualis  eft  triplo  anguli 
CBF,  Quare  omnes  anguli  FBE  , 

EBA,  ABH  > HBG  , GBF,  fitnul 
liimpti,  quinquiesfummam  triunv* 
angulorum  aequalium  vni  CBF*  ideft 
decies  & quinquies  angulum  CBF 
continebunt.  Et  propterea  aneulus 
CBF,  decies  & quinquies  lump- 
tus , aequatur  angulis  omnibus  circa 
pun&um  B , ideft  $quatuor  re&is*  f 
Quod  erat  faciendum . 

PROPOSITIO  III.  Intra  datum  hvcl. 
circulum  triangulum  dato  triangule  2.6.11» 
equi  angulum  , & polygonum  aquila-  **•  '5* 
terum*  & Jt  qui  angulum  triunuj  , lV' 
quatuor  j quinque  » & quindecim  la- 
terum i & quodlibet  aliud , quod  ex 
continua  duplicatione  laterum  eo» 
eundem  polygonorum  confurgit , inferi- 
bere  , Vocentur  autem  huiufmodi  fi» 

.gueee  .equiUter.e  , aqtfiangula  : 
figuroe  Regulares  . Tab,  V.  Fig.  * * 
22,35,24,15  2 6. 
j In  circulo  BCD,  cuius  radius  A 
B infcribendae  tfunt  fieurae  impera- 
tae, Et  primo  triangulum  , quod  iit 
«quiangulum  dato  triangulo  ZXY  . 

Abfcin- 
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cpropt 

26.tib.2 


t «v 
4-M*4« 


. t • 


d t>rop. 
'io. /« i. 


e prop. 
i -huius 


f pyop.i 
huius t 


20i  Euclidis  Refiitutt 
Abfcindatur  a,  circuli  fegmentum_> 
BGD,  capiens  anguliim  aequalem^ 
ipfi  angulo  Y,&  iungatur  redla  BC, 
& in  oppofita  parte  abfcindatur  b 
fegmentum  BCDjcapiens  angulum 
aequalem  angulo  X , & conjungan- 
tur re&ae  BD  & CD . Patet  angu- 
lum D aequalem  effe  angulo  Y , & 
angulum  G aequalem  effe  ipfi  X; 
ideoquer  triangulum  inlcriptuni_, 
circulo  BCD  fquiangulum  erit  tri- 
angulo dato  ZXY . 

Secundo  pro  triangulo  aequilate** 
ro,  & aequiangulo  diuidentur,  ( vt 
in  praecedenti  fa&um  eft  ) omnes 
anguli  ad  centrum»  id  eft  quatuor 
retti  > in  tres  angulos  BAC»  CAD, 
& DAB  qui  finguli  fint  aequales 
tertiae  parti  quatuor  re<ftorum_>, 
Prd quadrato  vero  fiant  d quatuor 
anguli  ad -centrum  BAC» CAD  » 
DAE,  & E AB,  finguli  aequales 
quartae  parti  quatuor  re&orum » feu 
reitiq  atque  pro  . pentagono  fiant 
quinque  anguli  BAC»  CAD»  DAE 
EAFj&r  F AB,finguli  aequales  quin- 
tae parti  quatuor  re&orum ; tandem 
pro  quintidecagono  ad  centrum_» 
fiadr  quindecim /anguli  BAC  » CA 
D,  DAE*  EAF  , &c.  finguli  aequa- 
les deeim  equintae  parti  quatuor  re- 
&orum.  Manifeftum  eft  in  qualibet 
ex  his  diuifionibus  angulos  circa-» 
centrum  diftribui  in  partes'  aequa1- 
es . At  in  omnibus  producantur  ra* 

dij 
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dij  AB , AC » AD,  &c.  vfque  ad 
circuli  peripheriain  1«  pungis  B,C, 

D,  &c.  & coniungantur  rectas  BC  , 

CD  jDE  , &c.  ououfque  comple- 
antur figurae  . Ollendsndum  eft  om- 
nia pradidta  polygona  elfe  aquila- 
tera  , & aquiangula . Quoniam  om- 
nes anguli  BAC  3 CAD , &c.  ver- 
ticales ad  centrum  A aequales  fa&i 
funt,  & radij  omnes  funt  pariter  a> 
quales  • Hrgo^  omnia  triangula  ifo- 
fcelia  BAC,  CAD,  DAE,  &c.  funt  *• 
fitniliter  aqualia , atque  alta , 8c  x- 
quiangula  inter  fe , & eorum  bafes 
BC,  CD , DE,  &c.  aquales  erunt. 

Quare  figura  BCDEF  &c.  atquila- 
tera  erit . Et  quia  anguli  omnes  ad 
bafes  ifofcelium , vc  funt  BCA  , A 
CD,  CDA,  ADE,  &c.  aequales 
oftenli  funt:  Ergo  bini  binis  aquales 
erunt  i ideoque  angulus  BCD  aequa- 
lis erit  an?ulo  CDE , & fic  reliqui 
omnes.  Quare  quaelibet  figura  BC  . 

DE  &c.  circulo  inferipta,  acquian-  ■ ;r  r 
gula  eft , & aequilatera . . . 

Poltea  patet,  quod  fi  in  qualibet 
exdidlis  figuris  diuidantur  omnes  h hpm.8 
anguh  ad  centrum  bifariam  , & rur-  /ii,  u 
fus  bifariam  , & fic  vlterius , atque 
inperipheria  circuli  rediae , fubten- 
dentes  aequales  angulos  ad  centrum, 
ducantur  quoufque  figurae  comple- 
antur, de  {criptae  erunt  .aliae  figura  f . 
squilaterae , & aequiangula;  & fic  in  . 
triangulo  aquilatero  ex  bibartitsuo 
I diui- 
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petuntur ; & a centro  F ducantur*  bpny 
perpendiculares  FO*  FR , FSj  &c.  * 
fuper  latera  AB , BC,  &c.  quae  fe- 
cent  peripheriam  in  pundtisO,  Rt  S, 

&c.  & per  haec  pundfa  ducantur  e ctxpri 
circulum  tangentes  HG,GK,&c.  iiM.t 
quoufque  compleantur  figurae  cir- 
cunfcripta ; cumque  eifdem  tangen- 
tibus d perpendiculares  fint  ijdeai^t  j t ^ 
radij  , * ergo  AB  &GH  parallela: 
erunt,  pariterque  BC,HK,  &fic 
reliquae  aquidiftabunt ; ideoque  f l6‘libtt 
efficient  angulum  GHK  aqualcm__> 
angulo  ABC*  Etfimiliter  angulus 
G offendetur  aequalis  angulo  A » & 
angulus  K aqualis  offendetur  angu- 
lo C & fic  reliqui . Qiiare  triangu- 
lum , circunfcriptum  circulo  GfllC» 
aequiangulum  eff  triangulo  dato  Z 
XY,&  figura  circunfcripra  GHKN 
aquiangula  eff;  cum  eius  anguli  ae-  y'  r 
quales  fint  angulis  figura  regularis 
infcrintae  ABCE. 

Pofteain  polygonis  , dudlis  petfHs 
FG  & FA  j quia  in  triangulis  GOF 
& VGF  duo*  latera  GO&G  Vae-  , 
qualia  funt , cum  fint  latera  aquali-  zz.til.i 
um  quadratorum  ex  tangentibus , ab 
eodem  pundfo  dudiis , & radij  FO, 

FV  , inter  fe  aequales  * atque  latus 
FG  commune : Ergo  k anguli  OGF  k bP(M 
& VGF  funt  inter  fe  aequales;  Sed  7.1, 

• redfaFA  diuidit  quoque  bifariam  * 3 

figurae  infcriptae  angulum  BAE>& 
eit  angulus  B AE  aqualis  offenfus 
I a angu- 
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angulo  HGN:  Ergo  eorum  femif- 
fes,  fcilicet  anguli  HGF  & BAF 
aequales  funt ; eftque  HG  parallela 
ipfi  BA ; Ergo  l GF  parallela  eft  ip- 
ti  AF , & conueaiuntin  F : m Ergo 
vna,&  eadein  rc&a  linea  eft  FAG» 
ex  centro  per  angulos  vtriulque  fi- 
gurae tranfiens . Eadem  ratione 're- 
€tx  linece  erunt  FBH  , FCK,  FD 
M & FEN  t quae  a centro  per  angu- 
los vtriufque  figurae  extenduntur  . 
Deinde  quia  BA  parallela  eft  HG  , 
bafi  trianguli  HFG : Ergo  n AB  ad 
GHeft,vtBF  ad  FH.  Eadem_» 
ratioue  BC  ad  HK  eft*  vt  eadem__» 
BF  ad  eandem  FH ; ideoque  0 vt 
BA  ad  HG  » ita  eft  BC  ad  HK : & 
funt  antecedentes  BA  & BC  aequa- 
les in  polygono  infcripto  regulari  . 
Ergo  p & confequentes  HG  & HK 
aequales  funt  inter  fe  . Eadem  ra- 
tione reliqua  latera  KM  > MN,  NG 
aequalia  erunt  inter  (e , & ipfis  GH. 
HK.  Quare  figura  GHKN  aequi- 
latera  eft;  fed  prius  erat  aequiangu- 
la  • Ergo  q figura  circunfcripta  G 
HKN  regularis  eft  • Quod  erat  fa* 
ciendum . 

•i  * 

; Corollarium  Patet , quod  j fi  om- 
nes anguli  ad  centrum  circuli,  vel 
eius  peripheria  diftnbuta  fuerit  in_* 
quotJibet  partes  aequales  ternario 
plures  j & re&ae  punfta  diuifionum 
coniungentes , intra  circulum  du- 

can- 
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cantur*  nec  non  redae  circulum-» 
tangentes  parallelae  redis  coniun- 
dis  producantur  : defcripta  erunt 
duo  polygona  regularia  parium  la- 
terum fimilia  inter  fe  , alterum  cir- 
cunfcriptum  , alterum  vero  circulo 
infcriptuin  • Eritque  circunfcrip- 
tum  ad  infcriptum , vt  quadratum-» 
radij  vnius  ad  quadratum  radi)  alte- 
rius,- & vt  quadratum  reda;  lineae 
ex  centro , vfque  ad  angulum  cir- 
cunfcriptae  figurae  ad  quadratum  ra- 
dij circuli . Dudae  enim  fuerunt  in 
hiac  propofitione  tangentes  GH»H 
K 3 &c.  parallelae  lateribus  AB,  BC 
&c.  &oftenfa  fuit  figura  GHM  x- 
quiangula  figurae  ABCD  , & latera 
circa  angulos  aequales  in  eadem  pro. 
portione  aequalitatis ; & rurfus  latus 
HG  ad  An  fuit , vt  GF  ad  circuli 
radium  FA  » vel  vt  radius  OF  ad  ra- 
dium FP  . Et  propterea  r fuper  his  t pro p. 
lateribus  proportionalibus  erunt  fi-  4 

gur»  fimiles  , & fimiliter  politae  G 
HKMad  ABCD,  in  eadem  ratio- 
ne, quam  habet  quadratum  ex  FG 
ad  quadratum  radij  FA » vel  vt  qua- 
dratum ex  OF  ad  quadratum  ex  F 
P.  Vocentur  autem  huiufmodi  fi- 
gurae ( breu  itatis  gratia  ) Circulo 
adfcript*  • 

PROPOSITIO  V*  Circa  quodlibet 
polygonum  regulare  circulum  defcri • - 

btre  . Tabula  V.Fig»  ap, 

l 3 Sit 
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. Sit  quodlibet  polvgonum  regula- 
re ABD  • Debet  circa  ipfum  de« 
fcribi  circulus  • Dudla  redla  AC  , 
circa  triangulum  ABC  defcribatur 
a circulus,  cuius  centrum  O;  & con- 
iungatur  redta  linea  BD , Et  quia»* 
in  cmobus  triangulis' ABC,  & DC 
•B  duo  latera  AB,  & DC  aqualia»* 
funt  > cum  fint  latera  regularis  figu- 
ra, & latus  BC  eft  commune , at- 
que anguli  ABC  & DCB  aquales 
tunt  inter  fe  ; Ergo  6 anguli  BAC 
& C D B aquales  funt  inter  fe— > , 
& infilhtnt  luper  eadem  redht  BC* 
ad  eafdem  partes  conftituti  : Er- 
go e circunferentia  circuli  , cu- 
ius centrum  O,  per  tria  pundla-j 
A , B & C dudla  , tranfiDit  quo- 

3ue  per  quartum  pundium  D . Ea- 
em  ratione  peripheria  circuli , 
cuius  centrum  O , quae  tranfit  per 
tria  pundla  B,  C & D,  tranfibit  quo- 
que per  pundhim  E , & fic  per  reli- 
qua . Quare  d circulus  , radio  OA 
defcriptus  , circunfcriptus  erit  po- 
lygono ABCDE  . Quod  erat  fa- 
ciendum • 

PROPOSITIO  VI.  Intttttiang* 

lum  i & mtru  quodlibet  folygmum 
regulare  circulum  infcribere  • Ta- 
bula V.  Fig.  30.  3i. 

Sit  quodlibet  triangulum  , aut 
polygonum  regulare  ABC  • Debet 
mfcribi  circulus  in  his  figuris  . Et 
primo  in  triangulo  fecentur  » angu- 
li 
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Ji  A Si  B bifariam  a redis  AD  & 

BD  3 quae  concurrent  intra  triangu- 
lum > vtin  D)  *aquo  cadant  per-  b 
pendiculares  DE  , DF  & DG  fuper 
trianguli  latera  . Quoniam  in  trian- 
guli* DBF  & DBE  duo  anguli  ad  B 
aquales  fadi  funt , & duo  anguli  ad 
E & F funt  redi  aequales  quoque  , 
atque  latus  DB  eft  commune  ,&  op- 
poiltum  redis  angulis  ; Ergo  f DF  cprop. 
aqualis  eft  ipfi  DE  . Eadem  ratio- 
ne  in  triangulis  DEA  & DG  A , e- 
runt  latera  DG  & DE  aequalia  inter 
fe . Quare  aequales  erunt  tres  per- 
pendiculares DF , DE  & DG  inter 
fe  y quae  fune  diftantiae  pundi  D a 
lateribus  trianguli . 

Secundo  in  polygono  regulari  cir. 
cunfcribatur  d circulus  , cuius  cen-  ^ 
trum  D • Et  quia  in  circulo  ABN  yhx,*t 
redae  lineae  applicatae  AB  , BC,  C 
N > &c.  funt  inter  fe  aequales : ergo 
§ aequaliter  diftant  a centro  D;  ideo-  e 
que  dudas  perpendiculares  DG » D ,ow,k* 
E , DF  > &c.  aequales  erunt  inter  fe  y 
vt  aequales  erant  in  triangulo  . Et 
centro  D radio  DE  y defcipto  cir- 
culo EFG  3 tranfibie  neceffarid  per 
punda  F y G , &c,  & continget  / f 
latera  figura  & in  pundis  E*  F,  G,  x 
&c.  eo  quod  radij  DE , DF  jDG, 

&c.  perpendiculares  luntad  latera 
AB  , BC  y &rc.  Quare  g circulus  E D fx 
FG  infcriptus  eft  figura:  ABC  • 

Quod  erat  faciendum, 

. I 4 PRO- 
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PROPOSITIO  VII.  J»  pentagono 
regulari  du&  re&&  line*  fub  tendent  es 
Angulos  figur*  fe  mutuo  fecant  extre- 
ma , & media  ratione  i & maiora—» 
illarum  figmenta  aqualia  erunt  pen- 
tagoni lateri  • 1 ab.  V*  Fig-  3?- 
Sic  pentagonum  regulare  ABD  , 
&du a reda  linea  AC , BE  fubren» 
dant  angulos  figura;  ABC  & BAE  * 
& ie  fecent  in  H . Dico  tam  C A » 
quam  EB  focari  in  H extrema , & 
media  ratione  * & earum  maiora—* 
fegmenta  CH  & EH  aqualia  ede 
cuilibet  lateri  pentagoni  BA . De- 
fcribatur  a circulus  ABD  circa—» 
pentagonum  . Quoniam  b in  qua- 
drilatero  BEDC  circulo  infcripto 
duo  oppofiti  anguli  CBE  & D > fi- 
mul  fumpti , aquales,  funt  duobus 
redis : eftque  c angulus  BCD  aqua- 
lis angulo  D in  regulari  pentagono  • 
Ergo  duo  anguli  EBC  & BCD , d- 
mul  fumpti , aquales  funt  duobus 
redis  ,*  ideoque  d dua  redae  BE  & 
CD  funt  inter  fe  parallelae  • Eadem 
ratione  CA  & DE  parallela;  funt. 
Quare  e CHED  parallelograni» 
mum  erit  > in  quo  latera  oppofita-j 
CH  & DE  aqualia  erunt , & lic  Fi 
E ipfi  CD , vel  cuilibet  BA  aquale 
erit.  Poftea  quia  anguli  BAC  & 
AEB  infifhint  peripherijs  aqualibus 
BC  & AB ; ergo/  anguli  BAC  & 
AEB  aquales  funt ; ellque  angulus 
ABE  communis  ; Ergo  g triangula 

EBA 
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EBA  8f  ABH  fimilia  funt ; ideoque 
EB  ad  BA  erit  » vt  AB  ad  BH : fuit 
autem  oifcenfa  HE  aequalis  ipfi  B A • 

Ergo  h tota  BE  ad  HE  eft  > vt  HE  k 
ad  HB  ; ideoque  * BE  fedia  eft  in— > 

H extrema»  & media  ratione , cuius  l 'ib.  3. 
maius  Tegmentum  HE  aequale  eft  ip-  * P7*?- 
iiBA  lateri  pentagoni . idem  con- 
eludetur  de  lubtenfa  CA  . Quare-» 
patet  propolitum « 

PROPOSITIO  VIII.  Si  figuratum  r vet. 

regularium  eodem  circule  tnftnpta»  j.JTiU 
rum  lateri  hexagoni  ad  datur  y vel 
tollatur  y latus  decagoni . efficietur 
reti*  linea  extrema , <$•  media  ratio- 
ne feft»  , maiufque  eomfofita  fig-  r 
mentum  erit  hexagoni  latus  > & ma- 
iui  fegmentum  diminuta  e: it  latus 
decagoni  • Tab.V.  Fig.55.  ^ 

In  circulo  ABF  lit  redla  linea_* 

AB  latus  decagoni  reqularis , & ei 
in  directum  addatur  BE  a aequalis  ****** 
BF  lateri  hexagoni  regularis  eidem 
circulo  inferipti  . Dico  reftam__>  * 
AE  fecari  in  B extrema  s & media_» 
ratione,  <mus  maius  figmentum-» 
erit  EB:  Ducantur  redice  ex  centro 
DA,  DBj  DF  & DE  . Quoniam 
latus  hexagoni  BF  eft  balis  triangu- 
li ifofcelij  BDF  cuius  angulus  ad 
centrum  BDF  fexta  pars  eft  quatuor  b 
h redorum » Icu  tertia  pais  duorum 
rectorum.  Ergo  finguli  anguli  a-  cpr.io. 
qnales  ad  baiim  B & F c tertu  pars  *• 

I 5 erunt 
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erunt  duorum  redlorumj  & ideo 
triangulum  DBF  atqui  laterum  erit . 
quarelatus  hexagoni  BF,  feu  BE  xm 
quale  erit  radio  circuli  D B . Et 
angulus  ad  centrum  ADB , cui  fub- 
tenditur  AB  latus  decagoni  regula- 
ris , decima  pars  eft  quatuor  replo- 
rum , fiue  qumta  pars  duorum  redlo- 
c rum  ; funtque  c tres  anguli  trianguli 
ai ifofcelij  ADB  aequales  duobus  re- 
dtis:  Ergo  quilibet  angulus  DBA 
ad  bafim  aequalis  eft  duobus  quintis 
duorum  redtorum  ,*  & propterea  an- 
gulus DBA  duplus  eil  anguli  AD 
B.fed  angulus  ABD  externus  in 
triangulo  DBE  aequalis  eft  duobus 
internis,  & oppohtis  angulis  BDE 
rf  pr*p.  & E (qui  d funt  aequales*  cum  fub- 
6.111.1*  tenfa  latera  EB  > DB  aequalia  fine  f 
fadla  enim  fuit  EB  aqualis  radio  cir- 
culi ) . Ergo  angulus  ABD  duplus 
ell  anguli  E * vti  prius  duplus  erat 
anguli  ADB  & propterea  anguli  E 
& BD  A aquales  inter  fe  funt*  & ell 
c prop.  angulus  A communis : r Ergo  duo 
triangula  EDA  & DBA  fimilia-» 
funt,  ideoque  EA  ad  AD  eft*  vt 
DA  ad  AB  ; eftque  EB  aqualis  ra- 
dio DA  ; Ergo  ficut  prius  AD  > ita 
nunc  EB  media  proportionalis  erit 
f * *pr * inter  EA  & BA  ; proptereaque/E 
**•»'*,♦  A fedla  erit  in  B extrema*  & media 
ratione  » cuius  maius  fegmentuni_» 
erit  EB  latus  hexagoni  3 & BA  mi- 
nus fegmeatum  latus  decagoni  ro 

«gula- 
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gtilariu  in  eode  circulo  infcriptoru. 
Secundo  ex  latere  hexagoni  EB  , 
fiue  ex  radio  circuli  auferatur  redta 
BH  aqualis  ipfi  BA  lateri  decagoni 
eiufdem  circuli . Dico  EB  fecari  in 
H extrema,  & media  ratione,  cu- 
ius maius  Tegmentum  eritBH  latus 
decagoni . Nam  ex  EB  maiori  Teg- 
mento ipiius  EA,  fe&ae  extrema—» , 

& media , ratione  > tollitur  BH  fcg- 
mento  minori  BA  aqualis.  Ergo 
ipfa  BE  fecatur  quoque  g extrema  , g expr, 
& media  ratione , cuius  Tegmentum  »*•*•*• 
maius  erit  B H . Qtiod  erat  often- 
dendum . 

PROPOSITIO  IX.  Circulo  dato 

adfcribere  duas  figuras  regulares  is.  hhlt.de 
ter  fe  fimilet  > ita  vt  circunfcriptt  , tphar. 

• vel  mfcripta  differentia  a circulo  mi- 
ner  fit  quacunque  magnitudine  propo»  '* 

fit  a * 1 abula  V.Fig*  34. 

Sic  datus  circulus  ABC  , & quae- 
libet fiiperficies  X cuiuTcunque  par- 
uitatis . Debent  circulo  adTcribi  im-  3 pro^ 
peratae  figura  ».  CircunTcribatur  a a.hniu/ 
circulo  ABC  quadratum  EH,  &ad 
contaftu  A coniungatur  radius  DA  bpro t>. 
& vt  b Tpatiu  X vna  cum  quadrato  E ai.ti».* 
H eft  ad  quadratu  EH,ita*  fiat  qua-  c ex 
dratumradij  AD  ad  quadratum  re-  18./16.J 
(Xx  lineae  DG  > & ducatur  d a pun-  . 
tio  G re&a  GN  perpendicularis  ad 
diametrum , Tecans  peripheriam  in 
N , Teceturque  c Temicirculi  peri-  ec?.?r: 
I 6 phe-  lM 
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pheria  ACB  bifariam , & rurfus  bi- 
fariam 9 & fic  femper,  quoufque_> 
f‘*Pr’  /arcus  AF  minor  fic,  quam  AN  > 
gexpr.  Et  feceturj  arcus  AO  aequalis  AF  , 
i<u,£.2  coniungaturque  redla  FO , quae  h 
h prop.  fucabitur  a radio  AD  in  K bifariam, 
ip.UO'2  gr  perpendiculariter . Et  quia  tres 
redae  SA,  FK,  NG  perpendiculares 
\r°h  ^unt  ac*  ra^um  ^ A • erunt  • inter  fe 
*4*  ' ‘l  parallelae ; cadit  vero  punftum  F in- 
ter extremas  parallelas  AS  > GN, 
eo  quod  arcus  N A maior  efl » quam 
FA : Ergo  pundlum  K cadit  inter 
pundla  A & G ,*  & propterea  redla 
DK  maior  erit,  quam  DG.&ficut 
AF  metitur  femiperipheria  AFB3ita 
i jtx.i  l OF  duplum  ip.ms  AF metietur  to- 
/»k  3.  tam  circuli  peripheriam  . Diilri- 
buatur  iam  tota  circuli  peripheria— • 
in  partes  CF,  FO,  OP,  PQ^&c.  in- 
ter fe  aequales ; & coniungantur  re- 
di* line*  CF,  FQ,  OP  PQ^&c.  at- 
m Cor.  que  m i>s  parallelae  ducantur  tangen- 
trop.16  tes  % RT,  TL,  &c#  qnoufque^ 
n expr.  compleantur  figurae  n regulares  fi- 
4Jih;hs  miles  i circunfcripta  SRTV  x in- 
fcripta  vero  CFOPB  . Patet  figu- 
ram SRTV  ad  figuram  CFOPB  ef- 
fe  j \t  quadratum  radij  illius  DA  ad 
oprop.  quadratum  radij  DK  huius;  fed# 
a.lil  3.  idem  quadratum  ex  DA  ad  quadra- 
tum ex  maiori  DK  minorem  ratio- 
nem habet  3 quam  ad  quadratum  ex 
minori  DG  > & v t quadratum  ex  D 
A ad  quadratum  ex  DG  5 ita  fuit 
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fctmma  fpatij  X , & quadrati  EH  ad 
quadratum  EH  : Ergo/>  figura  SR 
TV  ad  figuram  CFOPP  minorem 
proportionem  habet , quam  fumma 
ipatij  X & quadrati  EH  ad  quadra- 
tum  EH  ; Et  diuidendo  4 diiferen- 
tia  figurarum  SRTV  & CFOB  * ad 
figuram  CFOB  minorem  propor- 
tionem habet  * quam  fpatium  X ha- 
betad  quadratum  EH  ; habet  t vero 
idem  fpatium  X ad  inlcriptam  figu- 
ram CFOB  maiorem  proportio- 
nem i quam  ad  circunfcriptum  qua- 
dratum EH  , ( cum  hoc  maius  fit 
illo  ) ; Ergo  differentia  figurarum__» 
SRTV  & CFOB  ad  figuram  CFO 
B minorem  proportionem  habet, 
quam  fpatium  X ad  eandem  figuram 
xnfcripcam  CFOB;  & prop  er  ea/ 
differentia  figurarum  SRTV  & CF 
OB  minor  erit  fpatio  X • Cumque 
t circulus  ABC  maior  fit  figui  a in- 
fcripta  CFOB , & minor  figura  cir- 
cunfcripta  SRTV : erit  exceffus  fi- 
gura’ circunfcripta  fupra  circulum  > 
vel  defeflus  figura  infcripca  ab  eo- 
dem circulo  , minor , quam  fit  dif- 
ferentia figura  circunfcripra  SRT 
V , & infcripca  CFOB ; Sed  ditfe- 
rentia  harum  figurarum  adfcripta- 
ruin  minor  oftenfa  efi  magnitudine 
X . Igitur  differentia  circunfcripra 
figura  SRTV  3 vel  infcripta  CFO 
B ab  eodem  circulo  ABC , minor 
eft  quacunque  magnitudine  pro- 
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pofita  X « Quod  erat  faciendum-*  # 

EVCL.  PROPOSITIO  X.  in  eireulit 
i XII,  poligon*  ftmilta  , fiue  cirtunfcrift/l —> 

inter  fe  > fiue  infcnpt « inter  fe  funt 
in  duplicat  a ratione  t a dierum . Ta- 
bula V.  Fig,  }5«  $<5» 

Sint  duo  polygona  fimilia  ABD 
& FGK  inferipta  , fiue  circunfcrip- 
ta  circulis,  quorum  centra  R & 5 . 
Dico  inferipta  inter  fe  , fiue  cir- 
cut^cripta  inter  fe  habere  jpropor- 
rionem  duplicatam  radiorum  eorun- 
dem circulorum  « Et  primo  in  in- 
feriptis  ducantur  retfH  AC  >j  HF 
labtendentes  angulos  aquales  B & 
G , & coniungantur  radii  RA*  RB» 
SF  & SG  * Quoniam  circa  angulos 
aequales  B & G latera  AB  ad  BC  8c 
FG  ad  GH  funt  proportionalia—* 

( propter  fimiiitudinem  figurarum  ) 
apt«p.6  Ergo  a triangula  ABC  & FGH  fi- 
lib.  4.  miiia  funt , ideoque  anguli  ACB  & 
FHG  squales  funt  ; fed  b anguli  ad 
centrum  R & S dupli  funt  angulo- 
rum ad  peripheriam  ACB  & FHG  t 
Ergo  anguli  R Sc S aquales  funt,.& 
circa  eos  latera  , feu  radij  circuli 
funt  in  eadem  ratione  aequalitatis  - 
cerop.6  Ergo  c triangula  ABR  & FGS  fimi- 
lib.4.  j ja  funt . proptereaque  , d vt  A B ad 
4.*!!'  GF * *ta  cr** radias  AR  ad  FS : & * 
texor,  eorum  duplicata;  proportiones  ex- 
t9hb. 3 dem  quoque  erunt:  habet  / vero 
tfr-  polygonum  ABD  ad  polygonum-» 

FGK 
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FGK  duplicatam  rationem  later  s 
AB  ad  eius  homologum  FG*  Ergo 
g proportio  polygoni  ABD  ad  poly- 
gonum FGK  duplicata  effc  propor- 
tionis radij  AR  ad  radium  FS  . 

Secundo  in  figuris  circunfcriptis 
ab  angulis  Aqualibus  A & F,  atque 
ab  aquaiibns  B & G ad  centra^ 
lungantur  retiae  AR,  FS,  BR,  GS 
& ad  contadius  N , O , X > Z radij 
coniungantur  NR>  OS,  XR,  ZS  . 
Quoniam  duo  radij  NR,  XR  aqua- 
ies,atqj  RB  eit  communis  oppoiitus 
angulis  N , X redlis  aqualibus ; Er- 
go h in  duobus  triangulis  BNR  &B 
XR  funt  duo  anguli  RBN  & RBX 
aquales , ideoque  angulus  RBN 
fem illis  erit  anguli  ABC  . Eadem^ 
latione  in  reliqua  figura  angulus  S 
G O lemiflis  eft  anguli  polygoni 
FGH  ; Et  quoniam  duo  anguliRB 
N & S GO  aquales  funt,  cum__, 
fint  femifles  angulorum  aqualium 
CAB  & F G H & # funt  duo  an- 
guli redii  ad  N & O aquales  Ergo 
/duo  triangula  BNR  & GOS  fimi- 
lia  funt , ideoque  BN  ad  EO  erit 
vt  NR  ad  OS  . Eadem  ratione  duo 
triangula  ANR  & FOS  fimilia  e- 
runt , ideoque  AN  ad  FO  erit , vc 
eadein  NR  ad  eandem  OS  : Qua- 
propter m duae  AN  & N B fimul  ad 
duas  FO  & OG , ideft  latus  AB  ad 
FG;  erit  vt  radiusNR  ad  radium 
&C  eorum  duplicata  propor-* 
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tiones  eaedem  quoque  erunt . Qua- 
re , vt  prius , polygonum  ADB  ad 
pplygonum  FGK  nabebit  propor- 
tionem duplicatam  eius > quam  ha- 
bet radius  NR  ad  radium  OS  * 
Quod  erat  propofitum . 

PROPOSITIO  XI.  U 'oden,  vet 

™,V  * aqualibus  circulis  anguli  ai  centrum  ,, 
fine  ai  feripherias  > & fetfores  ean- 
dem rationem  habent  cum  peripbe- 
vijs,  quibus  infigunt . Tabula  V* 
Fig.  37* 

r In  eodem,  vel  in  circulis  aqua1- 
iibusfint  primo  duo  anguli  ad  cem> 
trum  ABC  & F.BG  » in  (i  dentes  pe- 
ripherijs  AC  de  EG . Dico  eandem 
rationem  habere  arcum  AC  ad  EG* 
quam  habet  angulus  ABC  ad  angu- 
ei*'**•  luniEBG*  Secetur  * arcus  EG  bi- 
fariam» & rurfus  bifariam»  & fic 
. fucceffiue  fubdiuidantur  arcus  in- 
syt*. » tercepti  b quoufque  perueniatur  ad 
arcum  EM » qui  minor  fit  quocun- 
»tf.X/fa*,  clue  arCU  aifignabili  ,*  Et  c m arcu  C' 
A fumatur  arcus  CS  multiplex  ipfi- 
us  EM » ita  vteius  exceffus , vel  de- 
fcdlus  SA  ab  ipfa  AC  fit  aqualis  y 
aut  minor , quam  EM  , 8c  ideo  m*- 
nor  quacunque  data  magnitudine  ; 
Et  coniungantur  radij  BM  » BS  - 
H ex  Quoniam  rf quoties  arcus  EM  meti- 
trop.t7.  tm  arcum  EG  > toties  angulus  E BM 
*>!>■  2.  menfurat  angulum  ERG  ; p.ar.itei> 

que 
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que  qnoties  arcus  EM  menfurat  ar- 
cum CS  , toties  angulus  EBM  men- 
furat angulum  SBC  : Igitur  e arcus 
SC  eadem  partes  erit  arcus  EG  > 
quemadmodum  angulus  SBC  eft 
partes  anguli  E BG  . Et/quoniam, 
fi  arcus  SC  aqualis  eft  ipfi  AC , ne- 
cellario  angulus  SBC  aqualis  eft 
angulo  ABC  ( Et  runc  patet  propo- 
fitum  ) . At  fig  arcus  SC  maior  eft  , gtxe*4  ' 
quam  AC,  neceffario  angulusSBC, 
maiori  pei  iphcriae  infiftens , erit  ma- 
ior quam  angulusABC;Etfi  arcus  S 
C minor  fuerit.,  quam  AC  , erit  an- 
gulus SBC  minor  angulo  ABC  . 

Quare  funt  quatuor  magnitudines 
arcus  AC  prima  * at  fecunda  eft  ar- 
cus EG  ; angulus  ABC  eft  tertia, 

& angulus  EBG  eft  quarta  ; & infu- 
per  duae  alis  magnitudines , fcilicet 
arcus  SC  , & angulus  SBC  funt  eae- 
dem partes  confequentium  , ideft  ad 
eas  habent  eandem  proportionem; 

& funt  vna  maiores > aut  Vna  mino- 
res antecedentibus , ita  vt  exceftus , 
aut  defettus  a prima  minor  fit  qua- 
cunque aiTtgnabili  quantitate . Ergo 
h arcus,  AC  ad  arcum  EG  eft,  vt  an- 
gulus ABC  ad  angulum  EBG;  quod 
erat  oftendendum  • \ /3 

Secundo  fint  ad  peripheriaip  duo 
anguli  ADC  & EDCj  infiftentes 
peripherijs  AC  & EG  eiufdem , vel 
aqualium  circuloruni . Dico  angu- 
lum ADC  ad  anguium  EDG  efre  , 

vt 
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vt  arcus  AC  eft  ad  arcum  EG  • Fi- 
ant anguli  ad  centrum  ABC  & EB 
ifroo.  G.  Quia#  angulus  AD C femiflis 
%lhb.t  angU|j  acj  centrum  ABC  & an- 
gulus E DG  femiflis  eft:  anguli  EB 
ipt.u.  'J'  Ergo »/ vt  angulus  ABC  ad 
lil/J  j/  angulum  EBG,  ita  eft  angulus  AD 
i C ad  angulum  EDG ; fed  > vt  an- 
gulus A BC  ad  angulum  EBG  , ita 
cftperipheria  AC  ad  peripheriam 
EG  ( ex  prima  parte  huius.)  Ergo, 
mpp.f»  w vt  angulus  ADC  ad  angulum^» 
iifcj.  ED  G»ita  eft  peripheria  AC  ad  pe- 
ripheriam  EG  , quod  erat  fecun- 
dum . 

Tertidin  eodem  > vel  aqualibus 
circulis  dico  fedlorem  ABC  ad  fe- 
tiorem EBG  habere  eandem  ratio- 
nem* quam  arcus  AC>  quae  eft  bafis 
illius  » ad  arcum  EG , quae  eft  bafis 
alterius  fetioris  , faAa  fuperiori 
conftrutiione  ,ea  omnia»  quar  ditia 
funt  de  angulis  ad  centrum  intelli* 
gantur  diti a de  fetioribus  . Qua- 
n T>tf.  propter  n fetior  SBC  erit  ezdem_# 
partes  fetioris  EBG  • quemadmo- 
dum angulus  SBC  partes  eft  anguli 
EBG*  feu  arcus  SC  eft  partes  arcus 
© #x  EG . Infuper  o arctis  S<J  arcu  AC» 
tp'7-  aeque  fetior  SBC  fetiore  ABC  vna 
.*•  maiores  > aut  vna  minores  erunt . 
Quare  funt  quatuor  magnitudines 
arcus  AC»  arcus  EG  t fetior  ABC 
& fector  EBG»  atque  duae  aliae  fci- 
licet  arcus  SC  * & fetior  SBC  funt 
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ea?dem  partes  eonfequentium,  fcili- 
cet  ipfius  arctis  EG,  & fettoris  HB 
G,  qua?  denominanturanumero  ex 
continua  bipartitione  confequenti- 
um  orto  j & funt  vna  excedentes, 
vei  vna  deficientes  a prima  & ter- 
tia , fciiicet  ab  arcu  AC,  & i fetio- 
re ABC  . Eftque  exceflus  ipfius  S 
C a prima  AC  » vel  defeftus  minor 
quolibet  dato  • Ergo  p arcus  AC 
ad  arcum  EG  eandem  rationem  ha- 
bet , quam  fellor  ABC  ad  fe&orem 
EBG  , Quod  erat  poftremo  loco 
oftendendum  • 


PROPOSTIO  XII.  Circuli  nuor 
fi  fucum  duftiett*  ratione  ratiorum 
Tabula  V.  -Figura  38.  . 

Sint  duo  circuli  R & S .<  eorum- 
<3.ue  radij  AE  & FK  , quorum  ter- 
tius proportionalis  fit  X . JDico  cir- 
culum R ad  circulum  S habere  du- 
plicatam proportionem  eius  * quam 
habet  radius  AE  ad  radium  FK.feu 
eandem, quam  AE  habet  ad  X.  Ad- 
icnbantur  4 circulo  R duo  polygo- 
na regularia  fimiiia  ABCD  & MN 
,ita  ve  excefTus  figur*MNOP 
circumfcripta  fupra  circulum  , & 
defeflus  figura?  . ABCD  infcripta? 

■ eodem  circulo  R minor  fit  qua- 
cunque magnitudine  propofita_> : 
poftea  ^ adferibantur  circulo  S dux 
figura:  FGHI  &QOVT  fimiles  ip- 
fis  figuris  ABCD  & MNOP:  erunt  ' 

cfi- 
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cpr.io,  e fimiles  figurae  circunlcriptac  MN 
huins*  OP  &■  QOVT  inter  fe,  ncc  non-*> 
fimiles  figurae  inferiptae  ABCD  & 
FGHI  inter  fe  in  duplicata  ratione  > 
dprep.7  radij  EA  ad  radium  KF,  feu  d \ti 
lio.  3.  AH  ad  X . Et  quoniam  circulus  S t 
minor  eft  polygono  T OV  eicir- 
epy»*  cunfc ripto  . Ergo  polygonum  #M 
llb' NO  ad  circulum  S maiorem  pro-> 
portionem  habet , quam  ad  polygo- 
num TOV;  habet  vero  polygonum 
MNO  ad  polygonum  QOV  ean- 
dem proportionem , quam  AE  ad 
f ^ X . Ergo/ polygonum  MNO , ( id 
lh»i,  eft  quantitas  excedens  circulum-» 
R excefiu  minore  quocunque  dato) 
maiorem  proportionem  nabec  ad 
circulum  S » quam  AE  ad  X . Si- 
militer quia  circulus  S maior  eft 
polygono  ei  inferipto  FGH;  Er- 
g prop,  go  g polygonum  ABC  ad  circulum 
s minorem  proportionem  habet  » 
quam  ad  polygonum  FGH  : ha- 
bet autem  polygonum  ABC  ad  po- 
lygonum FGH  proportionem ean- 
h pro dem , quam  AE  ad  X . Ergo  b po- 
t.lfcl*  lygonum  inferiptum  ABC  ( minor 
circulo  R defectu  minori  quocun- 
que dato)  minorem  proportionem 
habet  ad  circulum  S > quam  AE  ad 
i scbol  ^ ’ ideoque  i circulus  R ad  Circu- 
it ,4  lum  S eandem  duplicatam  propor- 
lib.  '3.  rionem  habebit  radij  AE  ad  radium 
FK  . Quod  erat  oftendendum  • 

PRO- 
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PROPOSITIO  XIII.  G irculm  «■ 

* uniis  «fi  triangulo  i cuius  bafis 
qualis  eR  peripteri*  circuli » alti * 
ludo  vero  <equ«lis  radio  «ireult  • T a- 
bulaV.  Fig*.?9* 

Sit  circulus  X , cuius  radius  XB, 
& triangulum  HKM  , cuius  bafis  K 
M aequalis  fit  integrae  peripheriarA 
BDj  & altitudo,  leu  perpendicula- 
ris HK  aequalis  iit  radio  circuli  XB* 
Dico  circulum  aqualem  efle  trian- 
gulo HKM  . Adfcribantur  a circu- 
lo X duo  polygona  regularia > & fi- 
milia  EFG  extra  > & ABC  intra-* 
ipfum  t ita  vt  differentia  eorum  a 
circtilo  minor  fit  quacunque  ma- 
gnitudine propofita . Poftea  £ du- 
tt a XO  perpendiculari  d centro  ad 
latns  figurae  in  feriptae  , coniun- 
gantur  rettae  X F>  X E & X A,8c  € 
nat  KN  squalis  perimetro  rircun- 
fcriptipoiygoni  EFGI  & KS  squa- 
lis perimetro  figurae  ABC D & KK 
aequalis  perpendiculari  XO»  & con- 
jungantur re&ae  HN  & RS . Quo- 
niam d polygonum  regulare  EFGI 
diuiditur  ui  tot  triangula  ifofcelia 
aequalia  inter  fe,  verticem  in  centro 
X habentia  f quot  funt  eius  latera : 
funtvero  difta  triangula  aeque  alta* 
quia  eorum  altitudines  funt  radij 
a:quales  ipfi  XL , feu  HK^ErgO* 
polygonum  EFGI  eft  tam  multi- 
plex trianguli  EXF  * quamperimei 
ter  eiufdem  polygoni  eft  multiplex 
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144.  Euclidis  Re/eituti 
vnius  lateris  EF ; fed  KN  eft  aequar 
lis  perimetro  EFGI  di&i  polygoni. 
Erpo./  vt  KN  ad  EF , ita  eft  poly- 
gonum EFGI  ad  triangulum  EXF  ,* 
Fed  t triangulum.  KHN  ad  triangu- 
lum EFX  ( cum  habeant  aqua  es 
altitudines , fcilicet  perpendicula- 
res XL  & HK  ) eft , vt  balis  KN  ad 
balim  EF  . Ergo  h polygonum  E F 
GI  , & triangulum  HKN  eandem 
rationem  habent  ad  triangulum  EX 
F»  ideoque  i illa  aqualia  funt  inter 
fe . Deinde  l quia  reftae  lineae  in- 
flexa  1EL , extra  circulum  «dea- 
tes  .maiores  funt,  quam  arcus  1AL. 
ergo  perimeter  figura  FGI  maior 
erit,  quam  tota  penpheria  circuli  X 
«omprehenfij  & *N  qualis  po- 
lita fuit  perimetro  EFGI  & KM 
aqualis: peripheri. e circuli  X . Er- 

coKN  maior  eft  » 9uaB1, ^ * ^ed 
triangula  HKN  & HKM  funteque 
alta  Ergo  m triangulum  HKN  ma- 
ius erit  triangulo  HKM  ».  ficutr  po,- 
Sgonnm  EfGE.  maius  elt  circuto 
i.  Similiter  ofteadetur  polygo- 
num  ABCD  aequale  triangulo  RK 
S » eo  quod  balis  KS  MWl«  P°" 

1 nitur  perimetro  di«Si  polygom  > & 

S&  RK&XOfnnt  etiam, 
aeauale?;  eftque  o perimeter  poly- 
glm  ABCD  infcripti,  fou  ei  aqua- 
Fis  KS  minor  penferia  cuculi  X, 

feu  ei  *quali  KM  ,&  altitudo  RK. 

feuXO minor  altitudine  HK il&u 

13* 
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radio  XL  . Ergo  triangulum  RKS 
minus  eft  triangulo  HKM  , licuti 
polygonum  ABCD  minus  eft  cir- 
culo X • Iam  cum  polygonum  FEG 
aquale  /it  triangulo  HKN,  & tri- 
angulum HKN  maius /it  triangulo 
HKM  - Ergo  circun/cripta  figura 
FEG;<  quae  eft  maior  circulo  X ex- 
ceflu  minori  quocunque  dato  ) e/i 
quoque  maior  triangulo  HKM. 
Similiter  cum  figura  ABD  aqualis 
fit  triangulo  RKS,  & triangulum^» 
RKS  minus  fit  triangulo  HKM. 
Ergo  infcripta  figura  ABD  ( quae 
minor  e/l  circulo  X defe&u  minori 
quocunque  dato  ) eft  quoque  mi* 
nor  triangulo  HKM  • Et  propterea 
p circulus  X aequalis  eft  triangulo 
HKM.  Quod  erat oftendendum . 

Corollarium . Patet  triangulum_» , 
cuius  ba/is  aqualis  /it  perimetro  cu- 
iuflibet  figuras  regularis,  & altitudo 
aequalis  /it  perpendiculari  a centro 
figurae  ad  eius  latus  du&ae  aequale 
efle  eidem  regulari  figurae . Often. 
fum  enim  fuit  triangulum  H KN, 
habens  di&as  conditiones  , aequale 
polygono  regulari  EFGI  . 


PROPOSITIO  XIV.  Peripherie  Pmi 

< inter  fe  eandem  rationem  b*bent  , 11 
quam  rad>j  eorundem  circulorum^ , 

Tab.  VI.  Fie.i. 

Sint  circuli  K & S,  quorum  radij 

RA, 
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2 1 5 Euclidis  Reftituti 
RA,  SC.  Dico,  vt  radium  R A ad 
radium  SC » itaefleperipheriam_> 
ABA  ad  peripheriain  CDC.  Intel- 
ligatur  triangulum  V , cuius  balis 
FG  aqualis  lit  peripherie  ABA,  & 
altitudo  EF  aqualis  lit  radio  RA , 
Similiter  intelli^atur  triangulum-» 
X,  cuius  balis  KM  aqualis  fit  peri- 
pheriae  CDC  , & altitudo  HK  a- 
qualis  fit  radio  SC . Patet  4 trian- 
gulum V aqualem  effe  circulo  R, 
atque  triangulum  X effe  aqualem 
circulo  S,  ideoque  £ triangulum-» 
V ad  triangulum  X erit,  vt  circulus 
R ad  Circulum ‘S  • Et  quia  circu- 
lus c R ad  circulum  S duplicatam-» 
rationem  habet  eius  , quam  habet 
radius  RA.ad  radium  SC:  Ergo  d 
triangulum  V ad  triangulum  X du- 
plicatam rationem  habet  eius,  quam 
nabet  RA  ad  SC  * feil  e duplicatam 
rationem  eius  quam  habet  altitudo 
EF  ad  altitudinem  HK  ( cum  RA  > 
EF  ityer  fe  , & SC,  HK  inter 
squales  fa t\x  fint  ) cumque  / pro- 
portio trianguli  V ad  triangulum-» 
X fit  compofifa  ex  ratione  lateris 
EF  ad  latus  HK,  & ex  ratione  ba- 
fis  FG  ad  bafim  KM  , cum  fint  circa 
angulos  rettos  F,  K,  squales  • Er- 
ho g proportio  bafis  FG  ad  bafim-» 
KM  eadem  eft , quam  EF  habet  ad 
HK,  h leti  quam  RA  habet  ad  SC. 
Ellque  FG  aqualis  peripheria  AB 
A,  &:  KM  ecqualis peripherix  CD 
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C.  Ergo*  peripheria  AEA  ad, pe-  1 Pr,P> 
ripheriam  CDC  eandem  rationem 
habet » quam  radius  RA  ad  radium 
SC.  Vt  erat  propofitum  . . ' 

PROPOSITIO  XV.  Si  Juorum-j  P 4ppi 
circulorum  fegment a comprehendunt 
angulos  aquales  , erunt  fui$  circulis 
Proportionalia > & inter  fe  rationem-a 
habebunt  duplicatam,  fubtenfaruttt-j 
assi  radt orum  3 (£•  eorum  peupheri* 
erunt  inter  fe  j vt  fubtenfa  j vel  vt 
radijmVocentur  autem  huiufmoii  Se- 

f menta  fimilia-  Tab.  VI.  Fig.  2* 
int  duo  circulorum  Tegmenta^* 

ABC  & FGH  , in  quibus  anguli  B 
& G fint  aquaies  • Duftis  radijs 
EA,  EC  , OF  & OH  . Dico  Teg- 
mentum ABC  ad  circulum  ABCD 
effe , vt  Tegmentum  FG  H ad  circu- 
lum FGHK,  & Tegmenta  ABC  , 

& FGH  efte  in  duplicata  ratione-* 
radiorum  E A & OF  , vel  TubtenTa- 
rum  AC  & F H : & peripherias 
ABC  , FGH  efte , vt  AC  ad  FH  . 
Quoniam  anguli  B & G ponuntur 
aequales  : Ergo  4 eorum  dupli  ad 
centrum  E & O ^quales  erunt,ideo- 
que  b quatuor  recii  ad  angulos  ae-  iprtp; 
quales  E & O eandem  rationem-,  1 
habebunt  ; Ted  3 c vt  quatuor  re&i  bJ*-  3- 
ad  angulum  E 3 ita  eft  circulus  BA  Jr' 3* 

C ad  ietforem  AECA,atque  etiam*  &*,* . 
vt  quatuor  r edi  ad  anguium  O > ita 
eft  circulus  GFH  ad  Tectorem  FO 

K HF* 
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HF.  Ergo,  d vt  circulus  BAC  ad 
fedlorem  AECA  ita  erit  circulus 
GFH  ad  fedlorem  FOH F:&»  per- 
mutando vt  circulus  A*BD  ad  cir- 
culum FGK  > ita  erit  fedlor  AECD 
ad  fedlorem  FOHK : fed  / circuli 
funt  inter  fe  in  duplicata  ratione  ra- 
diorum EA  ad  OF . Ergo*  fedlores 
in  eadem  duplicata  ratione  radij  B 
A ad  OF  erunt . Sunt  h vero  trian- 
gula AEC  & FOH  fimilia  ( cuno 
S'nt  ifofcelia , & habeant  verticales 
angulos  E & O aequales)  : Ergo  « 
triangulum  E AC  ad  triangulum  O 
FH  duplicatam  rationemhabet  eius 
quam  habet  radius  EA  ad  OF  % vel 
fubtenfa  AC  ad  FH  • Quare , in 
fedlor  EADC  ad  fedlorem  OFKH  » 

* a A _ J a 2 . 


lCvlUi  JU a liy  v-/  — 

ita  eft  triangulum  EAC  ad  triangu- 
lum OFH  : Vnde  m refiduum  feg- 
mentum  ACD  ad  Tegmentum  FKH 

- _ i AjAnnim  . vpi 


erit  in  eadem  ratione  fetiorum , vel 
circulorum ; & propterea  • reli- 
quum Tegmentum  ABC  ad  Tegmen- 
tum FGH  erit  quoque  in  eadem  rap- 
tione circuli  ABD  ad  circulum  FG 
H , o Teu  in  duplicata  proportione-/ 
radij  EA  ad  radium  OF , vel  fub- 
teni*  AC  ad  fubtenfam  FH . 

Tandem  quoniam  anguli  ad  cen- 
tra AEC  & FOH  aequales  junt  . 
Ergo  P tota  circuli  penpherta  AB 

* C A eft  ad  arcum  ADC  vt  funt  cua- 
tuor  redii  ad  angulum  AEC , nue  f 

• ei  aqualem  angulum  FOH  : pari- 

ter- 


by  Google 


Liberi*.  229 
terquetota  circuli  peripheriaFGH 
F ad,  arcum  FKH  eftin  eadem  ra- 
tione, ac  funtquatuor  re&i  ad  an- 
gulum FOH  . r Ergo  vt  circuii  pe- 
ripheria  ABCA  ad  arcum  ADC 
ita  erit  peripheria  circuli  FGHF  ad 
adarcuFKH  . Et /permutando  cir- 
culi peripheriaABD  ad  circuli  peri- 
pheri^m  FGKeft,vt  arcus  ADC  ad 
«reum  FKH  > t ideoque  relidua  pe« 
ripheria  ad  refiduam  FGH  e- 
rit,  vt  tota  ad  totam ; fed  u totape- 
ripfaeria  ABD  ad  totam  peripheri- 
am  FGK  elt , vt  radius  EA  ad  radi- 
um OF  j liue  vt  fubtenfa  AC  ad 
fubtejifam  FH  ( eo  quod  fuit  AC 
adFH,  vtEA  adOF)  Ergo  at  pe- 
ripheria ABC  ad  peripheriam  FG 
H.eft  vt  fubtenfa  AC  ad  redlam_> 
fubtenfam  FH,  liue  vt  radius  AE 
ad  radium  FO , vt  fuit  propolitum . 
Vocentur  autem  fegmenta  ABC  & 
FG  H capientia  angulos  aquales  B 
& G inter  fe  Similis . 

Propositio  xvi.  u qm m,t 

triangulo  maior  angulus  ad  minorem 
habet  maiorem  rationem , quam  la- 
tus maiori  angulo  cppofi  um  ad  latus 
eppojitum  angulo  minori  . Tabula 
> •Vi,  pig.  3. 

1 * • 

In  triangulo  ABC  Ut  anguliis  C 
niaior , & angulus  A minor . Dico 
angulum  C habere  maiorem  pro- 
K 2 por- 
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2$o  Euclidis  Reftttuti 
portionem  ad  angulum  A,  qiiam_j 
latus  AB  habet  ad  latus  BC  * De* 
fcribatur  circa  triangulum  circulus 
ABC ) &:  fecetur  arcus  BC  vtcun- 
que  in  E ; Et  b fiat  arcus  BD  aequa- 
lis BE,‘  innganturque  rediae  lines 
CE  ? BE  j AD  , BD  . Et  quia  c ar- 
cus ADB  s cui  maior  angulus  C in- 
fiilit , maior  efi: » quam  BEC  , & arf 
cus  BD  , & BE  funt  aquales ; Ei* 
go  refiduus  arcus  AD  maior  erit 
refiduo  arcu  CE  , & ideo  d angulus 
ABD  maior  erit  angulo  CBE  • Fiat 
e iam  angulus  ABO  squalis  minori 
angulo  EBC : Igitur  angulus  ABD 
maior  erit  angulo  ABO  9 & ideo  re- 
dta  BO  fecabit  redtam  AD  in  pun- 
dlo  O , pofito  inter  A&D,  &ideo 
pundlum  O erit  intra  circuli  Teg- 
mentum ADB.  Defcribamr/  iam 
per  tria  pundla  A,  O & B circuli 
peripheria  AOB  * cadet  illa  intra—» 
tegmentum  ADB  j Et  quoniam  io-» 
triangulis  AOB  &CEB  duoj,g  angu- 
li OAB  , ECB  squales  funt  0:uin 
peripherijs  aequalibus  BD  & BS  in- 
fillant ) j pariterque  duo  anguli  OB 
A > EBC  funt  squales  : Ergo  b re- 
liqui anguli  AOB  & CEB  squales 
erunt ; proptereaque  i peripheria-» 
AOB  ad  peripheriam  BEC  erit,  vt 
fubtenfa  AB  ad  redtam  lineam  BC 
eft  vero  i arcus  ADB  maior » quam 
arcus  AQB,eo  quod  hic  ab  illo  com- 
prehenditur, Igitur  m arcus  ADB 

m* 
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maiorem  rationem  habet  ad  eundem 

arcum  BC  , quam  arcus  AOBj  Sc 

ideo  «arcus  ADB  ad  arcum  8EC 

maiorem  rationem  habebit , quam_» 

redla  linea  AB  ad  redla  BC.  Et  eft  o 0P'<,^ 

angulus  BCA  ad  angulum  BAC,  vt 

arcus  ADB  ad  arcum  BEC . Ergo 

/angulus  BCA  maiorem  rationem 

habet  ad  angulum  BAC , quam  fub. 

tenfa  AB  habeat  ad  redla  lineam  fub 

tuifam  BC.Quod  erat  oftendendum 
% 

PROPOSITIO  XVII.  Uter  duas 

figuras Jtmilts  regularet , vel  cinulos9 
aut  feflorts  fimtles  , medium  profor * 
t io»  ale  e fi  triangulum  , cutus  altitu- 
do aquali t efiradto  vniut  > bafis  vero  * 
t aqualis  efi  perimetro  alienus  Tab; 

» VI.Fig.  4.  5. 

Sint  duas  quaelibet  figura  regula- 
res(finiiles  inter  fe  , vel  duo  led'o- 
res  fimiles  , aut  duo  circuli  R & S , 
quorum  radij  RB  & SE ; fitque  tri- 
angulum redi  angulum  GHM  > cuius 
altitudo  GH  aqualis  lit  radio  SE 
vnius  figurae  S , & bafis  HM  aqua-. 

Iis  lit  BAC  perimetro  figura  R . 

Dico  triangulum  GHM  medium—» 
proportionale  efie  inter  figuras  R & 

S . 41  Fiat  altitudo  NH  aqualis  ra-  aprof. 
dio  RB  & bafis  HO  aqualis  peri-  $M%s , 
metro  EDF.,  & iungantui  rediae  N 
M & GO . Quoniam  jn  fimilibus  fi- 
guris regularibus  vel  in  fedloribus  bexpr, 
fimilibus  aut  circulis  R & S b vt  ra-  »4* 

• - k"'3  ' * * dius  ' 

i»  , 1. 


Digitized  by  Google 


< p rop. 

d * x pr. 
xdib  4* 


t prop. 
i.  lib  4. 
f prop. 
7Mb. 3. 


%tx  pr. 
1 3.  A** 


hfr.  3. 

V /ii*  3' 


EVCL* 
47-1  •!« 
VI. 


i$i  Euclidis  Rejiituti 
dius  KB  ad  radium  SE , ita  eft  peri- 
merer ABC  ad  perimetrum  DEF : 
eftque  NH  aqualis  RB  & GH  a> 
qualis  SH  ; atque  HM  aqualis  peri- 
metro ABC  nec  non  HO  aqualis 
DEF . e Ergo  vt  NH  ad  GHF  » ita 
eft  MH  ad  HO  ,•  fed  d \ t altitudo  N 
H ad  GH  , ita  eft  triangulum  NH 
M ad  GHM  ( cum  habeant  eandem 
baiim  HM  ) ; & t vt  bafis  MH  ad 
balim  HO»  feu/  vt  NH  ad  GH» 
ita  eft  triangulum  GHM  ad  trian- 
gulum GHO.  Ergo  triangulum-» 
GHM  medium  proportionale  eft 
inter  duo  triangula  NHM  ; & GH 
O ; eft  g vero  triangulum  redlangu- 
Jum  N H M squale  figurae  R , cum_» 
contineatur  a‘ radio,  & perimetro 
di&ae  figurae  R : pariterque  triangu* 
Ium  GHO  eft  aequale  figurae  S : Igi- 
tur b vt  figura  R ad  triangulum  G 
HN»  ita  eft  triangulum  GHM  ad  fi- 
gura S>  & propterea  triangulu  GH 
M med  u proportionale  elt  inter  fi* 
guras  R & S.Ouod  erat  oftendendu. 
PROPOSITIO  XVIII,  In  tria*. 

gulis  rtQ  angulis  quilibet  figura  rt8i~ 
i in  en  > vel  cir  culer  tt  fuper  bypotht» 
nuja  defiriptn iqualts  efl  duabus  figu* 
tts  fuper  lateribus  reRum  ungulum 
continentibus  defer iptit  » qua  ili* 
f miles  fint}  <$»  fimtltter  pofiu  • Tab, 
Vl.  Figura  6. 

Sit  triangulum  ABC  re&angulutn 
in  A & fuper  tribus  eius  lateribus 

de* 

1 
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defcribantur  qualibet  tres  figura:  X> 
R & S inter  fe  fimilesj  & limiliter 
pofitae , fiuefint  circuli , fiue  feito* 
res  3 fiue  Tegmenta , fiue  zonxj  fiue 
figurae  redlilinea?  • Oftendendum  eft 
figuram  X fuper  hypothenufam  BC 
defcriptam  aequalem  efie  duabus  fi- 
guris R & S illis  fimilibus , & fi- 
militer  defcriptis  fuper  lateribus 
BA  & AC . Ducatur « ab  angulo 
redlo  A perpendicularis  ADfuper 
B C • Manifeftum  eft  b C B ad  BD 
duplicatam v rationem  habereeius.  3 
quam  habet  CB  ad  BA;  pariter- 
que  BC  ad  C D duplicatam  ratio- 
nem habebit  eius , quam  habet  BC 
ad  C A . Et  quoniam  r X ad  R (cum 
lint  figurae  fimiles  , & fimiliter  pofi- 
tae ) duplicatam  rationem  habet  la- 
teris BC  ad  eius  homologum  BA  : 
Ergo  d X ad  R eft  > vt  CB  ad  BD  . 
Eadem  ratione  figura  X ad  figura  S 
eandemproportionem  habebit , qua 
BC  ad  CD ; Ergo  e figura  X ad  du- 
as figuras  R & S eanaem  rationem 
habebit  > quam  BC  ad  duas  BD  & 
DC  fimul  fumptas ; fed  BC  aqualis 
eft  duabus  BD  & DC.  Ergo/ figu- 
ra X aqualis  eft  duabus  figuris  R 
& S fimul  fumptis . Quod  erat  o- 
ftendcndum . 

PROPOSITIO  XIX;  fi. 

gura  fiue  circuUris  fiue  ttfltltne a fu- 

fer  fum/nam  duarum  reflarunt  de~ 
K 4 feri. 


• fr»p, 
n./.i. 

b prop. 
9‘lib.4 . 
& pr . 
tp.lib,} 
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e ex  pr. 
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f ex  pr. 
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2 $4-  Bueltdit  Reftituti 
f cripta  3 ceqmlis  efl  duabus  figuris  illi 
fimilibus  > & fimiliiev  pofitis  fuptr 
eis  t vna  cum  duplo  fpatij  medij  pro- 
portionalis inter  easdem  4 Tab.VI. 
Figura  7. 

Super  AB , BC  & fuper  ambas  in 
dire&um  politas  defcriptae  iint  figu- 
rae rettilineae  fimiles  & fimiliter  po- 
litae , fiue  circuli  9 aut  fe&ores,  vel 
zonae  Ri  S & M . Dico  figuram  M 
squalem  effe  figuris  R & S vna  cum 
duplo  fpatij  medij  proportionalis 
inter  R & S • Super  diametro  AC 
defcribatur  femicirculus  in  quo  ele- 
uata  perpendiculari  BD  & coniun- 
dtis  AD  , DC  fuper  eas  defcriban- 
tui  figura;  X?  Y & Z fimiles  & fimili- 
ter politae  prioribus  R,  S,  My  Quo- 
niam in  triangulo  ADC  a redlangu* 
lo  in  D b qusiibet  figura  M » fuper 
bypothenufa  AC  defcripta,  squalis 
ell  duabus  figuris  illi  iimilibus  X & 

Y fuper  lateribus  AD  & DC  fimili- 
ter defcriptis ; fed  e in  triangulo  AB 
D rettangulo  in  B figura  X fuper 
hypothenufa  AD  defcripta  aequalis 
ell  duabus  figuris  R & Z illi  fimili- 
bus  3 & fimiliter  politis  fuper  lateri- 
bus AB  & DB ; pariterque  in  trian- 
gulo DBC  reftangulo  in  B figura—» 

Y fuper  DC  defcripta  aequalis  eft 
duabus  figuris  illi  fimilibus  S & Z,  & 
fimiliter  politis  fuper  CB  & DB. 
JErgo  figura  M aequalis  ell  figuris  illi 
fimilibus,  & fimiliter  politis  R & S t 
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& duplo  figurae  Z • Eftque  figura-» 
Z media  proportionalis  inter  R & S 
eo  quod  tres  eorum  radi;  vel  latera 
homologa  AB,  BD,  BC  funt  conti- 
nua; proportionalia . Ergo  figura  M 
aqualis  eft  figuris  R>  S Sc  dupio  me- 
di] proportionalis  Z inter  Rj  S. 
Qiiod  erat  &c.  •. 

Corollarium  Si  duae  figurae  fuerint 
quadrata, erit  quadratum  ex  aggre- 
gato aquale  duobus  quadratis  ex 
datis  redis  j & duplo  parailelogram* 
mi  redanguli  fuo  datis  redis  con- 
tenti • Nam  d quadrata  funt  figurae 
fimiles , cum  fint  regulares ; vodc^ 
ex  hac  propofitione  , quadratum  M 
aquale  erit  duobus  quadratis  R & S 
vna  cum  duplo  quadrati  Z ; ftd  t 
quadratum  Z aequale  elt  redtangulo 
parallelogrammo  ABC  ( eo  quod 
perpendicularis  BD  media  propor- 
tionalis eft  inter  AB  & BC  ; » Ergo 
quadratum  M ex  aggregato  aquale 
eft  duobus  quadratiswR  & S ex  rediis 
datis , vna  cum  duplo  reftanguli  A 
BC  iiib  rettis  datis  contenti  « 

PROPOSITIO  XX.  sifHperdua* 

btts  redit  lineis  3 & fuptr  earum  dif* 
ferentia , defer  ibant  ur  figura  circula • 
res  1 vel  rediline#  (inhies  t & fimili - 
ter  pofit# ; erit  figura  ea  differenti  A 
aqualis  differ  en  ti<£  duarum  figurarum 
ex  tllit  redis  d duplo  ffattj  medtj 
K > pro- 


kvcl. 

4.U. 


d prop. 
l>hnius 


e ex  t>r* 
1 4 
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proportionalis  imtr  safatm»  Tabu- 
la VI.  Fig.  8. 

Sit  reda  AB  maior  , & BC  mi- 
nor , earunque  differentia  AC  » & 
in  femicirculo  ADB  defcripto  fu- 
per  AB , eleuata  fit  perpendicularis 
CD  , & duda  DB , atque  fuper  A 
BjBC*  AC,  BD  a CD)  defcripto 
fint  quaelibet  figurae  circulares  > vel 
redilineae  fimiles  Sc  fimiliter  pofitae 
Vt  in  praecedenti  propofitione  fa» 
dum  elt  erit  ( ex  9 • 1. 4-  ) BD  me- 
dia proportionalis  inter  AB  & BC; 
& ideo  ( ex  18. 1.  4.  ) figura  Z eric 
media  proportionalis  inter  figuras 
R & S • Dico  figuram  M ex  diffe- 
rentia AC  defcriptami  aqualem—» 
efle  exceffui  quo  duae  figurae  R & S 
fuperant  duplum  figurae  Z.  Quoni- 
am « figura  R ex  fumma  ipfarntn_» 
AC  & CB  aequalis  eft  fummae  figu- 
rarum S,  Mj  & duplo  figurae  Y ex 
media  proportionali  inter  AC  & C 
B.  Ergo  addita  communi  figura  S : 
erunt  figurae  R & S fimul  liunptae , 
aequales  figunt  M duplo  figura^  Y % 
duplo  figurae  S,  fimul  fumptis . Sed 
in  k triangulo  redangulo  BCD*  du- 
plu  figura-  Z ex  hypothenufa  aquale 
cft  duplo  figura  S vna  cum  duplo  fi- 
gUre  Y . Igitur  duae  figura  R & S , 
fimul  iumptae aquales  funt  figurae 
M vna  cum  duplo  figurae  Zj  & abla- 
to communiter  dupio  figura:  Z : erit 
figura  M ex  differentia  AC,  aqua» 
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Iis  exceflui  duarum  figurarum  R 
& S fupra  duplum  figura  Z qua  eft 
inedia  proportionalis  inrer  R & S • 

Quod  erat  oftendendum . 

Corollarium  Manifeftum  eft,  fi  di-  EVCL# 
ftz  figura  fuerint  quadrata  > eflc->  7>  jjt 
quadratum  , fuper  differentia  data- 
rum linearum  defcriptum  , aquale-> 
differentia:  inter  duo  quadrata  fuper 
eifdem  lineis  defcripta  > & duplum 
parallelogrammi  redanguli  fuo  da- 
tis redis  lineis  contenti  • 

Nam  ex  hac  propofitione  qua-  \ 
dratum  M aquale  eft  exce0i.i  duo- 
rum ei  f milium  quadratoru  R & S 
fupra  duplum  quadrati  Z^  fed  t qua-  c txfK 
dratum  Z aquale  eft  redtangulo  A n.lil.i 
BC  ( eo  quodd  DB  media  propor- 
tionalis eft  inter  redas  AB  & BC  d pnp* 
propter  perpendicularem  DC  ) Er-  9-  lib.q*. 
go  quadratum  M aquale  eft  excef- 
fui  quadratorum  R & S fupra  du- 
plum redanguli  ABC  * 

PROPOSITIO  XXT.  Si  fuper  du  4- 

tus  retits  • & fuper  segregato , d/jU 

ferentia  ear  undem  retiarum  Une  a» 
rc.m  defrr.bantur  figura  cnulares  > 
o )tt  rrftilnejt  fimilts  s & fi militer 
pofu* ; er; t figura  ox aggregat»  aquar 
Its  figura  ex  dtjfircntia  vnd  eum — » 
quAi-uplo  j a.j  med>f  prot  orttonalt» 
v.t  r figulas  fuper  inaquant  retia» 
dt Ut  at  as . 1 ab,  VI.  £ig.  o. 

K 6 Si t 


2 $8  Euclidis  Reftitnti 
Sit  rurfus  re&a  linea  AB  maior , 
& BC  minor , &fit  BD  aequalis  mi- 
nori BC  ; erit  AC  aggregatum » & 
differentia  AD  , fitque  BE  media—* 
proportionalis  inter  A13  & BC,  & 

„ fuper  eas  defcriptae  lint  figurae  cir- 
culares , vel  reailinea;  fimiles  > & 
fimiliter  politae  R , S , M > N & Z . 
Dico  figuram  M ex  aggregato  ae- 
qualem effe  figurae  N ex  differentia, 
vna  cum  quadruplo  figurae  Zquae  elt 
media  proportionalis  inter  figuras 
a prop.  R & S . Quoniam  * figura  M ex  ag- 
19.fr».'  gregato  ipfarum  AB  & BC  aequa- 
lis eft  fibris  R & S cum  duplo  figu- 
li pyot»,  rae  Z;  atque  b duae  figurae  R & S x- 
ao.  bu.  quales  funt  figurae  N ex  differentia 
j AD  vna  cum  duplo  figurae  Z . Ergo 
figura  M aqualis  eft  figurae  N,  & 
quadruplo  figurae  Z , fimul  fumptis . 
Quod  erat  offendendum  • 

EVCL*  Corollarium  Manifeftiim  eft  } quod 
$.U.  fi  dictae  figurae  fuerint  quadrata—»  , 
erit  quadratum  ex  aggregato  aequa- 
le quadrato  exjdifferentia-4atarum 
dmearmn  iteTcfipto,  vna  cum  qua- 
druplo paralellogrammi  reftanguli 
fub  inaequalibus  re&is  datis  conten- 
ti • Nam  quadrata  R,  S»  Nj  M & Z 
funt  figurae  fimiles ; & ideo  ( ex  hac 
propofitione  ) quadratum  M aequa- 
le erit  quadrato  N vna  cum  quadru* 
w'  pio  quadrati  Z media’  proportiona- 
lis BE  i-uer  inaquales  retias  AB  & 

BC  , 
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BC  i eifque  e parallelogrammurrLj  c « 
re&angulum  ABC  aquale  quadrato  ' 1 4 
Z . Ergo  au  ad  ratum  M aquale  eft 
quadraro  N vna  cum  quadruplo  re- 
tianguli  ABC . 

PROPOSITIO  XXII.  Sifupitdu. 

as  reflas  hora*  inaquales , atque  ftt- 
per  media  proportionali  int er  aggre- 
gatum , differentiam  que  e ar undem  » - 
de  feri  b.ntur  figura  circulares  , velre- 
fliUne*  fimilts , & fimihttr  pofitje  } 
erit  differentia  figurarum  ex  in<tqua - 
Ibus  reflis  lineis  deferiptarum  * qua- 
lis figura  ex  illa  media  proportionali 
dejeripta  • Tabula  VI,  Fig.  10. 

Sint  duae  redae  AB  maior , & 
tius  portio  AC , & 4 ipfi  AC  adda-  a proM 
tur  DA  aqualis  maiori  AB  > erit  D llb,u 
C lumina  , & CB  differentia  ipfa- 
rum  AB  8c  AC  ,*  ponaturque  b CE  b l*1?- 
in  femicirculo  BED  perpendicula-  I0‘  ’4* 
ris  & media  proportionalis  inter  D «• 
C & CB  ; cj  fuper  AB  » AC  > CE  s 
deferiptae  lupponantur  figura;  R » S 
&M  circulares  j vel  redilinexfimi- 
les,  & fimiliter  politae  0 Dico  ex* 
cefium  figura  R fupra  figuram  S ae- 
qualem effe  figurae  M > coniungatur 
reda  AE.fiiper  quam  deferibatur  fi- 
gura O fimilis  & ilmiliter  pofita  ac 
Sint  R*  S & M . Et  quia  c in  trian- 
gulo  AEC  redangulo  in  C figura  1 
O aequalis  t-ft  figuris  S & M limul 
flimpeis ; iuntque  radi;  circuli  AB , 

AH 
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140  Euclidis  Re ftituti 
AE  aquales , ergo  figura  R aqualis 
cft  ei  fimili  figurae  O j & proinde-» 
figura  R erit  aqualis  duabus  figuris 
$ & M • Quare  differentia  figura- 
rum R & S aqualis  erit  figurae  M 
ex  media  > proportionali  inter  DC 
ftimmam  & CB  differentiam  dua- 
rum in  aqualium  BA  & AC  . Quod 
erat  &c.  ' ; 

1 *Cll'  Corollarium  Manifefium  eff  diffei 
* rentiam  duorum  quadratorum  ae- 
qualem effe  paralielogrammo  re- 
«angulo  contento  fuh  differentia  > 
& aggregato  laterum  . Nam  qua- 
drata funt  figurae  fimiles ; & ideo  , 
ex  hac  propofirione  3 exceflus qua- 
drati R fiipra  quadratum  S aqualis 
eft  quadrato  M ex  EC  media  pro- 
portionali inter  aggregatum  DC  » 
&:  differentiam  CB  eorundem  late- 
rum AB  3 AC  deferipto ; fed  qua- 
d **  drato  d M aquale  eft  parallelogram*. 
tr0P»  mum  reftangulum  DCB  > 'cum  hoc 
^ ab  extremis:  illud  vero  ex  mediae 
trium  proportionalium  DC  » CE  y 
CB  fatta  fint.  Ergo  excefTus  qua- 
drati R fupra  quadratum  S aqualis 
eft  re&angulo  fub  CB  differentia-» 
laterum  > & fub  DC  aggregato  eo- 
rundem BA  & AC  contento . 

•v  » 

£VCL.  PROPOSITIO  XXIII.  Sifuper 

9 10«  duabut  rtHis  lineis  rnaqual  bus  , & 
«urum  aggregato,  atque  ditfcrentia-J 

' def- 
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defcript  afuerint  qualibet  circularet  % 
vel  re&ilinea  figura  inter  fe  fimi/es  , 

& fimtliter  pcfsta'.  erunt  dua  figura 
ex  aggregato  3 & ex  differentia  < fimul 
fumpix  , equalet  duplo  figurarum  ab 
inaqualibus  lineis  datts  dtjcriptartem 
Tabula  VI.  Fig.  ii. 

Super  duabus  redis'  lineis  ina- 
qualibus  AB  & BC , & earum  ag- 
gregato AC  > earumque  differentia 
AD  iint  defcripta  quaelibet  circula, 
res  j aut  redilinea  inter  fe  jflmiles 
figurae > & fimiliter  politae  R,  S,  M 
& N • Dico  duas  figuras  M ex  ag- 
gregato j&Nex  differentia  data- 
rum } limul  fumptas  , aequales  effi-* 
duplo  figurae  R vna  cum  duplo  figu- 
ra: S 3 ex  datis  lineis  defcriptarum . 
Quoniam  a figura  M aqualis  eft  fi-  , 
gura  N vna  cum  quadruplo  fpatii  J: 
medij  proportionalis  inter  R & S : * * 

Ergo  addita  communiter  figura  N t 
erunt  figura  M & N aquales  fex 
fpatijs  3 fcilicet  duplo  figura  N>& 
quadruplo  medij  proportionalis  in- 
ter figuras  R & S;  funt  b verd  figu-  b pro?< 
ra  R & S ex  inaqualibus  redis  A 
B , BC  defcripta  aquales  figura  N 
£X  differentia  vna  cum  duplo  medij 
proportionalis  inter  figuras  R & S ; 

Ergo  duplum  figura  R $ vna  cum-? 
duplo  figura  S aquale  eft  ijfdem  fex 
fpatijs  , fcilicet  duplo  figura  N vna 
cum  quadruplo  medij  proportiona*  ** 
lis  inter  figuias  R & § . Quare  figu- 


2 3 o Euclidis  Reftituti 
portionem  ad  angulum  A,  qiiam_j 
zexpt,  «tus  AB  habet  ad  latus  BC  a De- 
MJibtt»  fcribatur  circa  triangulum  circulus 
ABC  y &:  fecetur  arcus  BC  vtcun- 
b ex  pr,  que  in  E ; Et  b fiat  arcus  BD  aequa- 
lis  BE  iunganturque  redae  line» 
texta*  CE  y BE  j AD  , BD  . Et  quia*  ar- 
. cus  ADB  j.  cui  maior  angulus  C in- 
fiirit»  maior  efij  quam  BEC  , & arr 
cus  BD , & BE  funt  aquales i Er- 
' go  refiduus  arcus  AD  maior-  erit 
dex  pr.  refiduo  arcu  CE  , & ideo  d angulus 
x7di(i.t  A BD  maior  erit  angulo  CBE.  Fiat 
e prop.  e iam  angulus  ABO  squalis  minori 
»•  angulo  EBC  .*  Igitur  angulus  ABD 
maior  erit  angulo  ABO  , & ideo  'rta 
da  BO  fecabit  redam  AD -in  puit- 
do  O , pofito  inter  A & D , & ideo 
pundum  O erit  intra  circuli  feg- 
fex.t>r.  mentum  ADB.  De  fcribatur/ iam 
per  tria  punda  A,  O & B circuli 
peripheria  AOB  s cadet  ilia  intra_» 
fegmentum  ADB ; Et  quoniam  io-* 
s;ex  pe,  triangulis  AOB  &CEB  duojg  angu- 
»7 dib.%  lf  OAB  , ECB  aequales  funt  (cum 
peripherijs  aequalibus  BD  & BE  ih-i 
fiftant ) ; pariterque  duo  anguli  OB 
h ex  pr,  A 3 EBC  funt  aequales  ; Ergo  b re- 
ifUiu.i  liqui  anguli  AOB  & CEB  «quales 

i P«f.  >'  F°P«*eil<?ue  iX"iPhena-J 

r j.h*.  AOB  ad  penpheriam  BEC  ent , vt 

fubtenfa  AB  ad  redam  lineam  BC 

i .Axi,  eft  vero  / arcus  ADB  maior  y quam 

u>.h*.  arcus  AOB,eo  quod  hic  ab  illo  com- 

prehenditur.  Igitur  m arcus  ADB 
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maiorem  rationem  habet  ad  eundem 
arcum  BC,  quam  arcus  AOB;  & 
ideo»  arcus  ADB  ad  arcum  8EC 
maiorem  rationem  habebit  3 quam_j 
redta  linea  AB  ad  redla  BC-  Et  ell  o 
angulus  BCA  ad  angulum  BAC3  vt  *' 
arcus  ADB  ad  arcum  BEC . Ergo 
p angulus  BCA  maiorem  rationem  \ 
habet  ad  angulum  B AC , quam  fub. 
tcnfa  AB  haneat  ad  redta  lineam  fub 
tcnfam  BC.Quod  erat  oftendendum 

PROPOSITIO  XVII.  Uter  duus 
figuras  [miles  regularet > vel  cirtulos , 
aut  fetiores  fimtles  > medium  profor • 
tionale  efJ  triangulum , cusus  altitH' » 
de  Aqttaltt  ejl  radio  vniut  > bafis  vero  * 
aqualis  e fi  perimetro  altenus  Tab; 

4 VI.Fig.  4.  5. 

Sint  duae  qualibet  figura-  regula- 
res;,' fimiles  inter  fe  3 vei  duo  led ro- 
res fimtles  > aut  duo  circuli  R & S , 
quorum  radij  RB  & SE ; fitque  tri- 
angulum redtangulum  GHM  * cuius 
altitudo  GH  aqualis  /it  radio  SE 
vnius  figura  S , & bafis  HM  aqua- 
lis fit  B AC  perimetro  figura-  R . 

Dico  triangulum  GHM  med.ium_» 
proportionale  efle  inter  figuras  R & 

$ . a Fiat  altitudo  NH  aqualis  ra-  aprof. 
dio  RB  & bafis  HO  aqualis  peri-  %dib%i , 
metro  EDF , & iungantur  redla  N 
M & GO . Quoniamjn  fimilibus  fi- 
guris regularibus  vel  in  fedioribus  btxpr . 
fimilibus  aut  circulis  R & S b vt  ra-  »4« h»' 
; ••  K J - dius  * 
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Euclidis  Re JYit uti 
dius  RB  ad  radium  SE  > ita  eft  peri- 
merer ABC  ad  perimetrum  DEF: 
eftque  NH  aqualis  ;RB  & GH  ae- 
qualis SH  ,*  atque  HM  aqualis  peri- 
metro ABC  nec  non  HO  aqualis 
<prop.  DEF  . e Ergo  vt  NH  ad  GHj  ita 
eft  MH  ad  HO ; fed  d \ t altitudo  N 
H adGH  >ita  eft  triangulum  NH 
' Mad  GHM  ( cum  habeant  eandem 
,arn0  baiim  HM  ) ,*  & r vt  bafis  MH  ad 
baiim  HO,  feu / vt  NH  ad  GH  , 
fprep.  ita  eft  triangulum  GHM  ad  trian- 
7dib-i>  gn|um  GHO.  Ergo  triangulum—» 
GHM  medium  proportionale  eft 
inter  duo  triangula  NHM  ; & GH 
g tx  pr,  O y eft  g vero  triangulum  re&angu- 
jum  NHM  squale  figurae  R»  cura-» 
contineatur  a radio  j & perimetro 
di<ftx  figurae  R : pariterque  triangu* 
lum  G HO  eft  aequale  figurae  S ; 1 gi- 
. , tur  b vt  figura  R ad  triangulum  G 

fi/':5,  HN,  ita  eft  triangulum  GHM  ad  fi- 
gura  S>  & propterea  triangulu  GH 
M med  u proportionale  eft  inter  fi- 
guras R &:  S.Ouod  erat  oftendendu. 
EVCL.  PROPOSITIO  XVIII.  In  trian* 
47-1-!*  gulis  rtS  angulis  qualibet  figur*  ridi* 
V*‘  line*  9 vel  circulans  fuper  bypotht* 

nufa  deferipi a aqualis  tfi  duabus  figu- 
rts  fuper  lateribus  r eidum  angulum 
continentibus  deferiptis  9 qu a ill<M 
f miles  fint,  <$»  fimilittr  pffiu . Tab. 
VI.  Figura  6.  J 

Sit  triangulum  ABC  re&angulum 
in  A & fuper  tribus  eius  lateribus 
f • de- 
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defcribantur  qualibet  tres  figura  X, 

R & S inter  fe  fimiles,  & iimiliter 
pofitae , fiue  fint  circuli , fiue  fefto** 
res  , fiue  Tegmenta  , fiue  zona  3 fiue 
figura  rettifinea  • Oftendendum  eft 
figuram  X fuper  hypothenuTam  BC 
defcriptam  aqualem  efie  duabus  fi- 
guris R & S iliis  fimilibus  , & fi- 
militer  defcriptis  Tuper  lateribus 
BA  & AC . Ducatur a ab  angulo 
retto  A perpendicularis  ADluper 
B C . Manifeftum  eft  b C B ad  BD  b 
duplicatam ' rationem  habereeius. , Jjr*'4* 
quam  habet  CB  adBA;  parite"r-  ly.itb,} 
que  BC  ad  CD  duplicatam  ratio- 
nem habebit  eius , quam  habet  BC 
ad  C A . Et  quoniam  c X ad  R (cum 
iint  figurae  fimiles  , & iimiliter  pofi-  ul.\. 
tx  ) duplicatam  rationem  habet  la- 
teris BC  ad  eius  homologum  B A : 

Ergo ^X  ad  R eft,  vt  CB  ad  BD  . 

Eadem  ratione  figura X ad  figura  S 
eandem  proportionem  habebit , qua 
BC  ad  CD ; Ergo  e figura  X ad  du-  textr. 
as  figuras  R & S eandem  rationem  «.fifc.j 
habebit , quam  BC  ad  duas  BD  & 

DC  fimul  fumptas  ,*  Ted  BC  aqualis 
eft  duabus  BD  & DC  • Ergo / figu-  f ex  pft 
ra  X aqualis  eft  duabus  figuris  R 1*.  l.j\ 
& S fimul  fumptis . Quod  erat  o- 
ftendendum . 

EVCL 

PROPOSITIO  XIX.  gMlit ,t  f.  4./.U, 

gura  fiue  circularis  fiu»  rtihhne*  fu* 

fer  fummatu  duarum  redarum  dg- 
K 4 ftri* 
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2 $4'  Bucltdh  Reftituti 
/cripta  i ceqmlis  e fi  duabus  figuris  ilii 
fim ilibus  > & fimiliter  pofitis  fuper 
eis  t vna  cum  duplo  fpatij  medtj pro- 
portionalis inter  easdem  4 Tab.VI. 
Figura  7. 

Super  AB , BC  & fiiper  ambas  in 
directum  politas  defcriptae  lint  figu- 
ra redtilineae  fi  miles  & fimiliter  po- 
. fitae , fiue  circuli  9 aut  fedlores  % vel 
zonae  R,  S&  M . Dico  figuram  M 
aqualem  effe  figuris  R & S vna  cum 
duplo  fpatij  medij  proportionalis 
inter  R & S . Super  diametro  AC 
defcribatur  femicirculus  in  quo  ele- 
uata  perpendiculari  BD  & coniun- 
<ftis  AD  , DC  fuper  eas  defcriban» 
tur  figura  X;  Y & Z fimiles  & fimili- 
ter  politae  prioribus  Rj  S,  Mv  Quo- 
20.  niam  in  triangulo  ADC  a redlangu- 
b profV  Io  in  D b qualibet  figura  M » fuper 
iS.hu.,  bypothenufa  AC  delcriptai  aqualis 
e/1  duabus  figuris  illi  fimilibus  X & 

Y fuper  lateribus  AD  & DC  fimili- 
c f rop.  ter  defcriptis ; fed  e in  triangulo  AB 

hn,  D rediangulo  in  B figura  X fuper 
hypothenufa  AD  defcripta  aqualis 
eil  duabus  figuris  R & Z illi  fcmili- 
bus  3 & fimiliter  politis  fuper  lateri- 
bus AJB  8:  DB  ; pariterque  in  trian- 
gulo DBC  redlangulo  in  B figura—* 

Y fuper  DC  defcripta  aqualis  eft 
duabus  figuris  illi  fimilibus  S &:  Z,  & 
fimiliter  politis  fuper  CB  & DB, 
Frgo  figura  M aequalis  elt  figuris  illi 
fimilibus,  & fimiliter  politis  R & S M 
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& duplo  figurae  Z • Eftque  figtira— » 
Z media  proportionalis  inter  K &c  S 
eo  quod  tres  eorum  radij  vel  latera 
homologa  AB,  BD,  BC  funt  conti- 
nuae proportionalia . Ergo  figura  M 
aqualis  eft  figuris  R»  S & duplo  me- 
dij  proportionalis  Z inter  R » S . 
Q^iod  erat  &c.  - 

Corollarium  Si  dure  figura  fuerint 
quadrata, erit  quadratum  ex  aggre- 
gato aequale  duobus  quadratis  ex 
Hatis  reftis  j & duplo  paraRelogram* 
mi  reiianguli  fub  datis  rectis  con- 
tenti • Nam  d quadrata  funt  figura* 
fimiles  , cum  fint  regulares ; vnde^ 
ex  hac  propofitione , quadratum  M 
aquale  erit  duobus  quadratis  R & S 
vna  cum  duplo  quadrati  Z ; fed  « 
quadratum  Z aequale  eft  re&angulo 
parallelogrammo  ABC  ( eo  quod 
perpendicularis  BD  media  propor- 
tionalis eft  inter  AB  & BC  ) 0 Ergo 
quadratum  M ex  aggregato  aquale 
eft  duobus  quadratis  R & S ex  re<ftis 
datis , vna  cum  duplo  reftanguli  A 
BC  tub  re&is  datis  contenti  • 

PROPOSITIO  XX.  sifuper  dua- 
bus r silis  lineis » & fuper  earum  dtf* 
ferentia , deferebantur  figura  circula • 
res  , vel  rediline * (miles*  & fimtli « 
ter  pofitx ; erit  figuratu  differentia 
aqualis  dffcrenttce  duarum  figurarunt 
ex  silis  refiis  d duplo  fp***j  medtj 
K 5 pro- 


IVCL. 

4.H. 


d />roj>. 
ithbius 
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•2 $6  Euclidis  Ue fututi 
proportionalis  inttr  eafatm  • Tabu- 
la VI.  Fig,  8. 

Sit  reda  AB  maior  , & BC  mi- 
nor , earunque  differentia  AC  > & 
in  femicirculo  ADB  defcripto  fu- 
per  AB  » eleuata  fit  perpendicularis: 
C Dj  & duda  DB y atque  fuper  A1 
B>  BC>  AC,  BD»CD  > defcripto 
fint  quaelibet  figurae  circulares  > vel 
redilineae  fimiks  & fimiliter  pofitae 
vt  in  praecedenti  propofitione  fa» 
dum  elt  erit  ( ex  9 • 1. 4 • ) BD  me- 
dia proportionalis  inter  AB  & BG; 
& ideo  ( ex  18. 1.  4.  ) figura  Z erit 
media  proportionalis  inter  figuras 
R & S . Dico  figuram  M ex  diffe- 
rentia AC  defei  iptam  » aequalem-» 
efle  exceffui  quo  duae  figurae  R & S 
fuperant  duplum  figurae  Z . Quoni* 
am  s figura  R ex  fumma  ipfarum_* 
AC  & CB  aequalis  eft  fummae  figu- 
rarum S,  Mj  & duplo  figurae  Y ex 
media  proportionali  inter  AC  & O 
B.  Ergo  addita  communi  fteura  S : 
erunt  figura;  R & S fimul  lumptae  9 
aequales  figura  M duplo  figurag  Y » 
duplo  figurae  S,  fimul  fumptis . Sed 
in  k triangulo  redangulo  BCD*  du- 
plu  figurae  Z ex  hypothenufa  aequale 
eft  duplo  figura  S vna  cum  duplo  fi- 
gure  Y . Igitur  duae  figura  R & S , 
Jimui  fumptae>  aquales  funt  figura 
M vna  tum  duplo  figura  Z>  & abla- 
to communiter  duplo  figura;  Z : erit 
figura  M ex  differentia  AC , aqua» 
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Iis  exceflui  duarum  figurarum  R 
& S fupra  duplum  figura  Z qua  eft 
inedia  proportionalis  inrer  R & S • 

Quod  erat  oftendendum . 

Corollarium  Manifeftum  eft,  fi  di-  FVCL, 
fi*  figura  fuerint  quadrata  > efte-»  7,  ij, 
quadratum  , fuper  differentia  data- 
rum linearum  defcriptum  , aqualem 
differentia  inter  duo  quadrata  fuper 
eifdem  lineis  defcripta>&  duplum 
parallelogrammi  refianguli  fub  da- 
tis redis  lineis  contenti „ 

Nam  ex  hac  propofitione  qua-  \ 
dratum  M arquale  eft  excsffcii  duo- 
rum ei  fimilium  quadratoru  R & S 
fupra  duplum  quadrati  Z;  fed  * qua-  c tXprm 
dratum  Z aquale  eft  refiangulo  A 14./&4 
BC  ( eo  quod  4 DB  inedia  propor- 
tionalis eft  inter  redas  AB  & BC  d prop* 
propter  perpendicularem  DC  ) Er-  9-  M.y 
go  quadratum  M a quale  eft  excef- 
fu i quadratorum  R & S fupra  du- 
plum reC: anguli  ABC  - 

PFOPOSITTO  XXT.  Si  fuper  dua- 
bus reihs . & fuper  aggregato , & dife 
Jtrtntta  eorundem  retiarum  hnea » 
r<m  dofrt.bantur  figura  er  culares  » 

<v et  reSlil. ne.t  fimiles  , & Jt militer 
pofi't. » er-.t  figura  ox  aggregato  aqua- 
lis figura  ex  diff  rcntia  vnd  cum-» 
quad-  uplo j a j medj  proportionalis 
v.t  r figurat  fuper  inaquant  retias 
4ej(ttftas>  1 ab,  VI,  Eig,  g. 

K 6 Sit 
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21 B Eucltdis  Reftituti 
Sit  rurfus  reda  linea  AB  maior  > 
& BC  minor , &fit  BD  squalis  mi- 
nori BC  ; erit  AC  aggregatum  * & 
differentia  AD  , litque  BH  mediau» 
proportionalis  inter  AB  & BC,  & 
ihpcr  eas  defcriptae  li nt  figurae  cir- 
culares , vel  redilines  fimiles»  & 
fimiliter  pofits  R , S , M , N & Z • 
Dico  figuram  M ex  aggregato  ae- 
qualem efifc  figurs  N ex  differentia, 
vna  cum  quadruplo  figurae  Zquae  ell 
media  proportionalis  inter  figuras 
a prop.  R & S . Quoniam  * figura  M ex  ag- 
i9.hH.  gregat»  ipfarum  AB  & BC  aequa- 
lis eft  figaris  R & S cum  duplo  hgu- 
bpyojr.  rs  Z;  atque  b duae  figurae  R&Sje- 
ao.  bM.  quales  funt  figurae  N ex  differentia 
AD  vna  cum  duplo  figurae  Z . Brgo 
figura  M squalis  eft  figurae  N , & 
quadruplo  figurae  Z , firnul  fumptis . 
Quod  erat  offendendum  • 

BVCL,  Corollarium  Manifeftum  eft  9 quod 
*,U.  fi  dids  figurs  fuerint  quadrata-j  , 
erit  quadratum  ex  aggregato  aequa- 
le quadrato  ex  differentia-4atarum 
lineartnn  TlHcnpto,  vna  cum  qua* 
druplo  paralellogrammi  redanguli 
fub  insqualibus  redis  datis  conten- 
ri . Nam  quadrata  R,S9  Nj  M & Z 
funt  figurae  fimiles ; & ideo  ( ex  hac 
propofitione  ) quadratum  M squa- 
le erit  quadrato  N vna  cum  quadra* 
pio  quadrati  Z medis  proportiona- 
lis BE  inter  msquales  redas  AB  & 

BC  , 
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BC  i eilq ue  e paralleIogrammum_j  c tx 
reftangulum  ABC  aquale  quadrato  ’*  *♦ 
Z • Ergo  Quadratum  M aquale  eft 
quadraro  N vna  cum  quadruplo  re- 
ttanguii  ABC  - 

PROPOSITIO  XXII.  Sifuperdu. 

as  reflas  Uneas  inaquales , atqui  fa- 
per  media  proportionali  tnter  aggre- 
gatum  % differentiam  ju  e earundem  s 
defcrib.ntur  figur<£  circulares  t vel  re- 
flthne<t Jimiles  , & fimiliter  pofitdt  > 
erit  differentia  figurarum  ex  incequa - 
hbus  reflis  lineis  defcriptarutn  *qua» 
lis  figura  e * tlla  media  proportionali 
dejcripta  • Tabula  VI.  Fig.  10. 

Sint  duae  redae  AB  maior , & 
cius  portio  AC , Sta  ipfi  AC  adda-  apr»p*) 
rur  DA  aqualis  maiori  AB  > erit  D llb'u 
C lumina  , & CB  differentia  ipfa- 
rum  AB  Sc  AC  ,•  ponaturque  b CE  L'  tW- 
in  femicirculo  BHD  perpendicula-  l0‘  ’4f 
iis  & media  proportionalis  inter  D u 
C & CB  ; fnper  AB  » AC  > CE 
defcriptae  fupponantur  figurae  R s 3 
&M  circulares.,  vel  reftiiinez limi- 
ies,  & fimiliter  pofitae . Dico  ex- 
celluin  figurae  R lupra  figuram  S ae- 
qualem eife  figurae  M 3 coniungatur 
reda  AE.fuper  quam  defcribatur  fi- 
gura Ofimilis  & fimiliter  pofita  ac 
jfunt  R*  S & M . Et  quia  c in  trian- 
gulo  AEC  redangulo  in  C figura  * .. 
O squalis  eft  figuris  S & M fimui 
fumptis ; funtque  radi;  circuli  AB , 

A E 
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defcriptee  fuerint  qn.tltbet  circularet  1 
•vel  uBiline*  figura  inter  fe  fimiles , 
& fimilittr  pcfitte:  erunt  du*  figur * 
ex  aggregato  3 & ex  differentia  • fimul 
fumpt*  , iqualet  duplo  figurarum  alo 
inaqualibus  lineis  datis  de  J criptarum 
Tabula  VI.  Fig.  11. 

Super  duabus  redlis  lineis  inae- 
qualibus AB  & BC , & earum  ag- 
gregato AC  > earumque  differentia 
AD  fint  defcripta  quaelibet  circula* 
res  j aut  redlilmea  inter  fe  ilmiles 
figurae  3 & fimiliter  pofita  R,  S,  M 
& N • Dico  duas  figuras  M ex  ag- 
gregato 3 & N ex  differentia  data- 
rum , fimul  fumptas , aequales  effe-' 
duplo  figurae  R vna  cum  duplo  figu- 
rae S 3 ex  datis  lineis  defcriptarum  . 
Quoniam  u figura  M aqualis  eft  fi- 
gurae N vna  cum  quadruplo  fpatij 
medij  proportionalis  inter  R & S : 
Ergo  addita  communiter  figura  N 6 
erunt  figurae  M & N aquales  fex 
fpatijs  3 fcilicet  duplo  figura  N,& 
quadruplo  medij  proportionalis  in- 
rer  figuras  R & S;  funt  b vero  figu- 
ra R & S ex  inaqualibus  redi  is  A 
B , BC  defcripta  aquales  figura  N 
ex  differentia  vna  cum  duplo  medij 
proportionalis  inter  figuras  R & S ? 
Ergo  duplum  figura  R $ vna  cum_* 
duplo  figura  S aquale  eft  ijfdem  fex 
fpatijs  , fcilicet  duplo  figura  N vna 
cum  quadruplo  medij  proportiona» 
lis  inter  figuias  R & Quare  figu- 


Euclidi i Reftituti 
M & -N  ex  aggregato ,!  & diffe- 
rentia defcriptae  aquales  funt  duplo 
figura  R vna  cum  duplo  figura  S , 
qua  ex  inaqualibus  datis  re&is  AB 
&.RC  defcribuntur . Q^od  erat  o- 
%ude>idum  «i  u ; 

2VCL.  PROPOSITIO  . XXIV.  Si  fu  fer 
4, XIII,  tota  > & fnper  fegmentis  refi*  litte A 

extrema  i ac  me  da  rattone  diutfx  de - 
[erepta  fuerit  figura  circularet,  vel  re* 
titltnea  Jtvttles  inter  fe , &jiwhter 
pofita  , quA  ex  tota  , & minori  fer- 
mento vtrctqup  firrtul  tnplx  funt  figta* 
tae  ex  maior  t figmento  defcrtpt*  • Et 
e conuerfo . J abula.YX  Fig»  I3. 
Sit  redia  AR  lefta  extrema,  & 
media  ratione  in  C, /cuius  Tegmen- 
tum puius  AC : & defcriptae  fint  fu- 
per  AB  , AC  & CB  tres  circulares* 
aut  re&ilinea  figura  R*  M & S inter 
fe  fimiles  > & fimiliter  pofita  •.  Dico 
figuram  R ex  tota»  vna  cum  figura 
S»  ex  minori  Tegmento,  triplas 
efle  figurae  M ex  maiori  fegmento 
deferibtae . Quoniam  Tuper  duas  re- 
ttas  inaequales  AB  & BC  > atque  ea- 
rum differentiam  AC  deferiptae  funt 
tres,  figurae  R,  S Si  M fimiles  , &Ji- 
a pr.io  militer \pofitae  ; Ergo  a dm*%gurae 
R & S ilijper  inaequalibus  reftis  AB, 
BC  defcnptae-aquales  funt  figurae  M 
ex  differentia  AC  , vna  cum  duplo 
b ex  p r.  fpatij  medij  proport.onalis  inter  fi- 
*8.  i- 4.  guras  R tk  S ; Eitque  b figura  M me- 
dia 
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dia  proportionalis  inter  figuras  R & 

5 ei  fimiles ; propterea  quod  tres 
re&a  AB , AC#  CB  proportionales 
ftint . Ergo  figurae  R & S aequales 
funt  triplo  figura  M • 

Secundo  fint  figura  R & S ex  to- 
ta AB  } & minori  fegmento  CB  , fi- 
mul  fumpta , tripla  figura  M illis 
fimili  3 & fimiiiter  poma  ex  maiori 
fegmento  AC  • Dico  re&am  AB 
feCtam  effe  in  C extrema , & media 
ratione  i Quoniam  t dua  iigui  a R c py.au 

6 S aquales  funt  figura  M,ex  dif-  *****  * 
ferentia  3 vna  cum  duplo  medij  pro- 
portionalis inter  R & S ; erant  au- 
tem dua  figura  R & S aquales  tri- 
plo figura  M ; Ergo  triplum  figura 

M aquale  eft  figura  M , vna  cum^» 
duplo  medij  proportionalis  inter  fi- 
guras R & S ,*  & ablata  communi  fi- 
gura M > erit  duplum  figura  M a- 
quale  duplo  medij  proportionalis 
mter  figuras  R & S ; ideoque  figura 
M aqualis  erit  fpatio  medio  propor- 
tionali inter  figuras  ei  fimifes  R & 

S.  Quare d figurarum  RjMsS  tria  <* **/'>’* 
homologalatera  AB 3 AC  & CB 
proportionalia  erunt,*  propte- 
rea re<5ia  AB  fe#a  erit  in  C exrre- 
ma , & media  ratione.  Vt  erat  pro-  5 * ' 
pofiftfm  • 

PROPOSITIO  XXV. 

gregato  totius  <3*  minoris  figmenti  * 

stquefuptr  mutor  i fegmento  tetu  /<• 
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. : |N  txtrtma » #r  «fcA*  ration*  di» 

mf* , defcrtpt*  futrint  fan.  tirtuU» 
fts » vtlrtBilintx fimiles  , 

Ur  fefita , <J«*  « aggttguf  dtfcrtbi - 
tur  figura  quintupla  e&  tiut > fvs  IX 
materi  fiitntnt*  dtfcribitur  • Et  €*j 

eonuerfi  • Tabula  VI«  Fig*  i?»  . 
Sit  re&a  linea  AB  fefta  extrema  » 
& media  ratione  in  C > cuius  leg- 
mentum  minus  CB;  producaturque 
BD  aqualis  minori  Tegmento  Ui 
atque  luper  AD  aggregato  chiarum 
AB  & BC  , atque  fuper  differentia 
carum , feu  maiori  Tegmento;  AC  , 
fa dte  fint  quselibet  figurae  circula- 
res y vel  rettilirtea:  R & M inter  ic 
fimiles } & fimiliter  pofire*  Dico 
figuram  R quintuplam  efle  figura 
M . Quoniam  « figura  R ex  AU 
aeereeato  inaequalium  rectarum  A 
B & BD,  feu  BC , aequalis  eft  figu- 
rae M ex  AC  illarum  differentia  vna 
cum  quadruplo  fpatij  medij  propor- 
tionalis inter  figuras  fuper  inaequa- 
les AB  & BC  , qu*  fimiles  fint , & 
fimiliter  pofitae  ipfis  R & M • blt- 
K vlI„  que  b figura  M media  proportiona- 
1 inter  figuras  ei_fimiles  n.p«r  AB 

s & BC  fimiliter  defcnptas  ( cum  re 
«a  AC  media  proportionalis  fit  po- 
lita inter  AB  & BC  ) • Ergo  f!fu  a 
R quintupla  eft  figura  M. 

Secundo  fit  figura  R fuper  aggre- 
gato totius  AB,  & Tegmento  CB  de- 
feripta  , quintupla  fcgur*  M fimuis 


afMi« 
h*i»t  • 
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ipfi  R , quae  fuper  earum  differentia 
AC  fimiliter  defcribitur.  Dico  re- 
dam AB  feclam  eflc  extrema»  & 
media  ratione  in  C » cuius  minus 
Tegmentum  erit  CB . Quoniam  «fi-  • 
gura  R ex  aggregato  defcripta  a- 
Qualis  eft  figura  M ex  differentia-* 
vna  cum  quadruplo  fpatij  medii 
proportionalis  inter  figuras  fimiies 
eis»  & fimiliter  politas  fiiper  redas 
AB  & BC  ; & ex  hypotnefi  figura 
R aqualis  eft  quintuplo  figura  M i* 

Ergo  quintuplum  figura  M 'aquale 
eft  figura  M vna  cum  quadruplo  di- 
di fpatij  medij  proportionalis;  & , ■*; 

ablata  communi  ngura  M : erit  qua- 
druplum figura  M aquale  quadi U-  T 1 
pio  didi  fpatij  medij  proportiona- 
lis;  ideooue  figura  M aqualis  erit  * 
fpatio  medio  proportionali  inter  fi- 
guras ei  fimiies  fuper  AB '&BC  fi- 
militer defcriptas;  proptereaque^ 
d tres  reda  BA  > AC  & CB  pro-  rf  M ^ 
portionales  erunt ; & § AB  fed a—»  s9.  /,4. 
erit  in  C extrema,  & media  ratio- * £*’•** 
ne  • Quod  erat  oftendendum . tlp 

* s-  •*  ' - ‘ :1  .ih 

PROPOSITIO  XXVI.  SifitpfyElW 
Mggr»gato  mineris  » & femiffis  moie» 
ris , atque  fuper  femijfe  imioris  ftg* 
mentorum  etufdem  reflo,  line*  extre- 
ma i mc  media  ratione  dmife , de  feri* 
ftdt  fuerint  duo  circulares  i aut  re* 

Ailinea  figura  inter ft  fimiies  , & fi- 
militer pofita  :d  3«*  ex  aggregate 

defer  im 
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t \ KtjcribUHt  fef*  q“i»tupla  e fi  eius  » 
ftmijfe  motoris  drf- 

i^ov&bitstr  * 'P/#  *ortut*fot,  Tabula-^ 

, VI»  tigvira  14^.,  i i ::r  r*. 

Sic.tota  retta  BA  ad  AC,»  vt  AC 
ad  minus  fegmentum  CB;  &fe&a 
£It  AC  bifariam  in  D ; atque  fuper 
. JBD  aggregato  fegmenti  minpris  B 
C & £>C  /emifie  maioris  ; nec  non 
fuper  DC  femiffe  maioris  defcri- 
ptae  fupponantur  quaelibet  figurae  R 
& M circulares  , vel  re&i  lineae  fi-* 
miles  inter  fe  & fimiiiter  po  litte  « 
Dico  figuram  R quintupiam  effe-? 
aww.9  figura:  M • Secetur  o CB  bifariam 
Hb.i.  in  E . Et  quia  b DC  ad  CE  eft  , vt 
bfrop,  AC  duplum  primae  ad.  CB  duplum 
«l**as.  ^ecun<^‘£ » & eit  AB  fe<fta  in  C ex- 
trema,  A’  media  ratione  . Ergo  e 
„ DE  quoque  in  C fecatur  extrema  , 
& media  ratione , cuius  Tegmentum 
minus  erit  CE  - Cumque  fint  dc- 
, fcriptae  duae  figura:  fimiles  > & {imi- 
liter  polita  »,R  quidem  fuper  DB 
. aggregato  totius  DE  & EB,  feu  E 
*..UC  minoris  fegmenti  ; atque  figura 
M fuper  maiori  Tegmento  DC  . Er- 
i gftrf  figura  R quintupla  eft  figurae 
Quod  erat  primum. 

Secpndq  fit  figura  R , fuper  DB 
aggregato  fegmenti  minoiis  CB»  & 
DC  defcripta  i quintupla  figurae  M 
alii  fimi  Ii  fuper  DC  femifle  maioris 
fegmenti  AC  fimiljter.  defcripta!  . 
D’co  retfam  totam  ABXe^mcfle 

* .*  * * » it« 
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in  C extrema , & media  ratione . 

Se&a  e CB  bifariam  in  E • Quia—? 
figura  R fu  per  aggregato  totius  D 1. 
E , & minoris  fegmenti  CE , feu  E 
B defcripta , qumtupla  ponitur  fi- 
gurae M y fimili  priori , fuper  maio-  , 
r i feemento  DC  fimiliter  defcrip-  f ‘ 
t*  . Ergo  / 're#a  DE  in  C fecatur  bii*/, 
extrema , & media  , ratione;  fed»  g g prop . 
vt  DC  ad  CEv  ita  ell  AC  dupia—>  1 * J 
primae  ad  CB  duplam  fecunda.  Er- 
go b redia  AB  quoque  fecatur  in  C 
extrema , & media  ratione , cuiu*  i6t  l,*‘ 
fegmen tum  minus  eft  CB  . Quod 

eratoftendendum*'  J 

. . > » 

PROPOSITIO  XXVII.  Si  fuper  evcl. 
aggregato [emijfis  totius  > eiufque  feg  <'****>» 
menti  maioris  at  quo  > fuper  eadeM— 
femifjc  refla  linea  diuifa  extuma  j ac 
media  ratione  > defcripta  fint  dux 
qualibet  figura  circulares  > vel  r ttfi  li- 
nea fimilis  inter  f ei  & fiant  it  er  pofi, 
tie ; qua  ex  aggregato  de  fi  rtbitur  figum  - 
ra  , quintupla  eP  eius  » qua  ex  feU 
mijfe  totius  Aefcribitar%  figura*' Et 
e contra  • Tab.  VI.  Fig.  15V 
Sit  redta  linea  AB  fedia  in  C ex-  + 
trema , & media  ratione  > cuius  feg-  - * 

mentum  maius  AC;  &produdla~j 
fit  AD  aequalis  medietati  totius  AB; 
atque  fuper  DC  aggregato  fegmen* 
ti  maioris  AC  & DA  femiife  totius , 
nec  non  fuper  DA  femifle  totius 
defcripcae  iupponantur  du*  figura  - 
“•  “ «ircu- 
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circulares, ^yel  re&ilineae  R & M fi- 
miles  inter  fe,&  fimiliter  pofite-Di- 
■*  co  figuram  R ex  aggregato  quin- 
tuplam  effe  figurae  M ex  femifle-» 
• f totius  defcriptae . Secetur  «AC  bi- 
bpri*  far*am  in  E , & quia  k DA  ad  AE 
■r.f/i*  eft>vtBA  duplum  primae  ad  AC 
duplum  fecundae;  eftque  AB  le£U_» 
in  C extrema,  ac  media  ratione  . 
e pry»  Ergo  c DE  quoque  in  A extrema  , 
%6.  U 4*  ac  media  ratione  fecatur , cuius  Teg- 
mentum minus  eft  AE ; Cumque-» 
duae  figurae  fimiles.,  & fimiliter  pofir 
tae,  K -quidem  defcripta  eft  Jiupcr 
aggregato  totius  DE  > eiufque  mi- 
noris fegmenti  EC » vel  AE ; & fi- 
gura M defcripta  eft  fuper  E&ts  ttta- 
d jori-iqgmenta  D A Ergo  d figura-» 
R ^uintupla  eft.  figurae  M . Qijod 
ierat  primum  Vt ' r- 

Secundo  figura  R fuper  DC  ag- 
gregato ipfius  DA  femiftis  totius  A 
B»  & fegmeijti  maioris  ACdefcrip- 
• ta,  quintupirtfit  figurae  M illi  firmli 
fuper  D A femiife  totius  AB  liroili- 
ter  defcriptae-.  Dico  totam  re£tem_> 
lineam  AB  feftam  effe  in  C extrC- 
» mp.  *na , & media  ratione  v • Secetur  e A 
9 llb.it  C bifariam  in  E . Et  quoniam  figu- 
ra  R fuper  DC  aggregato  totius  D 
E i eiufque  fegmenti  minoris  EC , 
vel  AE. defcripta,  quigtupla  eft  fi- 
gurae M ei  fimiii  fuper  differentia , 
vel  maiori  fegmento  D A defcriptae; 
Ergo/DE  fecatur  in  A extrema,  & 

- — me- 
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media  ratione  ,*  fed,$  vt  DA  ad  A 
E , ita  eft  BA  dupla  primae  ad  AC 
duplam  fecundae . Ergo  h fimiliter 
recla  ABfecaturinC  extrema,  & 
media  ratione , cuius  maius  Tegmen- 
tum eft  AC  • Quod  erat  oftenden- 
dum  • 

PROPOSITIO  XXV III.  Si  fuper 

tnbus  lateribus  trianguli  ambhgonij  % 
atqut/uptr  media  proportionali  inter 
latus  circa  Angulum  obtufum , eiuf» 
que  produ&tonens  vfque  *d  perpendi - 
cularem  ab  oppofito  angulo  cadentem 
dt fer  ibant  ur  figura  circulares , vel 
ro&ilinea  fsmiles , & fimiliter  pofitai 
arit  figura  ex  latere  obtufum  angulum 
fub tendente  aqualis  fumma  figura • 
rum  ex  reliqua  lateribus , vnd  eunt 
duplo  figura  ex  illa  media  proportio • 
nali  de/cripta  • Tabula  VL  Fi- 

f ura  1 6* 

n triangulo  ABC  ht  angulus  C 
B A obtufus  , & 4 ab  angulo  C dufta 
C D perpendiculari  fupra  AB  fecan- 
te  eam  in  D . Patet  b perpendicula- 
rem CD  cadere  extra  triangulum»» 
%Pa«es  acuti  anguli  CBD;  &tfat 
s BE  media  proportionalis  inter  AB 
3 & ^uPer  lateribus  AC,  BC, 
AB,  BE,  AD,  BD  & CD  deferiptae 
int  qualibet  figura  .circulares , vel 
redhiine*  X,  S,  R,  Y,  M,  Z & N in- 
ter le  fimiles  , & fimiliter  politae , 
Dico  figura  X latere  ex  fubtenden- 
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te'  obtufum  angulum  defcriptam_j  , 
aequalem  effe  duabus  figuris  R & jS 
ex  lateribus  continentibus  angulum 
obtufum  j vna  cum  duplo  figurae  Y 
ex  BE  media  proportionali’ inter  A 
B & BD  . Quia  in  triangulo  ADC 
redus  eft  angulus  D • Ergo  d figura 
X aequalis  e/T  duabus  figuris  M & N; 
fed  figura  e M ex  AD  aggregato  re- 
darum AB  &BD  aequalis  eft  dua- 
bus figuris  R & Z ex  eifdem  redis 
defcriptis » vna  cum  duplo  figurae  Y> 
ex  media  proportionali  inter  AB  & 
BD  • Ergo  figura  X &quali«  eft  figu- 
ris R,  Z & N cum  duplo  figurae  Y. ; 
Sed/  figura  S aequalis  eft  duabus^ fi- 
guris Z & N ( propterea  quod  in_ » 
triangulo  CBD  redus  eft  angulus 
D ) r Ergo  figura  X aequalis  elTdua- 
bus  figuris  R & S vna  cum  duplo  fi- 
gurae Y ex  media  proportionali  in 
ter  latus  AB  y & produdionem  eiu 
BD  vfque  ad  perpendicularem  C 
D • Quod  erat  oftendeudum . 

Corollarium  Manifeftum  eft  3 fi  di- 
dae  figurae  fuerint  quadrata  efle  qua. 
dratum  ex  latere  fubtendente  angu- 
lum obtufum  aequale  duobus  qua- 
dratis ex  lateribus  didum  obiuftim 
angulum  ambientibus  , vna  cum  du- 
plo parallelogrammi  redanguli  fub 
vno  latere  circa  obtufum  angulum  , 
& fub  eius  produdione  vfque  ad 
perpendicularem  ab  oppofito  angu- 
lo cadentem.  Nam 
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NatD£  parallelogrammum  reftan-  S c^r.t 
gulum  ABD  aquale  eft  quadrato  Y ^p,l4‘ 
ex  BE  media  proportionali  inter  A * ‘ 4* 
B&  BDj  edque  quadratum  X aqua- 
le quadratis  R & S duplo  quadrati 
Y (ex  hac  propoiitione  > cum  qua- 
drata fint  inter  fe  fimi  lia  ) ; Erero 
quadratum  X aquale  di  qwadratis~R 
& S,  & duplo redlanguli paralleio- 
grammi  ABD  . 

PROPOSITIO  XXIX.  Sifuftr  . 
tribus  U’ eribus  cuiuslibet  trianguli  , 
atque  fup-jr  medi a proportionali  inter 
latus  arca  angulum  acatum  > emf- 
que  fegmentum  vfque  ad  perpendicu- 
larem ab  oppofito  angulo  cadennm^j  > 
de  f cripta  fuerint  qualibet  figur ce  circu- 
lares , 'vel  relhltne.t  fimiles  inter  fe  , 

(i militer  pofiu } erit  figura  ex.  la- 
ter e acutum  angulum  fub tendente. 
aqualis  exceffui  du,  rum  figurarum^» 
ex  Uteribus  eundem  acutum  angu- 
lum continentibus  fupr a duplum  figu- 
ra ex  illa  media  proportionali . T a. 
buia  VI.Fig.  17. 

In  triangulo  ABC  fit  angulu*  B 
acutus  ; & fiiper  a latus  AB  acutum  a P«>< 
angulum  continens  cadat  ab  oppofi-  ***•*• 
to  angulo  C perpendicularis  CD  , bprop» 
fecans  b latus  AB  ad  partes  acuti  an-  ,8«  /•*« 
guliin  D fke  BE  fit  media  propor-  f-?'*10* 
tionalis  inter  BA  & BD  , & fuper  A ’’’ 

C,  AB,  BC,  EB,  AD  , D3  8z  CD 
fiant  figurae  quarlibet  X,  R,  Ss  M,  Z3 
L Y & ■ 
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Y & N circulares , vel  redii  ineafi- 
miles » & fimiiiter  polita; . Dico  fi- 
guram X ex  latere  fubtendente  an- 
gulum acutum  B , aequalem  effe  ex- 
ceftui  duarum  figurarum  R & S ex 
lateribus  acutu  angulucontinentibus 
fupra  duplu  figura;  Y ex  media  pro- 
portionali EB  . Quoniam  d in  trian- 
gulo AC  D redus  eff  angulus  D. 
Ergo  figura  X aqualis  eft  figuris  M 
& N & figura  X cum  duplo  figurae 
Y,erit  aequalis  figuris  M & N cum_» 
duplo  figurae  Y;  fed  figuris  R , Z a- 
qualis  eft  figura  M ex  differentia—» 
laterum  AB,  DB,  cum  duplo.figurae 

Y ex  media  proportionali . Ergo  fi- 
gura e X vna  cum  duplo  figura;  Y 
aquatur  tribus  figuris  N,  R & Z,-  eft 
verd/figura  S squalis  figuris  N & 
Z ( cum  in  triangulo  CDB  angulus 
D redus  fit  ) . Igitur  figura  X vna 
cum  duplo  figura  Y aqualis  eft  dua- 
bus figuris  R & S , & ablato  com- 
muniter duplo  fijura  Y : erit  figura 
X aqualis  exceffui  figurarum  K & 
S fupra  duplum  figura  Y • Vtfuit 
propofitum . 

Cordlarium  Manifeftum  eft  , fi  di- 
da  fima  fuerint  quadrata,  efie  qua- 
dratum lateris  acutum  angulum  lub- 
tendentis  aquale  exceffui  duorum_> 
quadratorum  laterum  acutum  an- 
gulum continentium  fupra  duplum 
paralielogrammi  redanguli  fub  vno 

late- 
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latere  circa  angulum  acutum , & fub 
eius  fermento  ab  eodem  acuto  an- 
gulo vlaue  ad  perpendicularem  ab- 
oppofito  angulo  cadentem , conten-  z 
ti  . Nam  g parallelogrammum  re-  fro°f 
ftangulum  ABD  aquale  eft  quadra- 
to  Y ex  media  proportionali  inter 
AB  & BD  . Ergo  (ex  hac  propofi- 
tione  quadratum  X aqualae  eft  dif- 
ferentiae duorum  quadratorum  R & 

5 a duplo  parallelogrammi  reftan- 
guli  ABD  . 

PROPOSITIO  XXX.  Si  fuper  cir.  HVCL. 
tuli  diametro  , & fuper  lateribus  tr i*. 
anguli,  quadrati  fr  hexagoni  regula - * 

rium  i n eodem  et t culo  infcriptorUnLj 
defcribantur  quxlibtt figur*  circula* 
res  vel  reElilinte  fimtle s & fimslitev 
pofitte  J Ertt  figura  ex  diametro  fex • 
qurertia  figure  ex  lateri  trianguli  , 
dupla  figura  ex  lar  ere  quadrati » qua* 
drupla  figurx  ex  latere  hexagoni  ; ($* 
figura  ex  latere  trianguli  tripla  erit 
figura  ex  latere  hexagonis  fexqui alte- 
ra figure  ex  latere  quadrati  i & hae 
dupla  erit  figure  exlatere  hexagoni  • 

Tab.  VI.  Fig.  18. 

In  circulo  cuius  diameter  AE  in- 
fcriptae  fint  regulares  figurae  trian- 
gulum cuius  latus  AB  3 quadratum . 
cuius  latus  AI  & haexagonum  cuius 
latus  BE  acauale  circuli  radio  DE; 

6 fuper  ea  aefcribantur  quaelibet  fi- 
gurae circulares  vel  re&iiinea?  fimi- 

L 2 les 
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les  & ii  militer  pofita:  K>  M,  O &■  N'* 
Dico  primum  figuram  K fexquiter- 
tiam  effe  .figurae  M , duplam  figune 
O 3 & quadruplam  figurae  N . Quia 
femicirculi  ABE  9 ACE  aequales 
aprof.j  fune 3 pariterque  arcus 4 AB,  AC 
b»itis . fixbtenfi  a Icteribus  trianguli  aequi- 
lareri  funt  aequales ; ergo  refidui  ar- 
cus BE  & EC  funt  aquales  , <k  qui- 
libet fexta  pars  efi  totius  peripna- 
bpr.tp,  rix  circuli ; tk  ideo  re&a  BC  b bifa- 
Ui>,  2.  riam  & perpendiculariter  fecatur  a 
diametro  AE  in  H . In  fuper  quia 
BE  eft  latus  haxagoni  circulo  rn— » 
feripti  cum  fubtenaat  fextam  circu- 
cpr.s.  ]i  partem  ,&reft  aqualis  radijfs  D 
miHt ' B , DE  erit  DBE  triangulum  acqui- 
laterum  cuius  bafis  DE  a perper- 
pendiculari  BH  bifariam  fecabitur. 
Quare  diameter  AE  ad  HE  erit  vt 
4 ad  1 > & AE  ad  AH  erit  vt  4 ad  3. 
dprop.p  v;ecj  figUra^K  ad  figuram  ei  fimilem 
*"•  *4*  jyj  eft  vt  EA  ad  AH  . Ergo  figura 
K ad  M eft  vt  4 ad  3 ; & figura  K ad 
N eil  vt  AE  ad  EH  feu  vt  4 ad  1 . 
Poftea  quia  arcus  AI  quadrans  efl 
peripherias  circuli  totius  erit  angu- 
lus ADI  re&us  . Ergo  ficuti  diame- 
e ex  pr.  ter  § EA  dupla  efi:  radij  DA  ita  figu- 
fex^r  ra/ ^ dupla  erit  figurae  O ei  fimilis 
P e&il  deferipta  fuper  media  proportiona- 
liO.  4.  Ii  IA  inter  illas  . 

Secundo  Dico  figuram  M eite-* 
fexquialteram  ipfius  O)  & triplam 
figura:  N , quia  figura  M ad  K erat 

vt 
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vt  3 ad  4 & K ad  O ofienfa  fuit  vt  4 
ad  2 nempe  dupla  ergo  g figura  M ad 
ad  O erit  vt  3 ad  2 & K ad'  N fuit  vt 
4 ad  1 . Igitur  M ad  N erit  vt  3 ad  1. 

Tertio  Dico  figuram  O dtiplam_j 
efie  figurae  N • Quia  O ad  K fuit  vt 
a ad  4 & K ad  N vt  4 ad  1.  ergo  h 
O ad  N erit  vt  2.  ad  1.  quoque-» 
&c. 

PROPOSITIO  XXXI.  StfuptrU- 

t er  ibus  pen'agonx , hexagoni , rfa- 
c agoni  regularium  ab  eodem  circulo 
comprehonforum  fiant  quthbet  figu- 
ret circulares  , aut  reftilmex  fimtles  , 
& fimiliter  pofitve : erit  figura  ex  late- 
re pentagoni  xquahs  duabus  figuris  fi- 
tntel  Jumptii  ex  latere  hexagoni  t (jp  ex 

latore  det  agoni  def criptis  \ Tabui  a_j 
VI.  Fig.  19. 

In  circulo  ACB  fit  AB  latus  in- 
feripti  pentagoni , EA  latus  iiifcri- 
pti  decagoni  regularium  > & radius 
DB  erit  latus  inferipti  hexagoni  ,•& 
feper  his  iatei  ibus  « deferiptae  fint 
qualibet  circulares  j vel  retfilineae 
figurae  fimiles  * fimiliter  pofta’, 
M quidem  fuper  AB , R fuper  DB  y 
& S fuper  EA  . Dico  figuram  M ae- 
qualem eBe  duabus  figuris  R^  & J> 
fimul  fumptis . 

Secetur  Marcus  AH  fubtenfusua 
latere  decagoni  bifariam  in  H , fi- 
cuti  e arcus  AB  in  E fedus  fuerat 
bifariam  ^eritque  arcus  AH  quar» 
L 3 M 
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256  Eucfidis  Reftituti 
ta  pars  arcus  AB , & tertia  pars  ar- 
cus BH  9 & iungatur  radius  DH  fe- 
cans  d bifariam  , & perpendiculari- 
ter  latus  decagoni  in  O & AB  in  K : 
iunganturque  EK , BE  & diameter 
AC  . Quoniam  in  triangulis  AOK 
& EOK  circa  angulos  retfos  aqua- 
les ad  O funt  duo  latera  AO  & EO 
aqualia  & OK  commune  * Ergo  t 
angulus  KEO  aqualis  eft  angulo  K 
AO  Sc  i aquales  quoque  funt  anguli 
EBA  & EAB  , cum  infiftant  pen- 
pherijs  aqualibus  EA , BE  j ergo 
anguli  AEK  , ABE  aquales  funt , 
eftque  angulus  BAE  communis  in — * 
triangulis  BEA,  EKA:  Ergo g in. 
ter  fe  funt  fimilia  . Quare  B A , ad 
AE  erit , vt  EA  ad  AK  , ideoque  b 
figura  M ad  ei  fimilem , & fimiiiter 
pofitanv  figuram  $ erit  vt  BAad  A 
K . Rurfus  quia , vt  arcus  EA  i de- 
cima pais  eft  totius  peripheria  AB 
CA  y ita  arcus  l AH  femifiis  Hlius 
decima  pars  eft  femiperipheriae  AB 
C;  & eft  arcus  BH  triplus  arcus  A 
H . Ergo  qualium  partium  arcus  A 
BC  eft  aecem  erit  BH  tres  , & BC 
fex  partes  j ideoque  arcus  BC  du- 
plus erit  Tpfius  arcus  BH  ,*  & m an- 
gulus CDB  duplus  erit  anguli  BD 
H ; fed  n angulus  CDB  ad  centrum 
duplus  eft  anguli  BAC  ad  periphe- 
riam:  Ergo  anguli  BDH  & DAB 
squales  inter  fe  funt ; & angulus  B 
eft  communis , Ergo  $ duo  triangu- 
la 
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la  ABD  & DBK  fimilia  funt,*  pro- 
ptereaque  AB  ad  BD  erit,  vt  DB 
ad  BK . Vnde  p figura  M ad  ei  fimi- 
lem  , & fimiliter  pofitam  figuram  R fy%  j;4 
erit , vt  AB  ad  BK ; erat  autem  figu- 
la eadem  M ad  figuram  S , vt  ea- 
dem retta  AB  ad  AK  • Ergo  q figu- 
ra M ad  ambas  figuras  R & S fimul  Ju.j, 
fumptas  erit,  vtredia  BA  ad  re&as 
BK  & AK  fimul  fumptas ; eftque  BA 
jequahs  duabus  BK  > KA . Ergo  r fi- 
guraM  ex  latere  pentagoni  aqualis  i/*/*/, 
eft  duabus  figuris  K ex  latere  hexa- 
goni , & S ex  latere  decagoni  fimul 
iumptis  . Quod  erat  oitendendum . 


Finis  Libri  quinti . 


L 4 LI- 
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LIBER  VI. 

D°  Solidi s , 

DEFINITIONES.  . 

Solidum  fiue  corpus  t eftt  quod  longit U • 
dintmylatttudinem  & profundita  tem 
habet , cuius  extremis funt  fupt  rficies « 
Solidus  angulus  e fi  concurfus  plurium  > 
ll'  qudm  duorum  angulorum  plan  orum , 
non  in  eodem  plano  confident*  um  ai 
* vnum  punflum  . Tab.  VI.  Fig.  ao, 
Vt  fi  fuerint  plures  > quam  du* 
retfoeAD>BD,  CD>  concurrentes 
in  D , & non  in  eodem  plano  iacen- 
tes , anguli  plani  ADB  >BDC  & 
CDAjiion  in  eodem  plano  exillen- 
tes  , & concurrentes  in  D , erficiunt 
angulum  folidum  D . Et  fiquidem 
anguli  plani  conftituences  lolidum 
angulum  D fuerint  tres  vocabitur 
talis  folidus  angulus  triangularis , fi 
0 quatuor  quadrangularis  t & fic  vi- 
terius  • 

mt  Solida  rtftilinea  » qua  aquiaogula  inter 
fe  fant , 0»  omnia  latera  circa  angu~ 
los  folides  aquales  proportionalia  ham 
bent : voce»  tur  Similia  • 

IV.  Solida  figura  genita  ex  reuolutione  fe * 
miCtrcult  c rea  diametrum  eius  quief- 
centtm , queufque  redeat  ad  locum  » 
d quo  moneri  ceperat  i vocetur  Sphe- 
ra  • Et  diameter  quiefetns  > vocetur 

Axis 
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Axis  fphxra  . Et  centrum  fpb.era 
erit  Uemtquoi femicirtuli  ; Dume* 
ter  fphara  efi  qu&hbet  refta  per  ton» 
irum  fphaene  extenfa  • Circulus  ma» 
ximiis  fph&r&  efi  ille  > qui  per  cen- 
trum fpb&>i,  tranfit  : reliqui  ve>o  mi- 
neres.  Hermfph<trium  autem  voce- 
tur dimidium  fpher * dijftfl*  4 cir • 
culo  maximo  . 

POSTVLATA. 

Ter  quemlibet  r ellum  lineam  planum  , 
feu  fup  er  fidem  planam  ducere  » 

Et  quodlibet  planum  indefinite  produ- 
cere» 

AXIOMATA-' 

Duo  plana  neo  habent  fermentum  tom- 
mune . 

Duo  plana  folidam  figuram  non  compre - 
kendunt  . 

Duorum  p.amium  communis  /e  Hio  line  *i 
efi  ■ Et  eadem  hnea  tacent  tota  »«_> 
in  duabus  J uperfidebus  diftinflity  erit 
earum  communis  felito  3 vel  tonta • 
Sus  • 

Etufitm  reflet  hnea  5 cuius  duo  pun fla  9 
aut  pars  eius  tacent  in  fubieflo plano » 
pars  reliqua  in  fublimiejfe  non  pote  ft . 
Exigit  enim  a natura  pians  fu- 
perficiei , vt  illi  omnino,  & vnde- 
«piaque  congruat  reda  linea,  quod 
tunc  venficatur  , quando  omnia*-* 
L 5 pii  11- 
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160  Euclidis  Re  fututi 
pundta  lineae  redfoe  contingunt  pla- 
nam fuperficiem  • 

Du(trt£f&  fe  fetante*  in  vno  funt  plana 
Tabula  VI,  Fig,  21, 

Sint  enim  duae  redtae  lineae  AB  & 
CD  fe  fecantes  in  E » patet  ipfarum 
vnam>  vt  AB  in  vno  plano  AH  in- 
relligi  poffe  collocatam  > & fi  con- 
cipiatur planum  AH  circa  rediam 
AB  circunduci  y necefiario-  in  ali- 
quo loco  reuolutionis  lpfius  incidet 
in  redfam  C D ialtem  in  aliquo  pun- 
dlo  eius  D praeter  pundlum  E ; SC 
tunc  planum  ipfum  AH  *quod  per 
duo  pundla  D & E tranfitneceffario 
per  redlas  DE  & AB  tranlibit  > 
quandoquidem  rechr  linea  ED  non 
poteil  planum  ipfum  contingere  in 
duobus  pundtis  D & E x & extraL_? 
ipfum  exillere  • 

PROPOSITIO  I.  Si  duo  plana  Jc^> 
mutuo  fecent>  communit  eorum.  f*~ 
i ho  reffa  linea  eft  » T abuTa  Vl*  Fi* 
gura-xi. 

Duo  plana  ABCD  8c  EFG  fc— * 
fccenttf  in  linea  NO  Dico  lineam 
NO  redtam  elfe  , Sumantur  duo 
qualibe*  pundta  N & O y qua  in  li- 
nea communis  fedtionis  exiftant  j 
idefl:  iaceant  in  vtroquc  plano  , Si  a 
pundio  N ad  O coniungatur  redia-j 
irnea,  Quia  Precia  NO  plano  AC 
congruit » in  quo  pundla  N Si  O exi* 

llunt 
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fiunt  i alias  e non  vndequaque  plano 
AC  congrueret  reda  iinea  . Pari- 
ter reda  NO  plano  FG  congruit » 
in  quo  pariter  punda  N & O exi- 
ftunt  . Ergo  recta  NO  in  vtroque—» 
plano  AC  & FG  iaceta  eftque  com- 
munis fedio  eorundem  planorum-» 
linea  vnica  ( alias  apiana  fe  fecan- 
tia  haberent  legmentum  commune  » 
aut  e folidam  figuram  comprehen- 
derent) ergo  reda  NO  elt  commu- 
nis fedio  eorundem  planorum-»  » 
Quare , &c* 

PROPOSITIO  II.  SireSatinett-~a 
incidens  . in  communem  fe£Ucnem~> 
duarum  redarum  linearum  pcrpen~ 
du  filans  fuerit  ad  vtranque  > 
perpendicularis  erit  ad.  omnes  redas 
lineas  a quibus  elta tangitur  t queque 
im  plana  per  duas  silas  redas  lineas 
duiio  f exi  fiunt  : Vocetur  talis  reda 
fubltmts , Ereda  (eu  Terpenditularit 
ad  planum  fubiedum  •.  Tabula  VI*- 
Figura  23* 

Dux  reda:  linese  CD  j FE  in  pia,- 
no  MN  exiftentes  fe  fecent  in  pun- 
do  B,  & fublimis  reda  AB  eificiac 
tam  angulum  ABC,  quam  angulum 
ABF  redum  ,*  & ducatur  a pundo  B 
in  plano  NM  quaelibet  reda  BK  , 
cadens  intra  quemlibet  angulorum 
CBF  . Dico  redam  AB  effe  quo- 
que perpendicularem  ad  redam  B 
K , fecenturW  GB  & HB  aquales 
L 6 inter 
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262  Euclidis  tleftitutt 
inter  fe,  iungnturque  HG  > fecans 
BK  in  K ^ atqus  6 HG  fecetur  bifa- 
riam in  Oj  coniunganturque  redlae 
OB,  AG,  AO>AK,  AH.  Quia  in 
triangulis  BOG  , BOH  latera  GO» 
OH  funt  aequalia  s OB  commune  & 
bafes  GB , HB aequales  ergo  c angtt. 
Ji  ad  O funt  aquales  &r  ideo  BO 
perpendicularis  erit  ad  GH.  Po- 
llea  in  triangulis  AGB,  AH  Blate- 
ra GB  » HB  funt  aqualia-&  AB  la- 
tus commune  circa  redtos  angiios 
ABG  &ABH.  Ergo 4 bafes  AG  , 
AH  aequales  funt  > & ideo  vt  prius  e 
in  triangulis  » AOG  3 AOH  latus 
commune  AO  perpendicularis  erit 
ad  GH  bifariam  fertam  in  O • Po- 
ftea  quia  in  triangulo  ABH  redtau- 
gulo  m B/quadrato  AH  aquaiisL-j 
funt  duo  quadrata  AB&  BH  ; funt-' 
que  g quadrato  BHvjequalia  duo 
quadrata  BK,  KH  vna  cum  duplo 
.redianguli  HKO  * Ergo  quadrato 
AH  aqualia  funr  tria  quadrata  ipfa- 
rum  HKj  KB  & EA  , cum  duplo 
redi  anguli  HKO,  Similiter  in  tri- 
angulo AKH  eidem  k quadrato  AH 
aqualia  funt  duo  quadrata  HK  » KA 
cum  duplo  redi  anguli  HKO  igitur 
$ria  quadrata  HK  » KB  & BA  cum-* 
ditplo  redlanguli  HKO  aequalia  funt 
duobus  quadratis  EIK  & KA  cum-» 
duplo  redtanguii  HKO  s & ablatis 
communiter  quadrato  HK  & duplo 
rcdlanuuli  HKO  remanebunt  duo 
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quadrata  KB  & B A aqualia  quadra- 
to KA  ; & proptereai  angulus  ABK  i ex  pr. 
redus  erit  igitur  AB  perpendicula-  1-5* 
ris  eft  ad  quamlibet  BK  occurren- 
tem termino  redae  AB  in  plano  M 
N . Quoti  erat  &c.  vocetur  reda 
AB  perpendicularis  ad  planum  M 
N j quod  per  rectas  CD  j FH  duci- 
tur. 

» 

PROPOSITIO  IIT.  Si  rePa  linea  EVCl. 

«.  inadent  i»  communem  ftfltonem-j  5-A'l. 
trium  r «Partem  adfingulat  perpendi- 
cularis fuerit  i ille  tres  rePe  linet  m 
1 :vno  fune  plane  • Tabula  VI*  Fi- 
gura 24.  . - ■ ’ i 

. Reda  linea  AB  incidat  in  B ? & 
elftciac  cum  tribus  BC}  BD,  BE,  fc 
tangentibus  in  B,  redos  angulos. 

Dico  tres  redas  BC,  BD>  BE  in-» 
vno  plano  ede  . Si  enim  BE  non—, 
iacet  in  piano  OH  > quod  per  redas 
CB  & BD  duci  poteft  > producatur 
a pianufn  HC  quoufqne  fecet  b pia-  apoft.  a 
num  per  redas  AB,  BE  extenfum  buiuf  * 
in  recta  BG  • Quoniam  AB  poni-  'i'?’ 
tur  perpendicularis  ad  duas  BQ  B 
D ;c  Ergo  AB  perpendicularis  eft  tfrop.% 
ad  redam  BG  pofifam  in  eodem->  4}nWi  • 
plano  per  redas  BC  , BD  extento  j 
fed  erat  quoque  AB  perpendicula-  , 
ris  ad  BE , & iacet  BE  in  plano  A * 
BG  • Ergo  duo  anguli  redi  ABE 
& ABG  aquales  funt  inter  fe  > pars 
& totum  j quod  eit  impoifibile-» . 

N011 
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Non  ergo  reda  BE  extra  planum_» 
CH  iacet;  ideoque  reds  BC  , BD, 

BE  in  vno  funt  plano»  Quod  erat 
oflendendum. 

*VCL.  PROPOSITIO  IV.  Sii « quolibet 
XI  * plane  p*r  r ellam  lineam  ad  fubnttun» 
piatum,  perpendicularem  extenfr,  re» 

(i*  eidem  perpendiculari  parallela—» 
dufta  fuerit : erit  illa  perpendicula- 
ris quoque  ad  planum  » 

Vocetur  autem  fublime  planum  Ere» 
fium  > fcu  Perpendiculare  ad  planum 
• fabieifum  • T abla  V I.  Fig«  25 . 

Sit  reda  CD  perpendicularis  ad  1 

Slanum  EG.  » & per  CD  dudum__» 
t quodlibet  planum  CDB , & in— ► 
eo  duda  fit  AB  parallela  ipflCD  .. 
Dico  redam  AB  ad  idem  pianum_> 

EG  perpendicularem  eiTe  • Iunga- 
tnr  reda  BD , & in  plano- EGduca- 
^apropt  tur  reda  a HB  perpendicularis  ad 
redam  BD  » & coniungantur.redae 
HD,  HC  & BC  * Quoniam  reda 
CD  perpendicularis  efl  ad  planum  '■ 
bpvopti  EG  ; Ergo  frCD  efficiet  re&os  an- 
haiae . gUi0S  cum  redis  lineis  DB&  HD 

in  eodem  plano  extenfis  ad  cermi-  | 
num  D ; ideoque  c in  triangulo  CH 
* 5 D redangulo  in  D erit  quadratum 
CH  squale  duobus  quadratis  CD 
dprap.  & DH ; d fed  quadrato  DH  squa- 
**•  lia  funt  duo  quadrata  HB  & BD 
( propterea  quod  angulus  HBD  re- 
ttus  fadus  eft ) , Igitur  quadratum 

HC  ' 1 
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HC  aquale  eft  tribus  quadratis  H 
B,  BD  & DCj  eft  veio  quadratum 
BC  aquale  duobus  quadratis  BD 
&DC  ( eo  quod  angulus  CDB  re- 
dius  eft  ) ; Ergo  quadratum  HC  ae- 
quale eft  duobus  quadratis  HB  & B 
C ; &c  propterea  e in  triangulo  CB  e expr, 
H angulus  HBC  redlns  eritf  fed  fa*  **•*•*• 
itus  fuit  angulus  HBD  redlus:  Igi- 
tur redla  HB  perpendicularis  eft  ad 
duas  BD  & BC  ; &r/ redlac  BC  & f exiom 
BD  iacent  in  eodem  plano  paralie-  4 .huius 
larum  AB  & CD  7 in  quo  pund  a 
B,  C & D exiftunt : Ergo^  redlaH  ? P/°P* 
B perpendicularis  quoque  eft  ad  re-  2’nuiHS 
dtam  BA , quae  in  eodem  plano  CB 
D exiftit . Eft  h etiam  angulus  AB 
D redius  , cum  reliquus  internus  C 
DB  , & ad  eafdem  partes  parallela- 
rum Iit  quoque  redlus  : Ergo  reCla_j 
AB  perpendicularis  eft  aa  duas  re- 
dlas  BD  S:  BH  concurrentes  in  B ; 

Et  propterea  » AB  perpendicularis  i pnp.s 
erit  ad  planum  EG  > quod  per  redlas  • 
BD  & BH  ducitur.  Quod  erat  o- 
ftendendu.  Vocetur  quodlibet  pla- 
num CDB  dudium  perredlam  CD 
perpendiculare  ad  fubiedlum  pla- 
num , Ertftum  j feu  Perpendicula- 
re ad  idem  planum  EG  * 

Corollarium  Redla  linea  duo  pUfi-  T.VCLi 
dia  comungens  in  duabus  parallelis  7XI*. 
fumpta  in  eodem  plano  parallela- 
rum iacet . Sumpta  enim  fuerunt 

put> 
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punda  BjC  in  parallelis  AB , CD , 
& oftenla  fuit  reda  BC  in  plano  pa- 
rallelarimi  AB  s CD  iacere  . 

PROPOSITIO  V.  SHue  nB*  ai 

idem  planum  perptmitcttUres  fus - 
rtnt,  parallela  e>unt  imer  fe  • Ta- 
bula VI.  Figura 

Sint  duae  reda  BA  & DC  perpe- 
dicuJares  ad  planumEG,  Dico  rectas 
BA  & DC  parallelas  ciTe  inter  fe 
Si-  enim  BA  non-eft  parallela  DC  * 
Jn  a plano  DCA-,  a piindo  A du- 
catur AH  parallela  ipfi  CD  > £c  b 
per  redas  AH  8c  AB  .extendatur 
planum»  fecans  fubiecuimc  planum’ 
EG  in- reda  NAK  . Et  quia  DC 
perpendicularis  eft- ad  planum  EG  : 
Ergo  dei  parallela  H Aperpendicu* 
laris  quoque  erit  ad  planum  EGt 
igitur  e angulirs  HAK  re  Cias  erit  r 
fed  BA  perpendicularis  quoque  eft 
ad  pfenum  EG  . Ergo  angulus  B A 
K redus  quoque  eft;  & funt  anguli 
BAK  & H AK  in  eodem  plano  "BA 
K ; igitur  totus  angulus  BAK  aqua- 
lis eil  angulo  HAK  Tuae  pati , quod 
eil  ab  fumum  . Non  ergo  alia  reda5 
quam  BA  efle  poteft  , parallela  ipfi 
DC  • Quare  patet?  propofitum  • 

Corollarium  Condat  ex  his  duabus 
propofitionibus  , quod  non  poliunt 
ambas  reda  BA  , HA  fe  mutuo  fe- 
-cantes  perpendiddariter  ini)ltei«_-> 

fu  per 
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fuper  idem  planum  EG.  Etinquo- 
libet  plano  B AC  ad  fubiedHm  pla- 
num EG  evecto  omnes  redse  lineae  s 
BA,DC  qmcin  eo  exillentes  per- 
pendiculariter  ad  AC  communem 
planorum  fedionem  ducuntur  , funt 
quoque  perpendiculares  ad  fubie- 
dum  planum.  Et  illa»  qua;  a pun- 
do fublimi  B eiufdem  plani  eredi 
ducitur  perpendiculariter  ad  fubie- 
dum  planum  cadet  in  communes)!—* 
planorum  fedionem . 

PROPOSITIO  VI.  A datt  puniti 
in  fu  b limi  , a ut  infubiefio plnno  po-  XI, 
fito » ducere  re  fiam  lineem  perpendi’ 
cuUrem  nd/ubtefium  planum  . Ta*  * 

bula  VI.  Fig.  27.  2 8. 

Sit  quodiibet  planum  EG  : De- 
bet a pundo  A in  dido  plano » aut  — * 
in  fublimi  polito  duci  reda  linea-j  » 

2uae  perpendicularis  lit  ad  fubie- 
tum  planum  EG.  Perpundum  A 
4 ducatur  quodlibet  planum  ABDC»  _ , 
fecans  b fubiedum  planum  EG  in-# 
reda  BC  » atque  c in  plano  ABCD  huius, ' 
a pundo  A ducatur  AF  perpendi-  borop. 
cularis  ad  redam  BC  dio  plano  ,*r'Y 
EG  a pundo  interfedionis  reda-  C,o7& 
rum  BC,  AF  ducatur  HK  perpen-  n'l.t, 
dicularis  ad  eandem  BC;  tandem_j  dprop. 
in  plano  per  redas  FA  & HKe  ex-  * 
tenfo  ducatur^ a pundo  A reda  AO  huius', 
perpendicularis  ad  redam  HK.  Di*  f prop. 
co  AO  perpendicularem  efle  ad  pia-  j®*^1 1 
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num  EG  . Quoniam  reda  BC  per- 
pendicularis eft  ad  duas  redas  FA 
& HK  fe  fecantes  primo  in  A , fe- 
cundo in  F ; Ergo  & reda  BC  per- 
pendicularis eft  ad  planum  per  re- 
das FA  & HK.dudum  ; atque  b pla- 
num EG  excenfum  per  eandemper- 
pendicularem  BC  erit  quoque  ere- 
dum ad  idem  planum : ergo  viciffim 
planum  per  redas  FA , HK  dudum 
perpendiculare  erit  ad  planum  EG  ; 
& reda  AO  exiftens  in  plano  per  F 
A , HK  extenfo  ducitur  perpendi- 
eulariter  ad  HK  eorum  communem 
fedionem . Ergo  * reda  AO  perpen- 
prop.  $ . dicularis  eft  ad  planum  EG ; quod 
*H\*t  • faciendum  erat . 


ettall. 


PROPOSITIO  VII.  Si  diu  reti*  /»- 

EVCL  tu  a vni  terti*  parallele  fuerint , non 
9-  Xl'  in  eodem  fUno  exifl  entes  j inter 

quoque  pnrnlleU  erunt  • Tab.  VI* 

Fi  gurae* 9* 

Sint  redae  AB  CD  parallelae 
, eidem  redas  EF  > & non  fint  omnes 
in  vno  plano  • Dico  redas  AB  & C 
• « ' D inter  fe  parallelas  efle . A quo- 
libet a pundoG  redae  EF  ducantur 
in  planis  aequidiftantium  redae  lineae 
GH  & GK  perpendiculares  ad  ean- 
dem EF , quae  fece nt  oppolitas  pa- 
rallelas in  H & K , & coniungatur 
redaHK*  Quoniam » eadem  reda 
b prope  linea  E G perpendicularis  eft  ad  du- 
* h»ius  as  redas  GH,GK; ergo*  EGper- 

pen- 
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pendicularis  eftad  planum  GHK; 
eft  vero  AH  parallela  ip/i  EG  • Ig i-  cprop* 
tur  c AH  perpendicularis  quoque-*  4 .hniae 
eft  ad  planum  HGK . Eadem  ratio- 
ne CD  scquidiftans  eidem  EG  per- 
pendicularis quoque  erit  ad  pla- 
num HGKjcumque  du«r  redtae  AH,  . 

& CK  fint  perpendiculares  ad  pia-  . 
num  HGK  d erunt  AH  & CK  in- 


ter fe  parallelas . Quod  erat  oftend, 
PROPOSITIO  VIII.  8*  duo  plana  £VCL< 

fe  mutua  fetanti 4 per  duas  paralii- 
las  du8a  fuerint , effluent  temmu~ 
nemfeStonem  virique  ipfarum  aquim 
di  flantem  . Et  fi  ambo  plana  perpeo* 
dicuUria  fuertnt  ad  fubitflum  pia - 
num  i & communis  eorum  feSio  ad 


planum  Jubieilum  perpendicularis  e» 
rit  . Tabula  VI.  Fig.  30. 

Primo  per  duas  1 edlas  xquidiftan- 
tes  DC  & FH  dudla  lint  auo  plana 
AC , BF  fe  fecantia  inredla  linea-» 
AB . Dico  AB  parallelam  elfe  vtri- 
que  ipfarum  DC  & FH ; Si  enirru» 
hoc  verum  non  eft,  in  duobus  pla- 
nis AC  3 AH  a a pundlo  communi 
A fedlionis  AB  ducantur  AO  qui- 
dem parallela  ipfi  DC  &AK  paral- 
lela ip/i  FH  . Et  quoniam  AO  , F 
H parallelae  funt  eidem  DC  i erunt 
inter  fe  parallelae  quoque ; & fuit  A : 
eidem  FH  parallela . Ergo*  AO  ! 
AK  parallelae  funt  inter  ie , & fe 
fecant  in  A,  d quod  eft  impoffibile . i 
Non  ergo  alia  redla  linea  praeter  A « 
• B com- 
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B communis  planorum  fedtionis  , 
efle  poteil  parallela  vtrique  asqutdi- 
ftantium  DC , FH . 

Secundo  plana  AC  > AH  perpen- 
dicularia ad  fubietftum  planum  EG  # 
idque  fecantia  in  BC,  BH  fe  mu- 
tuo fecenc  in  refta  AB  . Dico  AB 
perpendicularem  effe  ad  planum  E 
tJ.  v.'u  G.  A quibnilibet#  pundhs  C & H 
xi.  1. 1,  in  planis  ereftis  ducantur  perpendi- 
..  culares  CD  , HF  ad  communes  fe- 
jS»/  Diones  BC , BH  ; erunt/  tam  DC, 
quam  HF  perdendicuiares  ad  pla- 
num  ibbiectum  EG  ,*  & proptcrea  g 
jjntl*/  DC  & HF  parallelae  erunt  inter  fe ; 

ideoque  h per  eas  du<5la  plana  AC , 

1 itxpri  BF  efficient  communem  fedionem 
*» * p*r.  AB  parallelam  cuilibet  ipfarum  C 
***** * D i led  erat  DC  perpendicularis  ad 
planum  fubieftum ; ergo  AB  plano- 
i Prop,  rum  i communis  fe&io  perpendicu» 
******  laris  quoque  erit  ad  fubiettum  pla- 
num EG , vt  fuerat  propofitum . 

*VCL.  PROPOSITIO  IX.  Siadduoplnna 

**’  ■ eadem  reQa  linea  perpendicularis fue* 
rit , omnes  refla  line*  inter  ft  parml- 
' leU  fefl 4 ab  illis  duobus  planis  » e ruat 
squales  inter  fe  % Vocentur  *U*  duo 
flana'4  parallela  inter  fe.  Tabula—# 

Vl.Fig.  3U 

. . Sint  duo  plana  AB  & DC#  8c  vna 

tantum  linea  MO  perpendicularis 
..  ,5ffit  ad  vtrumque  planum#  & dux 
, qixxlibec  recte  line*  EF  # G H pa-, 

railc„ 
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rallela?  inter  fe  fecentur  vtrinque— » 
ab  eifcitm  planis  in  punitis  Ej  F,  G 
H . Dico  reltasEF  & GH  aequales  a 
efie  inter  fe , A punitis  E &c  G a 
ducantur  reltae  EK , GN  perpendi- 
culares ad  reliquum  planum  CD?  & 
coniungantur  reltae  KF,  NH,  KN, 

FH  & EG  . Quoniam  redhe  MO 
& EK  perpendiculares  funr  ad  pla- 
num C D : Ergo  reltac  MO , EK  pa-  *}r,  f. 
ralle lae  funt  inter  fe  t & earum  vna_#  HiHi  * 
OM  perpendicularis  eft  ad  planum  > - 
AB  r Ergo  reliqua  c KE  perpendi- 
cularis  quoque  erit  ad  idem  planum 
AB . Eadem  ratione  relta  GN>  qus 
perpendicularis  ponitur  ad  planum 
CD  erit  quoque  ad  reliquum  pla- 
num AB  perpendicularis,  d Quare 
duae  reltae  EK  & GN  perpendicula-  h:*s' 
res  quoque  erunt  ad  rectas  conti-  > 
guas  EG  & KN  in  eifdem  planis  > 
exiftentes . Et  propterea  e fpatium 
reliangulum  EGNK  parallelogra-  1 **’ 
mum  eritj  cuius  oppoiita  latera  EX* 

GN  aqualia>  & parallela  erunt; 
nec  non  duo  lateraEG  j KN  paral- 
lela erunt,  & aqualia,  Iam  cinn_j 
per  duas  parallelas  EG&KN  du- 
cantur duo  plana  EH  & NF  fe  fe- 
cantia  in  relta  FH:erit/FH  pa-  iJJL, 
rallela  ipii  EG ; fed polita  fuerant 
duae  EF  &k GH  parallelae  inter  fe-» ; a 
Ergo  g fpatium  EGHF  parallelo-;  a/./.** 
grammum  eft  > cuius  oppoiita  latera 
EF  & GH  aequalia  erunt . Eadem 

ratio* 
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ratione  reliquae  omnes  redae  paral- 
lela ipfis  EF , vel  GH  fedz  a pla- 
nis AB  & CD  offendentur  squales 
inter  fe , & aequales  ipfis  Eb  , OH  • 

. Quod  erat  offendendum  • Vocen- 
tur iam  duo  plana  AB,  CD  paral- 
lela inter  fe  , & quaelibet  reda  MO 
perpendicularis  ad  vtrumque  pla- 
num vocetur  Diftantia  eorum » 

EVCL.  Corollarium  Patet » 6 re^.a  linea—» 

%6  Xb  GN  ad  vnum  aequidiftantium  pia- 
. „ noram  CP  perpendicularis  fuerit , 

effe  quoque  perpendicularem  ad  i e- 
liquum  AB  . Et  ii  duo  plana  paral- 
lela  AB , CD  fecentur  ab  alio  pia- 
no  GF,  effe  communes  eorum  ie. 
diones  EG  > FH  parallelas  • 

EVCL.  PROPOSITIO  X.  Si  du*  rtfltli* 

10 ne*femutub  tangentes  adfaat  reflat 
fe  tangentes  fuerint  paralleU  , tlU 
angulos  ad  eafdem  partes  •vergentes 

aquales  comprehendent . Et  fana  , 
au*  per  illas  ducuntur  i parallelon 
erunt*  *I  ab»  VI • Fig.  3a» 

Sint  dux  redae  AB  * AC  fe  tan- 
gentes in  A parallelae  duabus  redis 
DE,  DF  in  alio  plano  exiftentibus, 
\ & fe  tangetibus  in  D.Dico  uad ^eat- 

dem  partes  angulos  politos  oc 

, EDF  aequales  effe-  Ducatur  * a pun- 
t prdfjt  do  A ad  planum  EDF  perpendi- 

cularis  AH  incidens  in  punctum-» 

H ,‘a  quo  in  plano  EDF  ducantur 
* b re- 


XI. 
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b redbe  HK  parallela  ipfi  DE  & H 
N parallela  reliquae  DF • Patete 
anguium  KHN  aqualem  efle  angu- 
lo EDF;  Secentur<f  poltea  HK  ae- 
quales AB  & HN  aqualis  AC  * & 
coniungantur  redhe  BC,  KN,  BK  , 
CN  « Et  quoniam  dua  redta;  AC  , 
HN  parallela  funt  eideia  DF ; Er- 
go e AC  & HN  inter  fe  parallelae 
Tunt,  & erant  aquales  : Igitur/ pa- 
rallelogrammum  eft  ACNH  ; & 
ideo  CN  aqualis  eft , & parallela— » 
ipli  AH,  Eodem  modo  AB,  HK 
aquales  inter  fc  funt , & g aequidi- 
ftant,  cum  ftnt  paralleli:  eidem  DE 
Ergovt  prius  BK  aqualis  eft,  & pa- 
rallela eidem  AH ; & propterea— » 
CN  & BK  aquales  inter  fe , & h pa- 
rallela erunt  . t Vn de  parallelo- 
grammum  erit  BCNK » & eius  la- 
tera oppolita  BC  , KN  parallela , & 
aqualia  inter  fe  erunt . Quare  in__» 
triangulis  ABC,  HKN  nedum  AB, 
HK  aequales  funt,  atque  AC,  HN 
aequales , fed  etiam  bafes  BC  , KN 
funt  aquales  jiideoque  angulus  B 
AC  aequalis  erit  angulo  KH  N ; fed 
prius  erat  angulus  EDF  aqualis  ei- 
dem angulo  KHN,  Igitur  anguli 
BAC  & EDF  aquales  mterfe  funt  • 
Secundo  dico  plana  BAC  & ED 
F , qua  per  eafdem  redlas  ducuntur 
efle  parallela  inter  fe.  Nam  redta 
AH  dudta  eft  perpendiculariter  ad 
planum  EDF  ,*  & ideo  m efficit  in-» 

eo 
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2 74  Euclidis  Re  fi  k ut  i 
•eo  angulos  AHN  & AHK  redtos, 
& fpatia  AN  & AK , qua:  oftenfa-» 
funt  paralielogramma  , erunt  n re- 
dtangula,  Quare  anguli  HAC,  H. 
AB  redti  erunt ; ideoque  9 eadem__» 
redta  AH  perpendicularis  etiam  e- 
rit  ad  planum  ABC  j & propterea p 
plana  ABC  , DEF  parallela  erunt  * 
Vt  erat  propolitum  * 

PROPOSITIO  XI  Si  das  rea*  ii . 

ntdt  planis  parallelis  fetentur  t 

eafdem  rutiones  fetabuntur . Tab. 

VI.  Fig. 

D uae  rcdtae  AB  8c  OO  9 liue  iti— > 
eodem,  vel  diueriis  planis  quomo- 
docunque  politae  , fecentur  a planis 
inter  fe  parallelis  EF,  GH  ,KM  in 
pundtis  A»  O,  B,  C,  Nj  D • Dico 
eas  fecari  proportionaliter,  ideft  eC 
fe  AO  ad  OB  vt  CN  ad  ND.Con- 
iuhgantur  redtaz  AC,  BD  & AD> 
qua*  occurrat  plano  GH  in  pundto 
R 5 &a  pundto  R ad  O & N redtae 
QR  3 RN  iungantur  . Quoniam__» 
planum  trianguli  ACD  fecatur  a 
duobus  planis  parallelis  EF , GH. 
Ergo  a eorum  communes  fedtiones 
AC,  RN  parallelae  erunt,  ideo- 
que b vt  AR  ad  RD,  ita  erit  CN 
ad  ND  • Similiter  quia  planum-» 
trianguli  D A B fecatur  a duobus 
planis  GH  , KM  inter  fe  parallelis : 
Ergo x eorum  communes  fedtiones 
DB,  OR  inter  fe  parallelae  erunt, 

ideo- 
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ideoque  dvt  AR  ad  RD?  ita  erit  A 
O , ad  OB ; oifenfa  autem  fuit  CN 
ad  ND  in  eadem  ratione  eittfdem  A 
R ad  eandem  RD  . Ergo  $ AO  ad 
OB  erit  3 vt  CN  ad  ND  • Quod 
erae  offendendum. 

PROPOSITIO  XII.  Sdidi  anguli 

triagularis  duo  quiltbtt  tius  plani  an* 

gult  tortio  funt  maioris . T.vi.  F. 34, 
. Sit  triangularis  foiidus  angulus 
A conflans  ex  tribus  angulis  planis 
BAD  , DAC  & CAB  . Dico  duos 
quofiibet  angulos  BAD  & DAC  , 
finjwl  fumptos  t maiores  effe  tertio 
angulo  BAC  . Eligatur  angulus  B 
AC  qui  non  minor  fit  angulo  BA 
Dj  & in  plano  per  BAC  du&o  fiat 
a angulus  BAE  aqualis  angulo  BA 
D,&  fiquidein  AE  coincidit  cu  AC> 
patet  duos  angulos  BAD  , DAC 
maiores  efie  angulo  BAC  • Quan- 
do vero  AE  cadit  inter  retes  BA  > 
AC  j in  rete  AB , AC  fumantur 
duo  qualibet  punte  B & C>  &iun- 
gatur  rete  BC'  > fecans  interceptam 
AE  in  E : Et  ^fecetur  AD  aqualis 
EA y iunganturque  rete  linea  BD, 
DC  & DE  . Quoniam  circa  aqua- 
les angulos  BAD , BAE  funt  latera 
AD  , AE  aqualia,  & AB  commu- 
ne. Ergo  c triangulorum  bafes  BDi 
BE  aquales  funt . Quare  CE  erit 
differentia  duorum  laterum  BD , B 
C : & propterea  d in  triangulo  BD 
M C 
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C laterum  differentia  CE  minor  i* 
rit  bafe  CD  ; cumque  in  triangulis 
DAC  , EAC  duo  latera  AD  > AE 
fint  a qualia , & AC  commune  , & 
talis  DC  maior  bafe  CE:  ergo* 
angulus  DAC  maior  erit  angulo  E 
[axio  1 kd  erant  anguli  BAD , B AE 
Ut,,  ,.4  aquales,! gitur/fumma  vnius'  aqtfa- 
lium  angulorum  BAD  > & maioris 
in  qualium  DAC.  maior  erit  angu- 
lo BAC  j-qui  eft  fumma  vnius  atqna. 
liun  BAt  , & minoris  inaequalium 
FAC  ■ Quire  patet  piopcffum. 

. PP(  POSDJ  TO  XDi.  Omnis  feli 

#J  jfjS  < dus  angului  ‘ub  mtnonbut  , quarn^j 
quatitor  itUts  t\ngnln  fiant*  t fatim 
itetur  * 1 rbuL  Vl.  Fig.  q . 

• Sit  angulus  folidus  A'  contentus 
- quotcunque  angulis  planis  FAC  » 
. CABi  DAE,  EAF,  FAB.  Dico 
eos  omnes  fimui  fumptos  minores 
a * t ede  quatuor  planis  angulis  reCfis  . a 
t?lbut  Ducatur  planum  , fccans  omnes 
tedtas  angulum, A continentes,  vt 
Iftrop.  efficiatur  b figura  rectiiinea  BCDE 
iJtuius  F tot  laterum  , quot  funt  plani  an- 
* guli  folidum  angulum  A continen- 
tes j & fumpto  tutra  polygonum  BC’ 
E quolibet  puncto  G , ab  eo  ad  ah» 
gulos  omnes  polygoni  ducantur  rea 
lix  GI' jGC  , GD,  GE  & GF. 
Etquoi  iam  polygonilatera  BC  >C 
D i Bt  j EF , FB  funt  bafes , ne- 
. dum  triangulorum  verticem  ha- 
bentium in  G $ fed’  etiam  triangu- 
lo- 
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lorum  verticem  in  A habentium.-» , 

Erco  tot  funt  triangula  verticem-» 
habentia  in  G,  quot  funt  ea-j, 
quae  verticem  in  A habent;  fed  c eprop» 
cuiuflibet  trianguli  tres  anguli  funt  «$•*.« 
aquales  duobus  rectis  . Ergo  a qua- 
li numero  rectorum  aquales  erunt 
anguli  omnes  triangulorum  verti- 
cem in  G habentium  ; atque  anguli 
omnes  triangulorum  verticem  in  A 
habentium.  Et  propterea  anguli 
omnes  triangulorum  verticem  in  G 
habentium  , htrml  fumpti , aquales 
enmt  angulis  omnibus  , fin;ul  fum- 
ptis  triangulorum  verticem  haben-  . 
tium  in  A . Poftea  d in  angulo  foli-  <l  . 
do  triangulan  B duo  plani  anguli  l2‘  V 
FBA,CBA  maiores  erunt  angulo 
CBF,-  icVil  maiore"  erunt  duobus 
angulis  I BG  , CBG , & /ic  rcuqui 
omnes  . Quare  omnes  anguli  > qui 
funt  ad  bafes  triangulorum  veiti» 
cem  in  A habentium , fmul  fumpti , 
maiores  erunt  omnibus  angulis,  qui  . > 
funt.ad  bafes  trianguioium  veiticem  • 1 
in  G habentium  ; idecque  re/idui 
anguli  omnes  verticales , qui  foli- 
dum  angulum  A efficiunt,  minores 
erunt  refiduis  omnibus  angulis  , qui  e txp», 
in  G verpieem  habent ; fed  t anguli  *S  M» 
omnes,  qui  in  G verticem  habent  # 
quatuor  angulis  redis  funt  aquales  . 

Igitur  anguli  plani  omnes,  qui  foli-  . , ' 
dum  A componunt,  fimul  lumpci  > 
quatuor  redis  minores  erunt. 

M 2 PRO-  * • 
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*vc£  PROPOSITIO  XIV.  Rxtribm  un- 
xit * gulis  fUnis  , quorum  duo  quiltbet  ter- 
tio fint  matoret , /r«  fimul  qM. 

tuor  rettis  minores  fin  t , /olidam  angis» 
lum  confli  tuere,  Tab*Vl.  FiVnra  . 

- 3^37. . 

Sint  tres  anguli  A,  B,  C>  qui  fi- 
mul fumpti  fint  minores  quattior  re- 
plis ; fed  duo  quilibet  ex  eis  tertio 
lint  maiores  . Debet  effici  angulus 
folidus  , cuius  tres  anguli  fint  ipfis 
A,  B,  C squales  . In  quolibet  cir- 
culo DGH  > cuius  radius  FD>  fiant 
a prop.  *ad  centrum  anguli  DFE  squalis 
34. /.  1 angulo  A & EFG  aequalis  angulo 
B j atque  GFH  aqualis  angulo  C : 
b ex'pr.  erunt  £ tres  arcus  DE>EG>GH 
fI*  l*  5 minores  integra  circuli  peripheria  , 
& duo  ex  eis  maiores  tertia > ficuti 
anguli  A,  B>  C,  feuijs  aquales  an- 
guli ad  centrum  F , qui  proportio- 
nales funt  peripherijs  fubtenfis  , mi- 
nores fiint  quatuor  reiiis ; & duo 
cptop.  quilibet  maiores  funt  tertio . Et  a e 
■9.  /.i.  punitis  D & H ad  radios  EF » GF 
ducanrur  perpendiculares  DR  , H 
dprop.  M • Patet  d reitas  DR  , HM  eifi- 
1 cere  arcum  DF.R  duplum  arcus  D 
E , & arcum  HGM  duplum  arcus 
« « tr*  HG  : Quare  e reiiae  DR , HM  an- 
(equam  ad  punita  R & M pertin- 
gant fe  fecabunt  intra  circulum*vt 
fprop.  m O j & propterea  / reitangula  pa- 
ii.1.4  rallelogramma  DOR  & HOM  x - 
g prop.  qualia  erunti  g Eieuetur  iam  a pun* 

e.humt  * • 
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do  O reda  OS  perpendicularis  ad 
planum  DRH  , cuius  h quadratum 
fit  aquale  redangulo  DOK  , vel  H 
OM  3 erit  OS  nedum  r perpendicu-  > 
laris  ad  redas  DR , HM  in  fubiedo  2'hHlHt 
plano  exiftentes;  fed  etiam  l erit  me-  ] cw.  t. 
dia  proportionalis  tam  inter  DO  > p«p-  »4 
OR  j quam  inter.  HO,  OM ; & pro-  llbt  *• 
pterea  m tria  punda  D,  S > R in  fe-  m *x  t* 
micirculi  peripheria  exillent  eredi  9’  *4* 
a ad  planum  J)GH  , cum  per  SO  n prof. 
eredam  ad  idem  planum  ducatur : 4* bnitt* 
non  fecus  tria  punda  H , S > M , 
in  peripheria  femicirculi  eredi  ad 
idem  planum  exiftent . Coniungan- 
tur  tandem  reda  NS»  KS  • Ht  quo- 
niam planum  DRH  oftenfum  eft 
perpendiculare  ad  planum  femicir- 
culi  DSR ; ellque  EFN  in  vno  eo- 
nim  polita  perpendicularis  ad  DR 
communem  planorum  fedionem_j  .*  0fxpr. 
Ergo  0 EF  perpendicularis  elt  ad  *.&#/«/ 
planum  DSR;  & propterea  p EF  P t”'0?- 
perpendicularis  eli  ad  redam  NS  in 
eo  politam . Quare  in  duobus  trian- 
gulis FNS  > FND  circa  duos  angu- 
los redos  SNF , DNF  fimt  duo  la- 
tera DN,  NS  aequalia»  cum  lint  ra- 
di) circuli  DSR  & FN  commune : 

Ergo  q anguli  SFN » DFN  aquales  q pttf* 
funt  j eftquc  angulus  A aqualis  an-  '*•  *•  u 
gulo  DFN  3 vel  DFE  in  primo  ca- 
Fu  > vel  angulo  DFE  complemento 
ipEus  DFN  in  fecundo  cafii . Ergo 
angulus  SFE  squalis  erit  angulo  A, 

M i Eo- 
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Eodem  modo  oftendetur  angulus 
SFK  aequalis  angulo  HFK  , feu  an- 
gulus SFG  aqualis  angulo  HFG  , 
vel  angulo  C • Ac  fi  duo  anguli  A 
& C , flue  eis  aquales  DFE,  HFG 
* ftnt  re$i  a pundlo  r F eleuetur  re<Sa 
bMo»rt  j-nea  psj  perpendjcuian*s  planum 

fprop.2  anguli  EFG  • Manifefhim  efl/re- 
hnim  K ftam  SF  perpendicularem  efTe  ad 
ambas  rectas  FE  & FG  , & propte- 
rea  angulus  SFE  aqualis  erit  angu- 
lo recto  A i & angulus  SFG  aqua- 
lis erit  re£o  angulo  C ; fatfus  au- 
tem fuit  angulus  EFG  aqualis  an- 
gulo B . Igitur  tres  anguli  plani  E 
FS  , SFG  , GFE  componentes  an- 
gulum folidum  F aquales  funt  datis 
angulis  A?  B,C  • Quod  faciendum 
erat  • 

DEFINITIONES  SECVND-®.' 

I,  SI  & f trimetro  figura  pLna  ad  fublime 
purMam  reCia  lineati  nata  con  er» 
tatur  area  figura,  purimetrnm  t fix»~ 
manente  funde  /ubi  mi  , quoufque 
- redeat  ai  locum , a quo  ceperat  eno - 
utrt : vocabitur  folidum  genitum  tfi 
figura  fubuda  red. linea  fuerit , Py- 
ramis . 

II.  SI  verb  fuerit  circulus’.  vece‘ur  ConuS* 
III»  ET  f unitum  f bltme  fixum  voteturW  er- 
t«X  .yramidis,  vel  Coni» 

IV»  Al§£iB  figura  plana  fubttda  •vptetm 
BuaS  tlUS  , 

ST 
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g r perpendicularis  d vertice  ad  bafim  V» 
pyramidis  t vel  contducia  ; vocetur 
emi  Altitudo  . 

ET  fi  Quidem  perpendicularis  d vertice  yj, 
incidat  nen  extra  bafim  : vocetur  ilia 
Di.edta . 

SI  vero  extra  ceciderit  : Vocetur  lyram  VIL 
mis  Inclinata, 

ET  re&a  4 vertice  ad  angulum  bafis  py - 
ramtdts  vocentur  Latera  e.us, 

ET  queiibet  utla  d vertice  ad  ctrcun-  *%•. 
fercnttam  Circuit  bafis  coni : oius  La- 
tus vocetur  • 

dlT§^ fi  relia  d vertice  ad  centrum. ->  X* 
cireult  bafis  ’■  vocetur  Axis  Coni . 

CONI  veri  , quorum  axes  trgftt  fuerint 
ad  bafim  : vocentur  Redii. 

ET  quorum  axes  intimati fun  t ad  baftm 
vocentur  Scaleni, 

SI  <c  perimetro  figur*  plano  retfa  eleuata 
ntn  in  eius  plano  tacens  tcuoLaiur 
femper  fibtipfi  aquidsflanitr  condi' 
tuto  circa  figura  ptrimetrum  , quo- 
ufque  redeat  ad  locum  » d quo  mouiri 
(ceperat»  atque  fhpe> ficte s g>ntta  fe» 

' tetur  plano  etqtttdittantf  figura  fubitm 
Sal  vocabitur  folsdum  gentium-)  9 
fi  figura  PubteGa  rtthluta  fuerst t 
Prifma% 

SI  vero  fuerit  circulus  vocetur  Cylin-  XlPt 
drus. 

BT  figura  fubieffa  vocetur  oius  Ba/Is,  XP, 

ET  re&a  linea  translata  in  cylindro  , <$»  EVI» 
adherens  angulis  bafis  fnfmatu  m 

> ter  bafim , & oprfi.um  planum  ei 
: ’ <[  M 4 fatal- 
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par Alitium  intercepta  » vocetur  La- 
tus eius , 

HV1U  ET  perpendicularis  ad  badm  intercepta 
inter  oppofit  a plana  piratici*'*  Alti» 
tudo  erus  vocetur  « 

xyilh  AT§ll;E  Une*  ex  centro  bafit  cylindri 
parallela  Meri . Axis  eius  vocetur  , 

XlX,  ET  fi  latera  perpendicularia  fuerint  ad 
bafet : erunt  Vrifma  3 & Cylindrus 
RetU. 

XXt  SI  vere  inclinata  fuerint  vecentrtrSca» 

leni. 

XXU  r TRISMA  * fex  planis  adr  Hat  eris  , 

quorum  oppefita  fint  Parallela»  ccn~ 
tentum : v«<?fiirParaIIelepideum. 

XX /I.  SIMILES  Coni  j & Cylindri  funt , quo~ 
rum  axes  eque  inclinati  funt  ad  bafes , 
& proportionales  funt  diametris  ba» 
fium . Tabula  VI.  Fig.  ?8.  39 - 
Vc  fi  fuerit  figiira  plana  ABC 
redilinea , vel  circulus  ; atque  pun- 
dum  E in  fublimi  extra  di  dum  pla- 
num ) & a pundo  A ad  E iungatur 
reda  AE  atque  reda  AB  circa  pun- 
dum  fixum  E conuercatur  per  figu- 
ra* ABC  perimecrum  , quoulque-^ 
redeat  ad  locum,  a quo  ceperat  mo- 
neri ; tunc  quidem  genita  figura  fo- 
lida  EABC  habens  fubiedam  figu-  • 
ram  planam  ABC  redilineam : vo- 
cabitur Pyramis  . Si  vero  plana  fi- 
gura ABC  fuerint  circulus ; voca- 
bitur Conms  . 

Sed  fi  reda  linea  AE  , iacens  ex- 
tra planum  figurae  ABC  reuoluacur 

per 
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per  figurae  ABGperimetrum  femper 
tamen  libi  ipfi  aequidiftanter  confti- 
tuta  dum  mouetur  > quoufque  rede- 
at ad  locum  a quo  moueri  c&perat  > 
atque  fuperficies  genita  a reda  AE 
reuoluta  fecetur  plano  E parallelo 
plano  figurae  ABC;  tunc  quidem— > 
lolida  figura  genita  EABCE  habens 
fubiedam  figuram  planam  ABCre- 
dilineam  > vocabitur  Prifma  ; ii  la—* 
vero  » quae  habet  figuram  ABC  cir- 
culum* vocetur  Cylindrus* 

Et  punitam  E in  pyramide » & 
Cono  ; Vertex  vocetur  ; in  omnibus 
autem  didis  folidis  figura  plana  A 
BC  vocetur  Bafis  folidi ; Et  reda-» 
linea  EG  perpendicularis  ad  pla- 
num bafis  du«a  a vertice  Ej  vel  a 
plano  oppolito  bafi  r vocatur  Altiti*~ 
de  folidi  » Et  in  pyramide  fi  dida— » 
perpendicularis  EG  incidat  non  ex- 
tra bafim  ABC  ; tunc  pyramis  voca- 
tur Direcl fi  vero  extra  cadat,,  vo- 
cetur piramis  inclinata» 

Et  reda  linea  EA  tranfiata , vbi- 
cunque  fumatur,  vocatur  latus  coni, 
vel  cylindri ; fed  angulos  bafis  con- 
tingens vocatur  latui  pyramidis,  vel 
prifinatis 

Et  reda  linea  EH  a circuli  cen- 
tro  H ad  verticem  duda  in  cono,  & 
parallela  lateri  EA  in  cylindro , vo~ 
cetur  A. xit  eius  • 

Coni,  quorum  axes  perpendicu- 
lares fuerint  adbafes  vocantur r«  - 
M 5 th , 
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&'»%  reliqui  vero  Scaleni  • 

Prifma  vero , & cylindrus  s cuius 
larus  perpendicularis  fuerit  ad  pla- 
num bafs ; vocabitur  Reflas ; reliqui 
vero  Staieni  • 

PROPOSITIO  XVI.  Si 

Rftamis  vel  conus  fiecetur  plano  pa- 
rallelo bafi , erit  Jrgmen.  Utn  eius  ad 
partes  veni  is  , Pyr  >mts  vel  tonat 
fimi >t  prior  i i erit  figura  pia - 

na  fimtUs  bafi , que  erunt  tn  duplica- 
ta ratione  altitudini  m eo>  um /olido- 
rum j quorum  fiunt  bafiet  . Tabula 
V . Figura  40.  & Tabula  VII^ 
Figura  1. 


iC6r.fr 
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Sit  conus  vel  pyramis  RACBM 
ftfta  plano  GKHS  parallelo  bafi  A 
CBM , & RN  fit  altitudo  pyrami- 
dis , feu  perpendicularis  a vertice—* 
ad  bafim  du<f>a , quae  feeet  planum 
GKS  in  O ; eritque  a RO  perpen- 
dicularis quoque  ad  planum  GKS 
parallelum  ipfi  ACM  • Dico  primo 
figuram  folidani  RGKHS  pyrami- 
dem  eflefimiiem  ipfi  RACBM  , & 
planam  figuram  GKHS  fimilem  effe 
bafi  ACBM,  & inter  fe  effe  in  du- 
plicata ratione  altitudinum  RO , & 
RN  • Quoniam  duo  plana  paralle- 
la ACBM  & GKHS  fetantur  pla- 
nis ijfdtm  triangulorum  RAC*  RC 
B,  RBM  &r  FMA  Ergo  b eorum 
communes  fe&iones  AC  » GK  pa- 

i ralle- 


Tihtrlfl  iKs 

ralleBe  funt  inter  fe  «nec  non  CH* 

KH  , pariterque  BM,  H S,  atque-» 
MA,SG  fimtHter>-?quidiftant.  Vn- 
de  t figura  planar  A C BM  & G KHS  c «c  p. 
irquiangutedunt  intevfe;  atque  tii-  7-I-4» 
angula  d R AC  s RGK  aqmangula  dtxpr, 
funt  inter  fe , & fimilia  ; Pariterque  1,  4, 
triangula  RGB,  RKH  atque  etiam 
triangula  KBM  , RHS,  nec  notu» 
triangula  RMA  , RSG  funt  inter  fe 
ttquiangula  , & fimilia  , Quare  an« 
gtili  folidi  A & G aquaks  funt  in- 
■ter  fe , & circa  eos  latera  R A ad  A 
M proportionalia  funt  lateribus  R 
G ad  GS ; pariterque  CA  ad  AR 
erit  > vt  KG  ad  G R ; V nde  ex  com- 
pofitione  ordutera  erit  C A ad  AM  3 . 
vtKG  ad  GS  . Eadem  ratione  an- 
guli foiidi  B & H pariterque  anguli 
foiidi  C & K ; nec  non  foiidi  anguli 
M & S aequales  erunt , exiftente  an- 
gulo folido  R communi;  & circa~* 
aidos  angulos  folidos  a:quales  e- 
runt , vr  prius , latera  proportiona- 
lia, Ergo  r pyramis  RiiKHS  fimi-  «*/.j 
Bs  elE  pyramidi  RACBM  , Et  quia 
dux  RA  » RN  fecantur  a duobus 
planis  GH)  AB  parallelis  inter  fe 
& conueniunt  i,n  R ergo/RN  ad  R fpr.  *« 

0 eft  vt  RA  ad  RG » feu  vt  AC  ad  *****  • 
GK:  funt  vero  figurae  planae  AC  B 

M & GKHS  aquiangulae»  quorum 
latera  circa  angulos  asquales  fnntgpri*. 
proportionalia,  vtditfum  eft : Ergo  »•  4* 

1 funt  fimilia,  & b habent  duplica-  7> 

M 0 tam  ' 
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tam  proportionem  lateris  AC  ad 
eius  nomolpguin  GK . Eftque  RN 
ad  RO,  vt  AC  ad  GK  * Erea«  ft- 
gura  ACBM  ad  figuram  GKHS  du- 
plicatam rationem  habet  altitudinis 
RN  ad  altitudinem  RO . Poftea  in 
cono  RAB  per  eius  axim  RV  dudso 
quolibet  plano  RAB  id  a planis  ae- 
quidiftantibus  A,  B»G>  H»  l fecabi- 
tur  in  redis  AB  „ GH  parallelis  in* 
terfe,quae  in  aeifde  m rationibus  di- 
uidentur  a tribus  redis  R A,  RV,  R 
B * Ergo  GIC  aqualis  eft  KH,  ficuti 
radius  circuli  AV  aequalis  eft  radio 
V B quare  omnes  redae  a pundo  K 
ad  perimetrum  G H funt  aequales 
interfe  & ideo  circulus  eft  talis  figu- 
ra cuius  radius  KG  ad  radium  V A 
eandem  rationem  habet  quam  axis 
KR  ad  axim  VR,  vel  quam  alti- 
tudo O R ad  N R * Qu#  erant 
©llendenda  » 

PROPOSITIO  XVII.  In  Prifm* 

te , vtl  eylmdro  lutem  omni * .equa* 

* tta  funt  tnter  fe  , & figura  pUna  pa- 
rallela. bafi  Aqualis  , & fimi  lis  e fi 

bafi . T ab.  VIR  Fig.  a. 

Srt  Prifina ,,  vei  Cylindrus  AEG 
C 9 & planum  parallelum  bafi  iit  E 
FG  . Oftendendum  eft  latera  om- 
nia aequalia  efle  inter  fe ; & in  pri- 
fmate  redilineam  figuram  EFG  x~ 
qualem  > & iimilem  die  bafi  ABC  ,* 
in  cylindro  vero  figuram  EG  circu- 
lum 
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Ium  efle  aequalem  circulo  AC  • A 
pundlo  F»  vbi  axis  BF  cylindri  feca- 
tur  plano  EG » ducantur  ad  perime- 
trum  figura  EG  qualibet  redtae  FE, 
FG  , ponanturqae,  cylindri  latera  E 
A , GC  , iunganturque  redis  AB  , 
BC  * Quoniam  a in  vtroqjie  foiido 
bina  latera,  vel  latus  AE , & axis 
BF  funt  parallela  inter  fe : Ergo  b in 
vno  funt  plano  , & ab  hoc  plano  fe- 
cantur  parallela  plana  AC  > EG  •* 
Igitur  c fedliones  oppofits  AB  , EF 
parallelae  funt  inter  le  , & dipatium 
AF  parallelogrammum  erit , cuius 
oppqfita  latera  AB  ipfi  EF } atque 
AE  ipfi  BF  aequalia  erunt » Eadem 
ratione  BG , parallelogrammum-» 
erit,&CG  ipfi  BF » feu  lateri  AE 
aequale  erit,  atque  CB  ipfi  GF  ge-, 
quale  , & parallelum  erit,  ficuti  AB, 
E F aqualia,  & parallela  erant . Er- 
go angulus  ABC  squalis  efl  angu- 
lo EFG  , & fic  reliqui  omnes  angu- 
li in  prilmate  squales  erunt ; atque 
circa  aequales  angulos  latera  funt 
proportionalia  (cum  duo/ aequalia 
AB  , EF  ad  duo  aqualia  CB  , GF 
in  eadem  fint  ratione  >&  fic  reliqua 
omnia  latera  circa  reliquos  aqua- 
les ) . Igitur  £ figura  EFG  fimiiis* 
& aqualis  efl  figura  redlilinea  AB 
C ; cumque  in  cylindro  ii  pundlo  F 
fumpto  intra  figuram  EG  quaelibet 
redhe  FE  y FG  edndla  aquales  fint 
yadijs  AB,  CB , & ideo  aquales  in- 
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h def.  9 ter  fe  . Ergo  h figura  EG  c iret! Ius 
lti>.  i.  cuius  centrum  F aqualis  i cir- 
culo  AC;  fuerunt  auteVn  latera-» 
AE  > CG  &fic  reliqua  omnia  Iate- 
ra  oftenfa  aequalia  tam  in  prifinate, 
quam  in  cylindro  • Patet  ergo'pro- 
* V* r*  politum*  ‘ ’ • ! 


PROPOSITIO  XVHT.  Si  fuftr 

; i tofe  fymmidis  trmngurUrtt  d.recit 
duo  prtfmat*  re8a  deferibantur  *»- 
fr*  verticem  pertingenti*  : fttpre - 
•v-  mum  prifma  circunfcripturn  , & m*m 

i*s  entfrufio  pyr/tnttdis  fupreme  > 
v infimum  pnfir*  tnfcrtptum  > mtnut 
erit  infer isri  frttfio  pyramidis  « Ta- 
* bula  VII.  Figura  4, 

Super  bafeABC  triangularis  dire- 
dae  pyramidis  R ABC  deferipta  fint 
duo  prifmara  re&a  ABP  & AVBt 
. qua:  fecent  pyramidem  infra  verti- 
cem R in  planis  DEF , Sc  GHK  pa- 
rallelis bafi  ABC  . Dico  fupremimr 
prifma  AVB  circnnfcripram  & ma- 
jus e fle  frufto  fupremo  pyramidis  A 
. • FB,  & infimum  prifma  APB  in- 
, l - fcripruin  & minus  efife  pyramidis  In- 
fimo frufto  AKB.  Et  primo  RBH 
perpendicularis  a vertice  R , inci- 
datin  angulum  B • Quoniam  dux 
redar  RH  & VCP  funt  latera  prif- 
a eeroU  nfatis  redi,  perpendiculares  erunt 
frop.?.  ad  planum  ABC,  liue  ad  ♦planum 
GIiK  ei  parallelum;  t Ergo  angu- 
Ii  RBCj  VCB  recti  funt , & VP 
h*im . . paral- 
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parallela  eft  ipli  RH  , &c  in  eodeiti 
plano  trianguli  RHK  exillunt , in_* 
quo  reda?  CB  & BH  iacent:  Sed 
in  triangulo  RBC  cft  angulus  B re- 
dus : ergo  d angulus  ROB  tft  acu- 
tus ; & ideo  perpendicularis  VC  ca- 
— dit  extra  trianguium  RKH  & eius 
produdio  CP  intra  idem  triangu- 
lum cadet;  Eadem  ratione  reda-j 
SA  intra  triangulum  RGH , & eius 
produdio  AZ  extra  ipfum  cadet . 
Quare  parallelogrammum  AP  intra 
pyramidem  » & parallelogrammum 
AV  extra ipfam  cadet;  Srpropterea 
prifma  APB  intra  fruftum  AKB  in. 
fcriptum  erit  , & minus  erit  illo 
atque  prifma  A V B circunfcrip- 
tum  , & maius  erit  frufto  pyramidis 
APB. 

Secundo  cadat  perpendicularis  R " 
N 9 aut  in  latere  AB  , aut  intra  tri- 
angulum ABC  in  puudo  N , & per 
latei a pyramidis,  & per  perpendi- 
culare KN  plana  ducantur:diuifa_ » 
erit  pyramis  in  duas , aut  tres  py- 
ramides ; & in  qualibet  earum_> 
perpendicularis  a vertice  incidit  in 
angulum  bafis;  & e propterea  om- 
nia infima  prifmata  fuper  bafes  de. 
fcripta , ideft  prifma  ex  eis  ccmpo- 
fitum  ABP  infcriptum , Sr  minus  e- 
rit  infimo  frullo  pyramidis  ABK  j, 
& omnia  fuprema  prifmata  fuper 
eafdem  bafes  defcripta  , ideil  prif- 
ma ex  eis  compoiitum  A£V  circun- 

fcri- 


eP*  >4 

liif.  x« 


d ex  «r. 
18  lib,  1 


e far U 
1.  h»i»J 


Digitized  by  Google 


a 90  Euclidis  Keflituti 
fcriptum , & maius  erit  pyramidis 
fupremo  fmflo  ABF  • Quare  patet 
propolitum  . 

PROPOSITIO  XIX  Si  per  reflam 
■ lineam  bafim  cani  y vel  cylindri  fe- 
i cantem  > vel  tangententr  & per  latus 
folidi  planum,  ducatur  .*■  quod  per  fr- 
iantem ducitur  intra  /olidum  cadet  5 
quod  vera  per  tangentem  ducitur  con * 
tinget  /olidi  fuperfictem  j & 'extra— > 
/olidum  cadet «,  T ab.  VII.  Fig.  U6* 
Sit  conus  , aut  cylindrus  y cuius 
bafis  BCD»  fummitas  A % & redta 
linea  BC  fecet  bafim.  folidi , at  re- 
&a  BF  tangat  eam  in  B\  & pofito 
latere  BA  ducantur  plana  ABC  A 
& ABFA . Dico  planum  ABCA 
intra  folidum  cadere  % & planum  A 
BFA  tangere  folidi  fuperficiem,  &r 
extra  ipfum  cadere  . -Quia  latus 
AB  in  fuperficie  folidi  exiftit , 8c  eft 
quoque  in  plano  ABCA»  vel  in—» 
3<x»o.  plano  ABFA:  Ergo  a in  eoruin_> 
I ,bHin$  communi  fedtione  * vel  contadiu 
exiftit.  Quare  planum  ABCA; 
nec  non  planum  ABFA  fecat,  /vel 
tangit  folidi  fuperficicm  in  redta  li- 
nea AB . Eadem  ratione  planum_» 
ABCA  fecat  folidi  fuperficiem  in_» 
iatere  AC  a pundto  C dudito  ^ Sunt- 
que  redtae  AB , AC  latera  coni , er- 
go in  eo  efficiunt  triangulum  ABC 
per  verticem  dudtum  & fecantem_» 
circulum  bafis  in  recta  linea  BC  in- 
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tra  conum  pofita.  Et  ideo  planum 
ABC  conum  fecabit.  ac  in  cylindro 
re&ae  lineae  AB,  AC  eius  latera-»  b«tf 
funt  parallela  interfe , qu?£paral- 
lelogrammum  ABC  A conftituent, 
ideoque  fecat  circulum  bafis  in  redla 
BC  pofita  intra  cylindrum ; & ideo 
planum  ABC  A cylindrum  fecabit. 

Foftea  cmia  redta  BF  circulum  tan- 


gens in  B cadit  tota  extra  ipfiim  , ex 
pr.  ai  lib.a, , ergo  planum  ABFA 
per  latus  AB  & per  tangentem  BF 
extenfum  cadet  extra  fuperficiem-* 
coni  vel  cylindri . Quod  erat  &c. 


PROPOSITIO  XX.  Si  triang*- 

Inm , & parat  lelogrammum  fu  fer  et» 
qu+ltbus  rtliit  lineis  defcrtpia  afue- 
rint inter  Je  aqualia:  fttper  eadeferi» 
fta  prifmata  reda  aqua  alta  erunt , 
aqaalta  mter  f§ . Tab.  VII.  Fig.7. 

Sint  triangulum  ABC?  & paral- 
lelogrammum  DG  aequalia  inter  fe* 
quorum  latera  BC  & EG  aequalia-» 
inter  fe  fine . Dico  prifmata  re&a 
fuper  his  fpatijs  deferipta»  quorum 
aldtudines  arquales  fint  redhe  lineae  , - 

T,  e fle  inter  fe  aqualia  . a Secetur  i* 
AC  bifariam  in  O , & b per  O du-  b cor. pr 
catur  re&a  OM  parallela  BC  fecans  l6*1»  *- 
AB  inMi&f  fiat  angulus  CBP  ae-  {;£*',** 
qualis  angulo  E , d & conpleatur  pa~  d pr.U 
rallelogrammnm  BPQC » ducatur-  w.  i. 
que  CN  parallela>BA,  fecans/M 
PO  in  N « Quoniam  duae  reftae  AC  f /x  pt4 
* MN  a *•/.«* 


Digitized  by  Google 


nmm 


I.  V"C rr  ■.  r mm*»j  a Tx 


jp»  BuclMis  Re  fututi 
MN  , conuenientes  »n  O fecantur  a 
gtxpr.  parallelis  BM  & CN  : Ergo  g tri- 
>•  /.  4*  angula  AMO  & CNO  fimiiia  fiunt , 
& habent  latera  homologa  AO » G 
htf*r,  O aequalia.  Ergo  h triangula  AM 
>T*«*4  0,CN0  etiam  aequalia  inter 

funt.  & quoniam,  fafta  inteile&ua- 
li  applicatione  bafies  AMO  & CN 
O fimiles  , & aequales  fibi  mutuo 
congruunt , altitudines  vero  ab  an- 
gulis A,  M,  O,  C,  N,  perpendicu- 
lar  it  er  eleuata;  ad  plana  triangulo» 
rum  congruentium  , cum  aquales 
fint  infer  fie  , pariter  fibi  mutuo  con- 
I txpr,  gruent  ( alias  i ab  ijfdem  pun&is  bi- 
J Mi*t  nar  perpendiculares  duci  poffent  ad 
fubie&um  planum  quod  eft  impoifi- 
bile)  Ergo  plana  per  congruentes 
perpendiculares  extenfa , & per  ea- 
rum fummitates  dutta  fibi  mutuo 
congruent . Vnde  figurae  ipfa;  fo li- 
dxconprahenfaf  fibi  mutuo  congru, 
ent;  & ideo  prifmata,  quorum  ba- 
fes triangula  AMO  & CNO>  alti-* 
tudines  vero  aquales  re&a;  T , erunt 
inter  fe  a qualia  , addiroqiie  commu- 
ni prifmite  re£to  eiufdem  altitudi- 
nis > cuius  bafis  quadrilateium  MB 
CO  , cum  quo  priora  prifmata  re&a 
triangularia  a que  alta  vnicu  prifma 
conftituent  (eo  quod  a puntto  O 
perpendicularis  eleuata  ad  planum 
ABCO  efi:  latus  commune  trium,-* 
‘;v  prifmatum  redo  rum  * quorum  bafes 
' comieniunt  in  O „ & fic  reliquae  per- 
arA  pen- 
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pendiculares ) , erunt  prifmata  re- 
cta altitudine  T defcripta  > quorum 
bafes  triangulum  ABC  , & paralie- 
Jpgrammum  BN  , aqualia  inter  fe* 
Kurlus  quoniam  fuper  reda  MOQ^ 
duda?  funt  MBj  NC  parallela;  in- 
ter fe  pariterque  P B , Q_C  paral- 
lelae inter  fe  : Ergo  triangula  l 

MBP  S:  NCQJimilia  funt,  & . 

qualia,  cum  latera  homologa  MB , 

NC  oppofita»  in  parallelogrammo 
K B tqualia  lint . Quare , ( vt  prius 
dicium  eft  ) prifmata  reda  altitudi- 
ne T defcripta,  quorum  bafes  trian- 
gula a qualia,  & fimilia  MBP,  NQ.^ 

C funt  aqualia  inter  fe  ,*  & addito 
communi  prifmate  redo  eiufdent-» 
altitudinis  T,  cuius  balis  quadrila- 
terum  BPNC  : erunt  prifmata  reda 
altitudine  T defcripta , quorum  ba- 
fes paralielogramnium  MBCN , Sc 
parallelogrammum  PBCQjequalia 
inter  fe ; ideoque  prifmata  reda  al- 
titudine T defcripta  , quorum  bafes 
triangulum  ABC,  & parailelogra- 
mumPBCQjr  qualia  erunt  inter  fe . 

Et  quoniam  parallelogrammum  EK 
aequale  erat  triangulo  ABC , & huic  ■ 
triangulo  aequale  eft  parallelogram- 
mum  M BC  N , • feu  PBCQT  cum  o p, 
aequalibus  triangulis  AMO  , CNO  lio, 
addatur  commune  quadrilaterum  M 
OCB  ) : Ergo  paralleiogramma  E 
K,  PBCQjequalia  funt,  & habent  p*xpri 
bafes  BC  ,,EG  aequales  ; p ergo  funt 

aeque 
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zque  alta ; quare  ( vt  in  pr.  3o^hb. 
n oftenfum  eft  ) circa  angulos  PBC 
& aquales  eorum  latera  eieuaca  1 B, 
DE  aqualia  erunt;  & propterea-» 

„ .*  q eadem  paralleiogramma  iimilia-» 
erunt . Quapropter  prifmata  re  dea 

altitudine  T deicripta,  quorum  ba< 

fes  paralleiogramma  EK  & PBCQ_ 
iimilia > & aequalia , erunt  panter 
aqualia  inter  fe . Ortenfa  autem-» 
tuenmt  aequalia  inter  fe  prifmata-» 
reda  altitudine  T defcripta  , qua- 
rum bafes  triangulum  ABC , oc  P* 

rallelogrammum  PBCQJguui;  pri* 

fmata  reda  altitudine  T defcripta  , 

quorum  bafes  triangulum  ABC  » « 

parallelogrammum  EK  aequalia—» 

• erunt  inter  fe . Quod  erat , &c. 

PROPOSITIO  XXI.  St  du»  pttf- 
mata  reti*  triangularia  bafes , & al- 
titudines aquales  habuerint  : «runj 
inter  f e aqualia  • T ab.  VII*  Fig.  o» 
Sint  duo  prifmata  refta , quorum 
bafes  fint  quaelibet  triangula  A & B 
aqualia  inter  fe  , altitudines  vero 
aquales  fint  reftae  lineae  P . Dico 
prifmata  ipfa  efie  inter  fe *quaha < 
aex  fr • fiat  «parallelogrammum  CE  aEquaj 
20,  l.  4 je  triangulo  A",8£  parallelogratnmu 
MGequale  triangulo  B in  angulo  G 
EMsquali  anguloDEF,quoru  bafes 
FE  & EG  fint  aequales  bafibus  trian* 
Guloru,  & difponantur in  diredtum » 
vt  DE  & EM  in  direttura  pariter 
,"T  fint,*  r alias  non  efficerent  angulos 
9 aeaua- 


Liber  VL  i<?y 
squales  ad  verticem  E ) ; Et  perfi- 
ciantur e paraileiogramma  FM  > D cfr.H 
G & ON  » ducanturque  diametri  N tic. «, 
E , OE  . Quoniam  parallelogram- 
nia  CE  & EH  aqualia  funt  triangti- 
iis  A & B aqualibus  inter  fe;  Ergo  * •• 

ipfa  paraileiogramma  erunt  inter  fe 
aqualia : Quare  d er  it  reciproce»  vf 
FE  ad  EG  , ita  ME  ad  ED & e d p^‘4» 
permutando , erit  vt  FE  ad  EM  $ ita  4‘ 

GE  ad  ED»  6c  ftc  reliqua  latera.»  ut?»** 
proportionalia  offendentur  r Quare 
/paraileiogramma  FM  & DG , qii*  fpr,  x6 
habent  latera  homologa  circa  angu-  lib.  4.  * 
Ios  aquales  in  dire&una  polita , fi- 
miiia  erunt  inter  fe ; & 9 propterea 
diametri  OE  • NE  erunt  in  dire-  fj'*!9, 
$ um ; h qua»  fecabunt  lingula  paral-  ' 4* 
lelogramma  FM , DG  , CH  in  duo  {*  tr  l6 
triangula  aqualia,  & $ limilia  >cum  . u 
lint  aquiangula  . Et  quia  p rifmata  ]£** 
retta  quorum  bafcs  triangula  limilia  ** 
& aqualia  CON » ONH  , & com- 
munis altiuido  aqualis  eft  re&a  P , 
funt  int$r  fe  aqualia  * Ergo  h ab  eis 
auferantur  prifmat  a re&a  aqualia» 
quorum  bales  triangula  limilia  » & 
aqualia  OFE  & OME  , communis 
altitudo  aqualis  P * remanebtmr  duo 
prifmata  retta  aqualia , quorum  ba- 
fes  quadrilateraCFEN  & HMEN, 
altitudines  aquales  P.  Et  fi  rurlus 
ab  his  auferantur  prifmata  redta  a-?  * 

qualia , quorum  bafes  triangula  limi* 

Ea  t & aqualia  EDN  & EGN , ai- 

citu* 
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titudincs  squales  \ P * remanebunt 
duo  prifmata  retta,  quorum  bafes 
> parallelogramma  CE  & EH  » alti- 
tudines squales  P » qua;  erunt  necef- 
let*  10  ferio  «qualia  inter  fe ; / fed  prtfma* 
ta  rea»,  quorum  bafis  aquales  tri- 
angulum A , & parallelogrammum 
erv  /«ner  saualipus  rectis  delcnpta» 


anguium  n»  ^ -------- 

CTE  fuper  «qualibus  retiis  delcnpta» 

altitudines  «quales  P » l«nt  aqualia 
inter  fe;  pariterque  prifmata  redta  > 
quorum  bafes  squales  triangulum 
B % & parallelogrammum  EH  , alti- 
tudines squales  P , fiunt  «qualia-, 
inter  fe . Ergo  duo  prifmata  leu  a , 
quorum  bafes  triangula  A & E » 
quorum  altitudines  squales  P>  inter 
fe  squalia  funt . Quod  erat  often- 
dendum  . 

PROPOSITIO  XXII.  Cuilibet  py» 

ramidt  triangulari dinih  figura  cem- 
fefita  ex  fnfmattbus  reUtt  ******* '? 

fircunjirtbi  pete  fit  & **ev ***/"*'• 
ita  vt  circunjenpta  vel  tnjeripi*  dtf» 
ferentia  d pyramide  mater  fit  «*««•- 

que  data  magnitwne  . Vaentmr  bu. . 
iufmM  /j«r.  Gradata  PJ ramtit 

Adfcnptx  • T ab.  VII-  rie.  9- 
Sit  pyramis  triangularis  DAEC 
& DB  perpendicularis  a vertice  in- 
cidat'no  extra  bafim  ABC»&  fit  da- 
ta quslibet  magnitudo  Sc  • Dico  he- 
aprep.d  ri  poffequod  proponitur  • a eleuetur 
buint  • £ A perpendicularis  ad  planum  AD 
C 3 & reuoluatur  vt  prucipit  ij» 

def. 
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def.i.htifusifattu  erit  prifma  b refixi 
BEC  fuper  bafim  ABC  altitudine  B 
D & hac  altitudo  diUidatur  bifaria  c 
in  M , &r  d per  M ducatur  pianum_» 
parallelum  bafibus ; erit  iam  vhiuer- 
fttm  prifmaBEC  fe<2um  in  duo  prif. 
mata  retf  a aoiialia  inter  k ( co  quod 
tain  bafes  ABC , EDY,  qUum  alti- 
tudines  perpendiculares  MD , l^B 
«quales  fuht  inter  fe  ) ;'£t  ii  nirfus 

MB  bifariam  fucetur  m G » & per 
G planum  GFH  parallelum  balibtfs 
ducatur:  ei-it  rurfns  prifma  AGC 
fem ilj s > prr  ced entis  ;>Er  fi  denuo 
h-  c bipa;ti‘a  fubdiuifo  refdii  r urfi 
altitudMlum  , & cinav  plannrum_. 
fempep repertui  ;a:tmantbf<  « ran- 
dem  alfquod  f iirma  mirus  quacun- 
qiit  magnitudine  propobra  . Efco 
repertum  iam  fit  prifma  BFC  minus 
magnitudine*-,  perque  /relicuas 
leCdoncs  M y P jJ^uslitcr  d/uidcntcs 
altitudinem  EE>,  plana  MIN  & O 
PQ  ducantur  parallela  ba/j  t BC  ; 
Poiiea  g defcrtbanrur  duo  prifmafa 
re^a  fuper?bafim  G1K  fupra  , & in- 
ma  fe&ipnem  in  planis  immeoia^^' 
feqiientfliujtdf midata,  h tfu<yftuK%b 
mhmiim  1BK  pnfma  mfcriptum_, 
rrit  frufto  pyramidis  inferiori  AKB,* 
& ftipremfe mjpfiffn a RGS  circiin-^ 
ftrlpmm  erit  ftnfto  fu  per  ion  IK  M ,* 
qU*  du*>  prr fmata  erunt  « tu-nH*  . 
cum  eafode^i  bafim  1 G K , & a quales* 
Akuudms  perpendiculares  GM,  G 

Bha- 


t>  itf. 
‘9  b*t  ] 

ite . 

c pr.  9, 
ItO.  i. 
d*X  pr 
io.  h»» 


e ex  pr « 
>7.  i.  i 


f ex  pr» 
i o*  h*. 


gdef, 

1 9 it*»  J 
b*tMt  a 

b pr, 1 9« 
bniHt  % 


Digitized  by  Google 


198  Euclidis  Re ft  i tuti 
B habeant . Pari  modo  fuper  bafim 
LMN  cum  altitudinibus  aqualibus 
MP , MG  defcribantur  duo  prifma- 
ta  aqualia , LGN  infcriptum  frufto 
pyramidis  LGK  > & prifina  LVM 
circunfcriptum  frufto  pyramidis  O 
NM  » Similiter  lu per  bafim  OPQ_ 
cum  aqualibus  altitudinibus  PD  * 
PM  defcribantur  duo  prifmata  a- 
qualia,  OMQinfcriptum  frufto  py- 
ramidis ONM,  & prifma  OZP  cir- 
cunfcriptum frufto  pyramidis  DOQ^ 
P , & fic  vlterius  procedatur  in  re- 
liquis fe&ionibus  » ft  plures  exti- 
terint*,  < . > .<  ■ . 

Patet  ergo » quod  prifmata  omnia 
re&a  KBI,NGL,QMOinfcripta  py- 
ramidi, fimul  fumpta  > aqualia  funt 
prifmacisG RKiMT N PXQcircun- 
icriptis  pyramidi ; fimul  fumptis,id- 
eft  ngura  ex  prifinatis  compofita  cir 
cunfcripta  pyramidi  DABC  abfq;in 
fimo  prifmate  BFC  squalis  eft  figu- 
ra ex  prifinatis  compofita  infcript^ 
eidem  pyramidi.Quare  exceftlis^quo 
figura  vniuerfa  cireunfCripta  pyra- 
midi fuperat  figuram  infcnptam  ei- 
dem pyramidi  aqualis  eft  prifmati 
BFC  i At  folidum  BFC  minus  eft 
propofita  magnitudine  & •*  Ergo  ex- 
ceflus  quo  figura  tota  circunlcripta 
pyramidi  fuperat  figuram^  in fcrip- 
tam  eidem  pyramidi  minor  eft  ma- 
gnitudine ; Sed  pyramis  DABG 
pars  eft,  tkidto  minor,  quam  figu^ 
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ra  pyramidi  circunfcripta  ea- 
dem pyramis  cotum  eft  4 & ideo  ma- 
ior figura  eidem  in fcripta . Quare-* 
differentia  figurarum  infcripta*  py- 
ramidi a circunfcripta  maior  efi  , 
quam  differentia  inter  figuram  cir- 
cunfcriptam , aut  infcriptam  , & py- 
ramidem  ipfam ; differentia  vero  di- 
dlarum  figurarum  circunfcripta’,  & 
infcriptae  minor  efi:  magnitudine  & . 
Ergo  exceffus  , aut  defe&us  , quo 
circunfcripta  , aut  infcripta  exce- 
dit > aut  deficit  a pyramide , minor 
eft  magnitudine  & . Quod  fieri  pof- 
fe  oftendendum  erat.  Vocepwr 
diftae  figurae  > ex  pi  ifmatis  rediis  ae- 
que altis  conipofitae , Gradata  figu- 
ra? pyramidi  adlcriptae . 

PROPOSITIO  XXIII.  Si  Ju*  tri- 
angulares Vyramtdts  diretfa  habuc- 
' rint  \bafes , & altitudines  * quales  \ 
terunt  inter  ft  aquales  • Tabulari 
VII.  Figura.  10. 

Sint  duae  pyramides  CA,  DB  , 
quarum  bales  triangula  A ,B  aequa- 
lia*» & altitudines  perpendiculares 
CA , DF  non  extra  bales  cadentes, 
fint etiam  aequales  . Dico  pyrami- 
des aequales  efle  inter  fe . Adfcri- 
bantur  a pyramidi  CA  du.e  figurae 
gradatae  KLM  circunfcripta , & N 
O infcripta,  ita  vt  differentia  figu- 
rae KLM  , aut  NO  a pyramide  CA 
minor  fit  quacunque  magnitudine—* 
N ' data : 


pr.iJ 


h pr.  S. 
tr  » 9 
lib.  ], 
ipr.  4. 
lib. 


1 pr.  si. 
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data : fintque  figura  genita:  a planis 
parallelis  bafi  triangula  A,  Q,  N, 

I > altitudines  prifmatum  compre- 
hendentium figuras  adfcriptas  fint 
aquales  lpfi  HA.  Poliea b perpen- 
dicularis DF  in  tot  partes  aquales 
vni  QF  diftribuatur  , in  quot  partes 
aquales  vni  AH  diuifa  luit  perpen- 
dicularis CAj  & t per  lingula  Jiui- 
fionum  pttndla  plana  parallela  bafi 
dficiant  d triangula  P,  V,  Z fimilia 
ipfi  B : compleantur  figura  gra- 

datae circunfcripta  RSF,  &infcrip- 
taVX.  Et  quoniam  HA,  QF  aeque 
metiuntur  aequales  altitudines  CA  , 
DF  : Ergo/  H A , QF  aquales  funt 
& lic  reliquae  altitudines  prifmatuni 
reftomm  aequales  erunt:  habent^ 
vero  triangula  aequalia  A»  B ad  duo 
triangula  illis  fimilia  G,  P eandem 
proportionem  duplicatam  altitudii 
nis  AC  ad  H C , feii  FD  b ad  QD , 
cum  tam  CA,  DF,quam  CH,  DQ. 
aquales  fint . Ergo  i triangula  G,P 
aqualia  funt.  Eadem  ratione  aequa- 
lia erunt  triangula  N,  V,  &c.  Tan- 
dem l prifinata  re&a , quorum  bafes 
triangula  aqualia  A,  B,  altitudines 
HA  , QF  aquales  etiam,  erunt  in- 
ter fe  aqualia  : eadem  ratione  reli- 
qua prifmata  redla  numerd  aqualia 
comprehendentia  gradatas  figuras 
circunfcriptas , & inferiptas  aqualia 
erunt  inter  fe.  Quapropter  duae  fi- 
gura gradata  KLM  > RSF  circun» 

ferip. 


Libet  Vh  ' }o\ 
{criptae  pyramidibus  CA,  DB  xqua- 
les  erunt;  pariterque  duae  figurx 
gradatae  inferiptx  NOj  VX  erunt 
squales ; & hoc  femper  verum  erit 
quacunque  exiftente  differentia  py- 
ramidisCA  a figura  gradata  KLM  , 
vel  NO  • Quapropter  erunt  dux 
magnitudines , prima  pyramis  CAj 
fecuuda  pyramis  DB;  & figura  gra- 
data KLM,  maior  , quam  prima(ex- 
‘ ceffu  minore  quolibet  dato)  eft  quo- 
que maior  fecunda , cum  figura  KL 
M squalis  fit  RSF  circunfcriptx  , 
& ideo  maioris  pyramide  DB ; at- 
que figura  gradata  NO  minor  , 
quam  prima  (defedtu  minore  quoli- 
bet dato)  eft  quoque  minor  fecunda, 
cum  figura  NO  xquaiis  fit  VX  in- 
fcriptx,.&  ideo  minoris  pyramide 
DB  * Ergo  m pyramis  CA  aqualis 
cft  pyramidi  DB  • Quod , &c, 

PROPOSITIO  XXIV.  Siduxpy- 
mmiJts  triangnUrex  inclinata  ha - 
luerint  bafes  & altitudines  aquale  t , 
grunt  x quala  inter  fe  • Tabula—» 

VII.  Fig.  12.  *3: 

Sint  dux  pyramides  DABC>& 
KHGH  i quarum  bafes  , triangula 
ABC,  GFH  xqualia  inter  fe » & 
perpendiculares  a fummitatibus  ad 
bafes  duftx  DE  , KM  fint  aiquaies 
inter  fe , & cadant  extra  bafes  pyra- 
midum ; Dico  pyramides  elfe  aeqna. 
les  inter  fe  • A terminis  perpendi* 
N 2 cula- 


nt ex 
ft  >4* 
hlft  1* 
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ciliarium  E , & M ad  angulos  bafi- 
um  coniungantur  re&ae  EAjEC, 
EB  , MG  , MF  & MH  , & in  fi- 
guris E ABC  & MGFH  fumantur 
pun&aC  &0,  vbi  conueniunt  tri- 
angula omnia » in  qux  didhe  figurae 
a pr.  reloluuntur  ,*  & a e leuentur  CR  • O 
lib  i.<£r  N aequales  i pfis  DE  & MK  & per- 
pr.6.h*  pendiculariter  ad  plana  bafium  EA 
B,  MGFH  , 6c  coniungantur  refta? 
AR,  BR,  ER,  GN,  FN,  HN,  M 
N • Quoniam  dux  pyramides  DA 
BE&  RABE  triangulares  eandem 
bafim  ABE  habent , & aequales  alti- 
tudines DE  , RC  , quae  non  inci- 
bprof.  dunt  extra  bafim : ergo  b pyramides 
ilM.  &•  RABE  aquales  funt  inter 

fe  • Rurfus  quia  fuper  eadem  bafi  B 
CE  cum  aqualibus  altitudinibus  D 
E y RC  non  cadentibus  extra  bafim 
fadte  funt  duae  pvramides  trianguia- 
c res  DBEC  & RBEC.  c Ergo  kx 
huint!  aquales  funt  inter  fe , quae  fi  a prio- 
ribus aqualibus  pyramidibus  DAB 
- E,  RABE  tollantur,  remanebunt 
pyramides  DABCE  & R ABCE  ae- 
quales inter  fe  . Et , fi  ab  his  tol- 
lantur duae  triangulares  pyramides 
aequales  DACE  & RACE  ( quae 
eandem  bafim  ACE  habent , & alti- 
tudines aequales  DE , RC  non  ca- 
dentes extra  bafim  ) remanebunt  py- 
ramides DABC  & RABC  aequales 
inter  fe  . Eadem  ratione  pyramis 
inclinata  KGEH  aqualis  erit  dire- 
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dx  pvramidi  NGFH  fuper  comuni 
bafi  GFH  , quae  habet  altitudinem 
NO  aqualem  illius  altitudini  KM  . 

Eli  vero  i pvramidi  NGFH  aqualis  . 
pyramis  RABC  , quia  eorum  bafes 
CyFH  & ABC  aquales  fujppofitae 
funt,  & altitudines  NO,  KC  non 
cadentes  extra  bafes  funt  squales , 
cum  fint  aquales  duabus  squalibus 
IONIDE.  Ergo  pyramis  KGFH 
aqualis  efi  pyramidi  RABC  ; fed 
eiaem  pvramuii  RABC  oftenfa  fuit 
squalis  pyramis  DABG  . Ergo  duae 
pyramides  KGFH  , DABC  «■qua- 
les funt  inter  fe , Quod  erat  often- 
dendum  • 

PROPOSITIO  XXV.  ggeUhej-y  evcl. 

ramidti  etufdem  sltitudmts  funt  i»~  6t 
, tet  fe  , vt  bafes  • T abuia  V II.  Fi- 
gura 13.  13. 

. Sint  dux  pyramides  primo  trian- 
gulares DABC.  & MFGH  , qua- 
rum altitudines  DE  , MO  aquales 
fint . Dico  pyramidem  DABC  ad 
pyramidem  MFGJH  eandem  pro- 
portionem habere , quam  balis  AB 
C adbafiniFGH  . Producatur  HF 
indefinite  verfus  F , vt  in  S , & a fe-  a 
cerur  FO , qux  fit  quaelibet  menfura  2v.  £ » 
ipfius  FH  , & fumatur  SF  quxlibec 
multiplex  eiufdem  FO  , & comple- 
antur pyramides  triangulares  MFO 
G , MFGS  . Et  quia  k quoties  FO 
metitur  FH » toties  triangulum  FG 
. N } O nien- 
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Oraenfurat  triangulum  FGH,  at- 
c ex  »r.  <lue  ( <luot*es  triangulum  JFGO  me- 
nM.  titurrriangulum  FGH  ,roties  pyra- 
mis MFGO  men furat  pyramidem»* 
d prop.  MFG H • Er<>o  d triangulum  FGO 
7./.  3«  & pyramis  MFGO  aque  metiuntur 
triangulum  FGH , & pyramidem_» 
MFC,  H.  Eadem  ratione  quoties  OF 
metitur  ipfam  FS  > toties  triangu- 
lum FOG  ipfum  triangulum  SFG» 
atque  pyramis  MFOG  pyramidem 
tDtf.  MFSG  metientur ; & proprerea 
4.  Aj/  triangulum  SFG  ipfius  FGH,atque 
pyramis  MFSG  pyramidis  MFGH 
qualibet , & eadem  partes  erunt  t 
quemadmodum  SF  partes  eft  iplius 
FH  . V nde  erunt  quatuor  magnitu- 
dines > prima  bafs  ABC»  fecunda 
bafis  FGH  , tertia  pyramis  D ABC* 

J[uarta  pyramis  MFGH » & dux  a- 
ia»  fcilicet  triangulum  FSG*&  py- 
ram s MFSG,  qua  /untqua libet, 
& eadem  partes  confequentium_» , 
ideft  haben:  ad  triangulum  FG  H , 
8 c ad  pyramidem  MFGH  quamli- 
bet & eandem  rationem  commenfu- 
- rabilem  , & / quoties  triangula  SF 
G & ABC  aqualia  funt,  etiam  a que 
hnm\  altae  pyramides  MFSG  & DABC 
Itint  aquales  ; & quoties  triangulum 
— SFG  maius  eft  triangulo  ABC  , eti- 
am pyramis  MFSG  maior  eft  pyra- 
mide aque  alta  DABC , & quotief- 
g pr.x ) cunque  illud  minus  eft  , haec  quo- 
w.  |.  que  eft  minor  illa . Ergo  / bafis  AB 

C ad 
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C adbaiim  FGH  eandem  rationem 
habet  , quam  pyramis  DABC  ad 
pyramidem  MFGH  . 

Sint  fecundo  dua  pyramides  AC 
F & IKM  aqtie  alta  > bafes  vero 


quacunque  polygona  FC  , KM  . ' 

Dico  effe  pyramidem  ACF  ad  ny- 
ramidem  IKM  , vt  bafis  CF  ad  Da- 
lim  KM  Diuidantur  polygona  ba- 
flum  in  triangula  dudis  reciis  BD , 

BE  & G()>  & plana  per  has  redas 
ad  vertices  coniunganrur  . Quoni- 
am  h vt  ba/is  BCD  ad  B DE  ita  eft  hp^r.u 
pyramis  ABC D ad  piramidem  AB 
DE  ( eo  quod  funt  triangularia,  & 
eiufdem  altitudinis  ) erit*  ceniun-  i pnp» 
gendo  vt  polygonum  CE  ad  trian-  M* 
gttlum  BDE  , ita  pyramis  ACE  ad 
pyramidem  ABDE . Etrurfusquia» 
vt  bafis  BDE  ad  BEF,  ita  pyramis 
triangularis  ABDE  ad  pyramidem  1 pr,ff. 
ABEF  arque  altam ; ergo  i tx  com-  hc.  j, 
politione  ordinata  vt  poligomim_» 

CE  ad  triangulum  BEF  » ita  eft  py- 


CE  ad  triangulum  BEF  » ita  eft  py- 
ramis ACE , ad  pyramidem  ABFF;  n firtp, 
& iterum  m comungendo  erit,  vt  «*.  L$. 
polygonum  CF  ad  triangulum-.. 

B F E , ita  pyramis  A C F 'ad  py- 


ne  erit » vt  triangulum  GKO  ad 
polygonum  KM  , ita  pyramis  IKG 
O ad  pyramidem  IKM ; EB  autem 
• vt  bafis  trianguli  BFE  ad  triangu-  o partu 
Ium  GKO  , ita  pyramis  A B FE  ad  ***** * 
pyramidem  IKGO  (propterea  quod 
N 4 alti- 
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altitudines  ambarum  pyramidum-» 
triangularium  aquales  funt  ex  hy- 
• pr , %9  pothefi  ) . Ergo  * ex  compofitione-» 
/ifr.j,  ordinata  ratio  polygoni  CF  ad  po- 
lygonum KM  eadem  erit  > qua  py- 
ramidis ACF  ad  pyramidem  IKM . 
Quod  erat  ,&c. 

PROPOSITIO  XXVI Au  ceno  da» 

to  fofflbilt  eH  fyramidem  circunfcri- 
bere  > & alteram  tnfcribere  , itd  vt 
illarum  differentia  d cono  minor  (it 
quacunque  magnitudine  propofita—e  • 
Vocentur  huiufmodi  pyramides  Ad- 
fcriptse  ceno  • Tabula  VII»  Figu- 
ra 14. 

Sit  conus  cuius  vertex  B , bafis 
circuIusA,  £c  qualibet  magnitudo 
X Dico  polle  circunfcribi,  & inferi- 
bi  in  dato  cono  duas  pyramides  , 
quarum  differentia  a cono  minor  fit 
aprop.  magnitudine  X.  Ad  a planum  cu- 
6h»i»i  iuslibet  trianguli  DEF  eleuetur  per- 
bpr- 1»  pendicularis  CF,  qua  b fiat  aqualis 
hu.  e.  coni  B A , &'  du&is  planis 

compleatur  pyramis  CDFE.  iamfi 
\e0xf>r'  a C perre&am  FG  fecantem  t tria- 
3 gulum  FDE  bifariam  ducatur  pia- 
dexpr.  num  » d fecabitur  pyramis  CDFE 
bifariam  , & fi  rurfus  aliud  planum  a 
C per  FH  fecantem  triangulum—» 
FuE  bifariam  ducatur , erit  pyra- 
mis CGFE  fe&a bifariam,  & cum 
jKoc  femper  fieri  poffic ; manifeftum 

cft 
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efttf  relinqui  ex  ea  tandem  aJiquam  tex  pr. 
pyramidem  minorem  quacunouo> 
magnitudine  X:  Sit  ilia  CHFE,  / f prop. 
poftea  cuculo  A circunfcribatur  po-  9 • 1* J • 
jygonum  regulare  KMN  > & aliud 
opq_  aii  fimile  infcribatur  ita  vt 
illorum  differentia  minor  litbafe— » 

THE;  g&duftis  planis  per  omnia  tt 
latera  polygonorum  ad  verticem  B, 
defcriptai  erunt  dua:  pyramides , ha- 
bentes communem  verticem  Aqua- 
rum bafes  KMN»  & OPQ^,  ideoque 
eiufdem  altitudinis  cum  cono,  & 
pyramide  CFHE  . Et  quoniam-» 
omnia  latera  polygoni  OPQ,fecant 
circulum  A > & omnia  latera  figura? 

KMN  tangunt  circulum  A:  Ergo  h h l”°P' 
plana  omnia  pyramidis  BOPCL  co-  ' 9 
num  fecabunt , & oimnia  plana  py- 
ramidis BKMN  extra  conum  cadent 
ideoque  pyramis  BOPQ_infcripta » 

& minor  erit  cono  B A , & pyramis 
BKMN  circunfcripta » & maior  erit 
cono  BA  • Et  quoniam , # vt  pyra-  &*<»» . 
mis  BKMN  ad  pyramidem  BOPCE» 
cimi  fint  eiufdem  altitudinis  , ita  eft 
bafisKMN  adOPQ^.  Ergo/diui- 
dendo  vt  differentia  pyramidum—»  13 «/.]• 
BKMN  i StBOPQ^ad  pyramidem...» 
BOPQ^ita  erit  differentia  polygo 
norum  KMN  & OPQjd  polygo- 
num  OP^_;  Rurius  vt  m pyramis  »5^*, 
BP(^_ad  pyramidem  CFHE  , cum 
fint  eiufdem  altitudinis,  ita  cfl  balls  npr.x 9 
Cr  Q_ad  baiiiu  FHE*  Ergo  » ex  $• 
M 5 con> 
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compo/itione  ordinata , vt  differen- 
tia pyramidum  BKMN  » & BOPQ 
ad  pyramidem  CFHE , ita  eft  diffe- 
rentia polygonorum  KMN,  & OPQ_ 
ad  planum  FHE ; fed  differentia.# 
polygonorum  KMN , & OPQdI*. 
no  FHE  minor  eff:  Ergo  0 differen- 
ta pyramidum  BKMM , BOPQmi- 
nor  eff  pyramide  CFHE ; fed  hac 
pyramis  minor  erat  magnitudine--» 
r/xrrSodifferentia  pyramidum  BK 
& BOPQ^adhuc  minor  erit 
magnitudine  X ; Eli  vero  conus  B 
A maior  pyramide  infcripta  BOPQ^ 
& minor  pyramide  circunlcripta  B 
KMN . Quare  exceffus , quo  pyra- 
mis BKMN  fuperat  conum;  aut  de- 
feilus 3 quo  pyramis  BOPQjieficit 
a cono  > multo  minor  erit , quam-» 
differentia  pyramidum  BKMN  , & 
BOPQj  ideoque  minor  quacunque 
data  magnitudine  X,  Quod  propoii- 
tum  fuerat . 

PROPOSITIO  XXVII.  Coni  tiufi 

dem  altitudinis  funt  ittttr  ft  > vtk&- 
fesp  Tab.  VII.Fig.iy. 

Sint  duo  coni  , quorum  bafes  cir- 
culi A & B;  vertices  vero  F*  H > & 
eorum  altitudines  FG9HO>  aquales 
fint.  Dico  conum  FA  ad  conum  H 
B eandem  rationem  habere  > quam 
circulus  A ad  circulum  B . Adfcri- 
bantur  «cono  FA  dua  pyramides  F 
CDE  , &:  FKMN  quarum  differ  en- 
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tiaacono  minor  fit  quacunque  ma- 
gnitudine propofita  . Poftea  b cir-  b tx  pr • 
culo  B circunfcnbatur  polygonum  4‘  *•  $• 
regulare  PRS  fimife  polygono  CD 
E;  Pariterque  eidem  infcribatur  po- 
lygonum regulare  TVX  fimile  po- 
lygono KMN>  ab  omnibus  late-  j jpf»  *• 
ribus  dicarum  figurarum  eleuentur 
plana  ad  verticem  H pertingentia  , 
vt  perficiantur  duae  pyramide^*  alte- 
ra HPRS  circunfcripta  > 4&c  maior  d*xpr* 
cono  HB,  altera  vero  HTVX  in- 
fcripta ; & ideo  minor  eodem  cono» 

Et  quoniam  tam  pyramides  circun- 
fcriptrr , qunm  infcriptae  altitudines 
FG>  HO  aquales  habent , $ erunt  tpnp. 
inter  fe  , vt  bafes  ; fed  f circun- 
fcripta  polygona  bafium  CDE  J?RS  hr°t* 
funt  inter  fe  in  duplicata  ratione-*-  ,0' 
radiorum  fiue  vt  g circuli  A>B;  Pa-  cpr.ui 
riterque  polygona  KMN  & TVX 
funt  inter  fe  , vt  circuli  A & B:  Er-  '* 
gq  ; h vt  pyramis  FCDE  ad  pyra-*  h prop. 
mideniHPRS  9 ita  erit  circulus  A 
ad  circuUim  B ; & in  eadem  ratione 
erir  pyramis  FKMN  ad’  pyramiderrr 
HTVX  Frgo  funt  dua  magnitu- 
dines , prima  conus  FA » fecunda—» 
conus  HB  > & ratio  data  circuli  A 
ad  circulum  B >&dua  alia  vna  ma- 
iores prima  , & fecunda  , fcilicet  ‘l  : * 
pyramides  FCDE*  HPRS  conis 
circunfcripta  funt  in  ratione  A ad 
B»  & excedas- a prima*  fcilicet  dif- 
ferentia pyramidis  FCDE  a cono 
N 6 FA 
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FA  minor  minor  eft  quacunque  ma- 
gnitudine data ; pariterque  dux  ali* 
Viia  minoreS  prima  * & lecunda>  fci- 
iicet  pyramides  FKMN  & HTVX 
conis  infcriptx , funt  in  eadem  ra- 
tione A ad  B > & defedhis  a prima  > 
fcilicet  differentia  pyramidis  FKM 
N a cono  FA  minor  eff  quacunque 
data  magnitudine  • Ergo  i prima  ad 
fecurtdam,  fcilicet  conus  FA  ad  co- 
num HBeit  quoque  in  eadem  data 
ratione  circuli  A ad  circulum  B,ba- 
fis  ad  ba/im  * Quare > &c. 

PROPOSITIO  XXVIII.  Si  pr*. 

mh  , & prtfm * aquales  bafes  t & A- 
qtesles  altitudines  habuerint*  grit  fy- 
ramis  tertia  pars  prifmatis  • Et  duo 
frtfmata  jequalts  bafes  & ait  itui» • 
nes  aquales  habentia  * qua  It*  fient  in- 
tgrft i . Tabula  VIi.Fig*  16.  1 7. 
Sit  prifma  DBF  * & pyramis  KG 
hm;  quarum  altitudines  fint  aequa- 
les >&  bafes  ABC  & GHM  Imt  pa- 
riter aquales  . Dico  pyramidem_» 
ipfius  prifmatis  tertram  partem  effe  . 
Et  primo  /it  prifma  triangulare*  & 
in  tribus  eius  parallelogrammis  du- 
cantur diametri  DC,  AE  & CE  > & 
per  duas  quaslibet  diametros  in-» 
vno  puutto  conuenientes  a plana—* 
ducantur  * vt  prifma  diuidatur  in~* 
tres  pyramides  * quarum  duae  k CB 
AE  & CADE  aquales  funt  inter  fe, 

nuia  f bales  B AE*  DEA  funt  aequa- 
* 1 


gitized  by  Google 


Liber  PI.  31! 

les , cum  parallelogrammum  DB  a 
diametro  AE  bifariam  fecerur  , & 
altitudo  carum  eft  eadem  , fcilicet 
eadem  perpendicularis  a communi 
vertice  C ad  planum  DB  du&a:  Pa- 
ri ratione  duae  pyramides  ED  AC,  & 
EDFC  habent  Dafes  aquales  DAC, 
Bc  DEC  & eandem  altirudinem,fci- 
licet  perpendicularem  a vertice  E 
ad  planum  FDAC  dudtam  ; Ergo  d 
pyramis  EDFC  aqualis  eft  eidem—» 
pyramidi  EDAC  : ideoque  trespy- 
ramides.in  quibus  prifma  refolumu* 
aquales  inter  fe  funt;  & propterea 
prifma  D BF  triplum  erit  pyramidis 
E ABC:  Eft  vero  t pyramis  KGHM 
aqualis  pyramidi  EABC  (cum eo- 
rum bafes  G HM  & ABC  fint  pofi- 
tx  squales  , & etiam  altitudines  ae- 
quales ) . Ergo  pyramis  KGHM 
tertia  pars  eft  prifmatis  DBF  . 

Secundo  in  prifmate  polygonio 
diuidantur  / bales  polygons  paral- 
lela , aquales  > & fimiles  AC  , & D 
F in  totidem  triangula , ita  vt  duo 
quadibet  oppofita  fimilia  parallela— » 
# aqualia  fint , vt  ABP  flmile  & 
aquale  ftt  ipfi  DES,  PBO  ipfi SER, 
&c.  tteg  dudlis  planis  per  latera  ho- 
molog  a aqualia , & parallela  PB,*  S 
Ej  & per  OB  & RE  diuifum  erit 
prifma  DBF  in  totidem  prifmata-» 
triangularia , quoc  funt  triangula-* 
ABP  , PBO,  OBC  in  bafi  AC  . 
Et  fi  ad  verticem  E ducantur  plana 

per 
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$ 1 1 Euclidis  Reflitutu 
ftx  re&as  AP,  PO,  OC,  PB,  OBj 
cric  pyramis  EAC  polygonia  diuifa 
in  totidem  pyramides  triangulares  » 
quot  funt  triangula  in  bafi  AC  ; & 
propterea  tot  erunt  pyramides  trian- 
gulares EABP , EPBO>  EOBC 
quot  funt  prifmata  triangularia  DB 
oj  SBR,  RBF  , & erunt  prifmata-j» 
% C pyramides  aefcriptae  fiiper  eai- 
dem  bafes  triangulares  % & in  eifdem 
altitudinibus . Vnde  (ex  prima  par- 
te huius  ) pyramis  triangularis  EA 
- BP  tertia  pars  erit  prifmatis.  trian- 
gularis DBS,  pariterque  pyramis 
EPBO  erit  tertia  pars  ipfius  prifma- 
tis  SBR  , nec  non  pyramis  EOBC 
ipfius prifmatis  RBF  tertia  pars  erit; 
ideoque  tota  pyramis  polygoni  EA 
C totius  prifmatis  polygoni  DBF 
et  tertia  parserit:Sed  h pyramis  KGH 
txftop.  M aequalis  eit  pyramidi  EAC  ( quia 
JO./J.  t»afes  AC  , & GHMN  aquales  po- 
fltx  funt,  & eorum  altitudines  ae- 
quales ) . Ergo  pyramis  KGH  M 
tertia  pars  eft  prifmatis  DBF,  Tan- 
- dem  fi  fuerint  duo  prifmata  aeque  al- 
ta fu  per  aquales  bafes  ex  hac  pro- 
profitione,  quodlibet  eorum  triplum 
frit  eiufdem  pyramidis  a*que  alta:  fu- 
per  eadem  bafi  deferiptar  ergo  prif- 
mata  aequalia  erunt  inter  fe , Q»od 
erat,&c. 

evcl.  PROPOSITIO  XXIX,  Si  coni , & 
>0  XII‘  (yt.niri  bafet  t & *ltitu4tnes  *</#.*• 

Its 
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lesintir  fe  fuerint , erit  tonus  tertia 
fari  cy Uniri } Et  du$  quiUbet  cylin- 
dri bafes  & altitudines  aquales  ha- 
bente sy  funt  aquales  inter f e , T abu- 
la  VII.Fig.iS. 

Sit  conus  EA  > & cylindrus  C B , 
fiue  r otii  fiue  non»  quorum  bafes  cir- 
culi AjBfipt  aquales  t pariterqut-/ 
/eoium  altitudines  aequales  li nt  inter 
fe  . Dico  conum  EA  tertiam  par- 
tem efie  cylindri  CB  . Adfcriban- 
tur  a cono  EA  duse  pyramides  EE>f 
FG&  EHIKj  quarum  ditferentiaa 
cono  minor  fit  quacunque  data  ma- 
gnitudine : & circulo  B adferiban- 
ttir  b duo  polygona  OPQ^&'  RVS 
fimilia  regularibus  polygonis  DFG 
& HIK  . Patet  e cucunfciipta  po- 
lygona DFG  j OPQ^aqualia  efie , 
eo  quod  funt  inter  fe  vt  quadrata—» 
radiorum  } feu  vt  circuli  a quales  A , 
B,  eadem  ratione  aqualia  erunt  in- 
feri pta  polygona  HIK  &r  RSV  . 
Poftea  latera  cylindri  SLQM  tran- 
sferantur tranfuerse  femper  libi  ipfis 
«qui  difianterper  omnia  latera  po- 
lygonorum RSV  & NOPQ_inter 
plana  parallela  circulorum  C & B 
quoufque  compleantur  prifmata;quae 
''«que"  alta  erunt » ac  conus  AE  & cy- 
iinfder  BC  r&  illorum  plana  late- 
ralia quae  per  circulum  tangentes  N 
OPQ_ducuntur  d tangent  cylindri 
luperficiem  & ideo  pnfina  circum- 
fcriptum  & maius  erit  cylindro  CB; 


3 14  Euclidis  Reftituti 
& plana  lateralia  quae  per  circulum 
/beantes  RSV  ducuntur  cylindrum 
BC  fecabunt  & ideoprifmaRSVL 
infcriptura  &minus  erit  cylindro  BC 
lam  quoniam  funt  duae  magnitu- 
dines prima  conus  E A , fecunda  cy- 
lindrus CB>  & ratio  data  fubtripla  > 
& pyramis  EFGD  confcripta  & 
maior  ipfo  cono  excellu  minori  qua- 
cunque magnitudine  propofita  > ad 
prifma  MOPQ^quod  circulcriptu  a 
e &•  maius  eft  cylindro  CB  % eandem 
* rationem  datam  fubtri-plam  e habet 
( eo  quod  altitudines.,  & bafes  aequa- 
les inter  fe  habent  ^ ideoque  pyra- 
mis. EFGD  maior  eft  quam  fubtri- 
pla cylindri  CB  . Et  mxfus  pyra- 
mis EHIK  inferipta  , & minor  co- 
no EA  defedhi  minore  quacunque 
magnitudine  propo/ita  aa  prifma-» 
' RVSL  ialcriptum  > & minus  cylin- 
/ dro  CB-  eandem  rationem  datam/ 
fub  triplam  habet  ^ideoque  pyramis 
mtxfr,  EHIK  nunor  eft  parte,  tertia  cylin- 
?4* /3!  dri CB^Ergo g prima  ad  fecundam1, 
ideft  conbs  EA  ”ad  cylindrum,  CB 
erit  in  ratione  data  (ubtripla  . Eli: 
ergo  conus  E A tertia  pars  cylindri 
CB  • Tandem  II  fuerint  duo  cylin- 
dri atque  alti  fuper  aequales,  bafes 
eonftituti  » ex  hac  propolitioiiCj  qui- 
libet eorum  triplus  erit  coni  eiuf- 
dem  sque  alci  fuper  eadem  bali  de- 
feripti . Quare  cylindri  aequales  e- 
runt  interle  , vt  propolituui  fuerta. 

PRO- 
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A\y  * VTUA  * a V/  «**»■*'  — ■ " WJ9  # Yf 

aut  tyltndru»  /itatur  plano  aduerfis  1 

bafibus  parallelo  ; frt/mata , vel  yxi. 

ijltndn  /eSt  inter  Je  > o>/  eorum  la- 
tera , ve  tertam  altitudines  - Ta- 
bula VIK  Figura  19. 

Sit  piifma , vel  cylindrus  DA,cu- 
ius  latus  AD  , & altitudo  CE,  & le- 
ilnm  lit  plano  G parallelo,  bafibus 
aduerfis  A , D , < a quo  fecetur  alti- 
tudo CE  in  I & latus  AD  in  , 

Dico  folidum  AG  ad  folidumD* 
eandem  rationem  habere  , quamj» 
habet  altitudo  CI  ad  altitudinen;t-» 

IE  9 & quam  latus  AG  habet  atj:  la- 
tus GD  , fi  tamen  comparentur  ea  , 
quae  eiufdem  funt  fpeciei , fcilicet 
prifmata  inter  fe , & cylindri  inter 
fe.  Secerur  a altitudo  IE  in  quot-  apr.28. 

I 

u 

c Def,  5 


cunque  partes  aqualesIB  , BX  , X {• '* 

E , & b in  reda  I C produda  fe- 

- - __  « T #> 


E.  - - • t x, 

centur  quotcunque  partes  I M 

MP  >PS  lingula  aquales  XE  , ita—» 

vt  e reda  IS  fit  qualibet  partes  ip- 


d ex  ft, 
io.hu. 


vt  e recta  IS  Iit  qualibet  partes  ip- 
fius  IE  • Poltea  d per  punda  S , P , 

M,  B,  X plana  ducantur  parallela—» 
bafibus  D & G , tam  in  cylindro  , 
quam  in  prifmate  • Et  quoniam-, 
prifma  vel  cylindrus  A D fecatur 
planis  Q,  N>  K,  G,  Z»  T bafibus  pa- 
rallelis : Ergo«  figurae  Qj^  Nj^G, 

Z,  T fimiles , & aquales  funt  figura 
D,  & inter  fe , & funt  altitudines  E 
X,  XB , BI  ♦ IM  , MP , PS  aquales  f ft.ii 
uiter  fe;  Ergo/ omnia  prifmata  in- 

ter  : 


e f r.tf, 
huius  k 
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ter  Cc;  vel  omnes  cylindri  QN>NK» 
KG  ,GZ  i ZT  , TD  aquales  erunt 
inter  fe  > & tot  numero  fttnt , quot 
funt  aquales  altitudines  SP,  PM,M 
gitfA,  ib,  bx>  XE;  Ergo  g e^dem  partes 
lil,  }•  erjt  prifma , vel  cylindrus  QG  ip* 
fius  prifmatis  , vel  cylindri  GD  . ac 
eft  partes  altitudo  SI  iplius  lE  * Et 
quoniam  fttnt  quatuor  quantitates  * 
prima  altitudo  GI , fecunda  altitu- 
do I E , tertia  prifnvi  > vel  cylindrus 
AG>&  quarta  prifma  , vel  cylindrus 
DG  * & duae  aliae  quantitates  altitu. 
h def  g SI  & prifma  vel  cylindrus  » 
Ho,  |/  qtue  b eandem,  & quamlibet  ratio* 
nem  commenuirabilem  habent  ad 
confequentes  ; nam  quaelibet  partes 
eaedem  fiint»  SI  quidem  ipfius  fe- 
cundae IE , & folidum  Qy  ipfius 

J partae  foiidi  GD  { comparando 
einper  prifmata  inter  fe , & cylin- 
dros inter  fe  ) : Et  quot  iefcunquc-/ 
jpr.iV*  SI  aequalis  eft  primae  CI»  • necefla- 
*>./»#•  rio  folidum  Qy  aequale  eft  foiido  A 
G (quoniam  eandem  bafim  G,  & 
aequales  altitudines  habent  perpen- 
diculares a puncto  C ad  planum  G) 
& quoties  SI  maior  fuerit , quam_j 
1 *x  pr,  CI » l neceflarid  folidum  QG  maius 
*g.  » 9 • erit  foiido  GA  > & quotiefcunque-^ 
***** * SI  minor  fuerit , quam  CI , necef- 
fario  folidum  QG  minus  erit  foiido 
GA.Ergo  m prima  quantitas  CI  ad 
**  * ' fecundam  IE  eandem  rationem  ha* 
bebit » quam  tertia  > qu*  eft  folidum 

AG 
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AG  ad  quartamifcilicet  ad  foli  dum 
GD  • Quare  vt  altitudo  CI  ad  al- 
titudinem IE  , ita  erit  prifma  AG 
ad  prifma  Gl)>  vel  cylindrus  AG 
ad  cylindrum  GD.  Tandem  quo- 
niam duz  reftx  linat  CE  & AD  ft- 
cantur  a planis  D,  G & A parallelis 
inter  fe  : Ergo  m vt  CI  ad  IE  % ita  "■ 
eft  AG  ad  GD  . Quare  vt  folidum  m>*4' 
AG  ad  folidum  GD  , ita  eft  illius 
latus  AG  ad  huius  latus  GD.  Qua- 
propter, &rc. 

PROPOSITIO  XXXI.  $»*libet 

du $ prtfmata  > cjliadri  » pjrtmtaes  , 

^ sut  ani  pr9ptrtto*t7n  habent  compom 
Jitam  tx  rationibus  bafium  j & altttu. 
ituum  . Tabula  VII.  Fig.  ao.n, 

' Sint  duo  prifmata , vel  cylindri  , 
aut  pyramides  , vel  certe  duo  coni 
AB  , CD , quorum  bafes  B j D , & 
altitudines  fint  FE  ,GO.  Dico  foli- 
daeiufdem  fpecici»  fcilicet  prifma- 
ta  inter  fe,&cylindros  inter  fe^atque 
pyramides  inter  fe , nec  non  conos 
nabere  proportionem  compofitafiL-» 
ex  rauone  bafis  B ad  bafim  D # & ex 
ratione  altitudinis  FE  ad  altittidi- 
nem  GO.  Et  fi  quidem  AB,  CD 
fuerint  pyramides  , aut  coni  , fiant 
«Tuper  eifiiem  bahbus,  & in  eifdem 
' altitudinibus  prifmata  , aut  cylindri  J 
AB  , CD  , 8c  e contra , fi  fnerint 
prifmata  aut  cylindri  , fiant  b fuper  bdrf* 
eifdem  bafibus  , &in  eifdem  altitu. 

di-  f 


Digitized  by  Google 


— i — iTniii — r ■■■i  • ****iwt' 

JIS  Euc  fidis  Rsftunti 
dinibus  pyramides » aut  coni  AB,  C 
cfr.j.  D ; poftea*  fecetur  altitudo  IO  ae- 
U4>.  u qlia]is  aititudini  FH  > & ducatur  d 
iqJm.'  pknum  IH  parallelum  bafi  I>,effi- 
c.pr.  17.  ciens  * figuram  H stqualem  ,&  fimi- 
huius . ]em  bafj  D,  vt  fit  HD  prifma , / vel 
cylindrns,‘velcerte  pun&um  aliquod 
tecHnd,  H fiat  vertex  pyramidis  , aut  coni 
kMius.  HDJEr  guiaduajpyramides,aut  duo, 
coniABjHD  aquales  altitudines  ha- 
S pr.2f  bent.Ergog  funt  inter  fe*  vt  bafes  B 
Dtfed  tam  pyramides , quam  coni  ae- 

3ue  metiuntur  prifniata  , & cylin- 
ros  AB,  HD,  cum  h quodlibet  fo- 
jpJjtt.  ]iciurn  correfpondentis  folidi  eiuf- 
J pr.ti,  dtm  fpeciei  tertia  pars  fit  : Igitur  i 
<*  7*1*1  prifma,  aut  cylindrus  AB  ad  ipfum 
HD  habet  eandem  proportionem»* 
quam  bafis  B ad  bafim  D . Poftea-* 
quia  prifma,  vel  cylindrus  C D lo- 
catur plano  H aduerfis  bafibus  pa« 
ipr.jo.  rallelo;  Ergoprifmata  l HD&C 
J)  , aut  cylindri  inter  fe  funt*  vt  al« 
titudines  IO,  GO;  fed  tam  prifma- 
ta , quam  cylindri  aeque  multiplices 
funt  pyramidum  , vel  conorum  H 
tnpr.zi  D,  C D,  cum»  quodlibet  folidum 
2fJiM,  correfpondentis  eiufdem  fpeciei  fo-  , 
npr.it,  lidi  triplum  fit:  igitur  » pyramis j 
vei  conus  HD  ad  eiufdem  fpeciei 
foiidum  CD  eandem  proportionem 
habet  > ouam  altitudo  IO  ad  altitu- 
f dinem  GO : eft  vero  0 proportio 
lio*  1*  folidi  AB  ad  folidum  CD  compofi- 
ta  ex  rationibus  latermedijs , Icili - 

cet 
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cct  ex  rarione  folidi  AB  adHDi& 
ex  ratione  HD  adCD  (comparan- 
do femper  ea  > quae  eiufdem  fpeciet 
funt)  ; atque  eft  folidum  AB  ad  H 
D,  vtbafisB  adD  ,&  folidum  HD 
ad  CD  eft  » vt  altitudo  IO , vel  p f.j’r-  S* 
ei  aequalis  FE  ad  altitudinem  GO  : ' * 5*  • 

Ergo  q folidum  AB  ad  eiufdem  fpe-  «jfr. 
ciei  folidum  CD  habet  proportio-  ^b.\. 
nem  compofitam  ex  ratione  bafls  B 
ad  bafim  D 5 & ex  ratione  altitudi- 
nis FE  ad  altitudinem  GO.Quod 
erat  oftendendum . 

C tr ollarium  Patet , quod  prifmata , Ev 
& cylindri  «qualium  altitudinum-»  ' 
funt  inter  le  > vt  bafes ; & pyrami-  xll/ 
des : aut  coni  aequalium  bafium  funt 
inter  fe  > vt  altitudines  . Oftcnfau* 
enim  fuit  proportio  prifmatum , vel 
cylindrorum  AB,  HD  «qualium—» 
altitudinum  eadem»  ac  eft  proportio 
bafium  B,  D;  atque  proportio  py- 
ramidum HD  & CD  habentium  «- 
quales;  bafes  eadem  fuit  ac  habent 
altitudines  IO  & GO . 

PROPOSITIO  XXXII.  Aequali*  EVCL. 

um  piramidum  » tonorum  , prifma-  jj** 
tum>  cylindrorum  > reciprocantur  b 4-  x*II. 
fts , & altitudines  i & quorum  ba- 
fes, & altitudines  reciprocantur  > 
aquales  funt  inter  fo  i Tab.  VII* 

Fig.  22,23. 

Sint  primo  «quales  inter  fe  du« 

pyra- 


imus  • 
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ovramides  > vel  coni  9 aut  prifmata  t 
aut  cylindri  AB  Sc  CD  , quormr^ 
bafes  B,  D,  8c  altitudines  AE  , CF ' • 
Dico  , vt bafis  B ad  D.  ita  effe  re- 
ciproce altitudinem  CF  ad  altitudi- 
" nem  AE  . Sint  du*  qua-libet  figurat 
M & N aequales  inter  Ce,  Sc  vt B ad 
D,ita  fit  M ad  O . Et  quoniam  fi- 
cut  M aequalis  eft  N , ita  folida  AB 
& CD  aqualia  funt  mter  le  ( dum- 
modo femper  ea  comparentur,  qux 
eiurdem  generis  fiunt ) 5 & uja  j- 
tatis  proportio  a foltdt  AB  ad  foh 
dum  CD  componitur  ex  rationibus 

bafis  B ad  bafim  D , & a££udln?s^ 
E ad  altitudinem  CF;  Eft  vero  M 
ad  O , vt  B ad  D : * Ergo  refidua-» 

proportio  O ad  N eadem  eft,  qux 
altitudinis  AE  ad  alt.tudmem  CF , 
& t inuertendo  N ad  O eft , vt.Cr 
ad  AE ; fed  d N ad  O eft , vt  M ad 
O ( eo  quod  M & N aquales  fiint ) . 
Erao  «altitudo  CF  ad  altitudinem 
AE  eandem  rationem  habet , quam 
bafis  B ad  bafim  D. 

Secundo  in  omnibus  di&is  folidis 
( comparando  femper  ea , ^ae  eiul- 

dem  funt  Speciei ) iit  bafis  B ad  D 
reciproce  vt  altitudo  CF  ad  altitu 
dinem  AE  < Dico  folida  ipfa  aqua- 
liaeffe  inter  fe  . Quoniam/  aqua- 
les M & N ad  eandem  O eandem^ 
rationem  habent , & eft  B ad  D %y 
M ad  O & CF  ad  AE  eft  , vt  B ad 
D , feu,  vt  M ad  O J Ergo  CF  ad 

A * 
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t AE  eft  vt  N ad  O , & inuertendo  e pro». 
AE  A ad  CF  eft , vtO  ad  Njfed* 
proportio  M ad  N componitur  ex  /hfr'** 
rationibus  M ad  O & O ad  N : Er-  •' 

• g°  proportio  M ad  N componitur 
ex  rationibus  B ad  D & AE  ad  CF. 
Eftverd  proportio  / foiidi  AB  ad  lfM«. 
folidum  CD  compofita  ex  ijfdemu*  h"tHt  • 
rationibus  bafis  B ad  bafim  D , & 
altitudinis  AE  ad  altitudinem  CF  : 

Er^o»»  vt  M ad  N j ita  eft  folidum  wprop. 
AB  ad  folidum  C D ; fed  erat  M 19  lib  i 
aqualis  N" • Ergo  folidum  A B ce. 
quale  eil  folido  CD  • Quod  erat 
&c.  • 

PROPOSITIO  XXXIII.  si  fu. 

rintdH.  fyram,l„,  vet dutpri/nu-  f/C, 
M i Quorum  bnftsfint  triangulo , vtl 
fnrallsUgrmmm*,  & habonrst  vnun 
ungulum  folidum  aut  tutum  d medi* 
trium  proportionalium  Jqunlemangu- 

io  fsUdo  tomento  * tribus  proportio- 
nalibus : orttntfottda  > qu*  etufdtm- * 

> W*'»  mtor  It . Tab, 

VII.  Figura  24. 

Sintanguii  foiidiB&E  aquales 
in*5r.  » te  angulus  B contineatur» 
tribus retfis  proportionalibus  AB, 

9%  y te  aqgulus  E contineatur 
atnbusFE,  GE,  HE  aqualibus 
mediae  CB  trium  proportionalium  } 

& compleantur  triangula  AB  D,  F 
a^.ue  P^rallelogramma  KB  , " 

Mfc  . Dico  primo  pyramides , qua- 
rum 
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ruiYi  vertices  C & G’»  bafes  vero  tri- 
angula ABD  &FEH  , vel  paralie- 
Iogramma  KB  & ME  aequales  elte^ 
inter  fe  . A terminis  a C,  G iubJi- 
mium  aqualium  BC  & EG  homo- 
logarum cadant  perpendiculares  C 
N GO  ad  fubietta  plana  : Erunt 
perpendiculares  CN  , &GO  aqua- 
les inter  fe  eo  quod  fi  intelletfu  apte 
applicetur  angulus  folidus  B fuper 
E congruet  angulus  planus  ABD 
fuper  angulum  FEH  ; & fic  quoque 
reliqui  anguli  plani . Quare  fubh- 
mis  CB  cadet  iuper  GE , & ob  ea- 
rum  squalitatem  fibi  mutuocon- 
gruent,  & conuenient  punfta  C,  G 
igitur  CN  , GO  perpendiculares  ad 
congruentia  fubie&a  plana , & con- 
uenientes  in  vno  pundlo  C , vel  G , 
fibi  mutuo  congruent  , & ideo  ae- 
qualeferunt,  Et  quoniam  anguli  A 
BD  & FEH  aquales  funt  inter  fe  , 
& eft  AB  ad  FE , ita  reciproce  HE 
ad  DB:  Ergo  b triangula  ABD  & 
FEH  aqualia  funt  inter  fe,  pariter- 
que  parallelogramma  KB  & ME  s- 
qualia  erunt  inter  fe , & altitudines 
C N , GO  etiam  aquales : erunt  py- 
ramides e C AB  D & G FH  E 
pariterque  pyramides  CBK,  GMrs 
aquales.  * 

Secundo  ijfdem  pofitis  . D1^0 
prifmata , quorum  lacera  CB » Gh, 
& bafes  triangula  ABD  & FE H , 
vel  parallelogramma  KB  & ME  elie 

aqua- 
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aqualia  inter  fe  • Quoniam  praedi- 
£ta  prifmata  altitudines  habent  ae- 
quales ipfis  CN  &GO  aqualibus ; 
ideoque  aque  alta  erunt*  & bafes  A 
BD  &r  FEH  aquales  funt , nec  non 
bafes  KB&  ME  . Ergo/pradi^ta  f PyaP* 
prifmata  aqualia  inter  fe  erunt.  19  h*' 
Qijod  er  it,  &c. 

PROPOSITIO  XXXIV.  Si hemif» 

pharium  , & conus  rtflus , aquales 
axes  y & bafes  habentes  * fetentur 
piant*  parallelis  bafibus  * (fy  aque  rr» 
metis  a centro  fpktra  fr  vertice  coni t 
& fuptrft£lio*>ibui , fr  fuper  circulo 
bojis  coni » vel  hemtj pharij  foiidO—* 
aque  alto  dtferibantur  : fetftonesge - 
mta  eirculares  fimul  fumpta  aquales 
erunt  circulo  bojis  bemtfpbariy  , vel 
• eoni  i & foltda  *pfa  erunt  cylindri  4« 
quales  cylindro  fuper  circulo  bajis  co - 
: nt » vel hemifph&rij  deferifto  eitrfiem 
- altitudinis • Tabua  VII.Fig.  25. 

Sit  hemifbherium  BCD  > & co- 
nus redtus  FGH  * quorum  circuli 
baiium  A & E iint  aquales  * &:  axes 
AB  & EF  perpendiculares  ad  plana 
circulorum  A,  E*  fint  etiam  aqua* 
les , & per  pundta  M & O aque  reV 
mota  a centro  fpharaAjfc  a vertice 
coni  F ducantur  plana  KL  & PQ,^ 
parallela  bafibus  A&  E. Dico  primo 
figuras  PQ&  KL  fimul  suptas  ^qua- 
les  efle  circulo  A-  Et  patet  fedtio ne 
coni  PQ^parailelam  plano  circuli 
O bafis 
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a fnp*  bafis  E /»  effe  circulum . At  in  fph$- 
* 6,h"'  ra  quia  axis  B A perpendicularis  eft 
ad  vnum  planorum  aequidiftantium 
bp„f.  CDb  erit  quoq;  perpendicularis  ad 
j.buiHt  reliquum  KL;  & ideo  e anguli  AM 
C prop.  KjAMN  redi  erunt  , & reliqui  a- 
Ztbnint  cutj  jn  triangulis  AMK , AMN , in 
quibus  latera  AK , AN  funt  aqua- 
f fr'16  lia  ( cum  fint  radi]  fphacras  ) & latus 
/*!.  AM  eft  commune  . Ergo  triangula 
9.1.4.  erunt  fimilia , & ideo  d latera  KM , 
<r  ex  NM  aqualia  erunt , & omnes  alia; 
16.lt  i.  re^ae  a pundo  M edu&as  in  figura 
KMN.  Quare  talis  figura  erit  cir- 
culus • Et  quoniam  < in  triangulo 
ep>*p.  redangulo  AMK  duo  circuliara- 
«*•  l-j»  dijs  KM.  & MA  defcripti  aequales 
funt  circulo  a radio  KA  defcripro  ; 
asftque  circulus  A,  vel  E aqualis 
circulo  radij  KA  , eo  quod  redas  A 
K»  AC  , EG  aequales  funt*  atqqe-» 
circulus  radij  AM  aqualis  elt circu- 
lo PQj-adij  FO , feu  radij  PO  ei 
aquali  ( eo  quod  triangulum  POF 
fimile  eft  ifofcelioGEF  ) . Igitur 
circulus  A,  vel  E aqualis  eft  duo- 
bus  circulis  KL»  & PQJimuI  fum- 
ptis . 

* Secundo  fuper  circulos  A » E,  P 
Q & KL  defcnbantur  cylindri  aquas 
alti  CXD , ZGH  , VPQ_&  RKL. 
Dico  cylindrum  XCDj  vel  ZGH 
aqualem  effe  duobus  cylindris  RK 
L&  VPQJimul  fumptis  . Nam  al- 
titudines XC , vel  ZG  & RK , VP 

aqua- 
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squales  faftie  fune:  Ergo/cylindri  f txf‘ 
XCD.RKL,  VPQeruncvc  bafes; 

& eft  ba/is  circulus  A , vel  E aqua- 
lis duobus  circulis  KL  & PQJimuI 
fumptis  • Igitur  g cylindrus  XCp  , Z‘*  t*- 
vel  ZGH  aequalis  eft  duobus  cyiin-  ****** 
dris  RKL  & V PQJimuI  fumptis , fo. 
vt  propofitum  fuerat . 

PROPOSITIO  XXXV.  Si  btmif- 

pharium  , tenus  re&us  , (jy  cylindrus 
aquales  axes , & bafes  habuerint  , 
pofunt  ad/fibi  hemifpbetrio  , & une 
figua  gradata  ex  cylindris  aqui  al- 
Sss  compofita » sta  vtcircunfcriptatfi- 
mulfumpta  , maiores  fint  dato  cylttim 
dre  exteffu  minor»  quocunque  dato  i 
& dua  inf cripta  9 fimul fumpta » mim 
mores  fint  date  cyiin  dre  feflu  minore 
quacunque  date  • Tabula  VII»  Fi- 

Jura  20 m 

it  hcmifphaerium  ABC  , conus 
re&us  DEF  > & cylindrus  IHKR  , 
quorum  bafes  A/G>  D /int  circuli 
squales , & altitudines  perpendicu- 
lares AC,  DF,  IH  /int  squales  in- 
ter fe  • Debent  adferibi , imperat* 
figurae . Secetur  a latus  IH  cyiindri  *Pr»p^ 
bifariam  in  M , ducaturque  b planum  J'  ' *• 
MN  parallelum  ba/i  6.  Manife-  to.hV 
flum  dic  cylindrum  IMN  dimidi- 
um  efle  totius  cylindri  IHK  ; & fi  29  h*r 
rurfus  latus  IM  bifariam  fecetur  in 
O » ducaturque  planum  per  O paral- 
lelum ba/i  G : /imiliter  erit  cylin- 
O 2 drus 
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drus RIO dimidium  cylindri  IMN; 
& fi  h*c  bipartitio,&  produdho  pla- 
norum «quidillantiu  bali  G femper 
ii  ex  pr.  repetatur  4relinquenturtande  cyiin- 
»7*  /.j,  drus  aliquis5qui  minor  erit  quacunq; 
magnitudine  propofita.  Ponatur  igi* 
tur  poftremus  cylindrus  RIO  minor 
epnp,?  quacunque  magnitudine  data  . Et  e 
Hb.  i.  mH  bifariam  lecetur  in  Q>_duca- 
etexpr,  planum  parallelum  bali  & 

l0,hH'  addatur  in  direftutn  cylindrus  P1R 
aequalis  cylindro  RIO  ; feceturque 
/tam  altitudo  AC  » quam  DF  in— * 
tot  partes  «quales  in  punctis  S,  T> 
V,  X»  Z,Yj  in  quot  ledta  fuit  IH  . 
gpr»f.  Patet  g partes  AV,  FV  aequales  efl'e 
*.  /•  }•  cuilibet  QH  , & inter  fe  ( eo  quod 
aeque  multiplices  earum  AC  > DF 
& IH  «quales  fimt  inter  fe  ) . Ea- 
dem ratione  relique,  partes  VT,  TS» 
SC,  YZ,  ZX,  XD,  QM,  MO,  OI , 
IP  aequales  inter  fc  erunt.  Deinde 
b per  purnfta  diuiiionum  ducantur 
plana  parallela  balibus  A & Di  quae 
j° , "**  * circulos  efficient  tam  in  hemifphe. 
34,kZ  rio»  quam  in  cono  , quorum  circu- 
lorum radij  funt  S«,  l/8,Vx»X«i 
\def. xf  Zfl , Yw : & l fuper  circulo  radij  S* 
x.  h».  defcribantur  duo  cylindri  redh  > 
V;  . )>  quorum  altitudines  SC  & ST , eo- 
. . ■ j rumque  femifedUones  per  axim  fint 
■*  < parallelogiamma  rettangula  C « » 
T * : eltque  parallelogrammum  C * 
m prop.  cjrcunfcriptum  Tegmento  SC  a cir- 
zi.  l.t,  culi  maximi  BC , co  m quod  contin- 
gens 
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gens  a pun&o  C cadit;  extra  circulu 
BC;  parallelogramii  vero  T«  infcri- 
-ptum  eft  frufto  S*#  r eiufde;circuli» 
cum  n latus  oppoiitu,  & aquale  ipfi  npr.u 
S«  minus  fit,  quam  Tfi , eo  quod  Ifi  Ub. x. 
minus  diftat  a centro  A circuli  BC » f'  P'*11 
quam  S« . Et  quia  altitudinesSC*  itU 
ST  aquales  funt , & bafis  commu- 
nis , 9 cylindrus  circunfcriptus  feg-  ® 
mento  sphaerae  > cuius  femifettio  per  ' 
axim  elr  C<*}  erit  aqualis  cylindro 
infcripto > cuius  femife&io  cft  T«. 

Eodem  modo  fu  per  reliquos  circu- 
los radiorum  T*  , V*  > Xi»  Zfi,  Y* 
defcribantur  bini  cylindri » quorum 
vnus  extra  folidum  cadens  aequalis 
erit  reliquo  intra  ipfum  cadenti  j eo 
quod  funt  omnes  aeque  alti,  & bini 
quiiibetcommunem  bafirn  habent . 

Vude  vniuerfa  figura  gradata,  ex 
cylindris  aque  altis  compofita  , cu- 
ius femifectio  per  axmi  S A » 
qua  ell  in  fcripta  hemifphario,  ae- 
qualis erit  figura  gradata  circun- 
fcripta  abfque  infimo  cylindro , cu- 
ius femife&io  per  axim  C «/2*  V . 
Similiter  figura  gradata  ex  cylin- 
dris aque  altis  compofita  , cuius  fe- 
mifectio per  axim  D «a?*  Y infcripta 
cono  aqualis  ofiendetur  figura  gra- 
data circunfcnpta  abfq;  infimo  cy- 
lindrojcuius  fenufetlio  per  axim  X 
tfaF,  Quapropter  bina  figura  grada- 
ta infcripta  hemifphario  , & co. 
no , fimul  fumpta , aquales  erunt 
Q 3 dua« 
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328  Buc Udis  Reftitutt 
duabus  figuris  gradatis  circunfcrip- 
tis  hemifphaerio  , & cono  abfque-^ 
duobus  infimis  cylindris  # quortim-j 
femife&iones  VB  & XE  . Et  quo- 
niam puncfo,  V>  Y a que  receduntd 
centro  fpharae  A , & a vertice  coni 
f 4 F re&i  cylindri  f arque  alti » quo- 
*»i«/  . rum  femifeftiones  per  axim  paral- 
lelogramma  A a j & Z»r  > fimul  fum- 
pti  > aequales  erunt  cylindro  QHK ; 
propterea  quod  altitudines  aequales 
funt , & circulus  bafis  G aqualis  eft 
duabus  bafibusa  radijs  V*,  & Y» 
deferiptis  . Eadem  ratione  duo  cy- 
lindri , quorum  femife&iones  Vfi  > 
& X#  aquales  erunt  cylindro  QM 
N ; & duo  cylindri  quorum  femife- 
Diones  T« , D*  aequales  erunt  cy- 
lindro OMN » Quare  dux  figurae 
gradatas  inferiptae  hemifpherio  » & 
. cono,quarum  femifettiones  Aa£«  S 
& Yjrd*  D fimul  fumptae  , aequales 
erunt  cylindro  OHK  J fed  eifdem 
figuris  inferiptis  aequales  erant  dux 
figurae  gradatae  circunfcriptx  hemi- 
fphaerio  j & cono  abfque  infimis  cy- 
lindris , quorum  femifedtiones  C* 
& Xifl* r F . Ergo  duae  figurae 
gradata:  circunfcriptx  hemifphaerio, 
& cono  abfque  infimis  cylindris » ae- 
quales erunt  cylindro  OHK»  At  q 
infimus  cylindrus  circa  fphaeram-j, 
cuius  femife&io  BV  • aequalis  eft  cy- 
lindro OI R i propterea  quod  bafes , 
& altitudines  aquales  funt:  pariter- 
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que  infimus  cylincirus  circa  conum » 
cuius  femifeirio  EX  squalis  di  cy- 
lindro PIR  .*  Igitur  dux  figurae  gra- 
datae circunfcripca*  hemifphario , & 
cono  , quarum  femifedhones  C«£x 
BA>  & DE  iSjt  F , fimul  fumptae 
aquales  erunt  cylindro  PHK;eft- 

3ue  cylindrus  PIR  excefliis  cyiin- 
ri  PHK  fupra  cylindrum  IHK , 
atque  cylindrus  PIR  minor  erat 
quacunque  data  magnitudine  . Igi- 
tur duae  figura-  gradata  circunfci  ip- 
tx  hemifphaerio  ABC  » & cono  DE 
F > fimul  fumprae  > fuperant  cylin- 
drum datum  IHK  exceflu  minore-» 
quacunque  data  magnitudine;  Ec 
duae  figurae  gradata  in fcripta  hemif- 
phaerio ABC  > & cono  DEF , quae 
aequales  erant  cylindro  OHK » de- 
ficiunt a cylindro  IHKdefetfu  OI 
R minore  quacunque  data  magnitu- 
dine . Quod  fieri  poffe  oftenden- 
dum  erat  * 

PROPOSITIO  XXXVI.  Spbdrs 

quadrupla  efi  coni  redi  > & foxqui - 
teri  ia  cflmdri  catus  baCis  equulis  eft 
circulo  maximo  , axis,  vero  aqualis 
radio  fphjtr*  . T ab*  VII*  Fig.  a7* 
Sit  fpuaera  ABCD  , cuius  circu- 
lus maximus  per  centrum  E dudlus 
fit  AC  9 & conus  FHG  & cylindrus 
NKLOjfinguI^  quoru  bafcs  M»& 
fint  squales  circulo  E 9 & axes  MG 
BE  > QR  fint  aquales » & perpendi  - 
O 4 cula- 


sArcb. 
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culares  ad  plana  bafium  Q>_E  & M . 
Dico  fphaeram  ABCD  quadruplam 
e (Te  coni  refti  FHG  & fexquiter- 
tiam  efle  cylindri  NKL  b defcriban- 
1>P/4S  nir  circa  hemifphxrium  ABC » & 
h*m • circa  conum  F&G  dux  figurae  gra- 
dat*  ex  cylindris  acue  altis  compo- 
stae, quarum  femife&iones  per  axim 
fmt  R &S,  ita  vt,  fimul  fumptx. 
maiores  fint  cylindro  NKLO  excef- 
fu  INO  minori  quacunque  data-» 
magnitudine ; paritevque  hemifphae- 
lio  j & cono  infcribantur  duae  figu* 
ra?  3 quarum  femife&iones  X & Z » 
quae  minores  fint  cylindro  NKLO 
defe&u  PN  O minori  quacunque  da- 
ta magnitudine . Et  quoniam  funt 
dux  magnitudines»  prima  cylindrus 
NK  LO  » fecunda  eft  hemifphxrium 
ABC»  vna  cum  cono  FGH , & duae 
ali*  magnitudines  in  ratione  squa- 
litatis , fcilicet  cylindrus  IKL , & 
duae  figurae  gradatae , fimul  fumptx» 
quarum  femife&iones  R & S qu* 
funt  vna  maiores  prima , & fecun- 
da , ( nam  figurae  gradatae  circun* 
fcriptae  > quarum  femife&iones  R & 
S maiores  funt  hemifphsrio  vna 
cum  cono  ) , & cylindrus  IKL  ma- 
ior eft  cylindro  NKLO  excefluIN 
O minore  quacunque  data  magnitu- 
dine : pariterque  lunt  duae  ali*  ma- 
gnituaines  icilicec  cylindrus  PKL } 
qui  xqualis  eft  duabus  figuris  grada- 
tis inicripiis , quarum  femileaioncs 
i*  4 X& 
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X & Z , & funt  vna  minores  prima  , 

& fecunda ; cftque  defeci  us  cylindri 
PKL  a prima?  fcilicetacilindro  N 
KLO  minor  quacunque  magnitudi- 
ne data ; Ergo  e prima  ad  fecundam,  c **P*i 
ideil  cylindrus  1VKLO  ad  hemif-  ****** 
phaeriumABC  vna  cum  cono  FGH 
eandem  rationem  aqualitatis  habet. 

Eftque  d cylindrus  NKLO  triplus 
coni  F H G a qualem  ba/im  , & alti- 
tudinem  cum  illo  habentis;  Igitur# 
hemifphiuium  ABC  vna  cum  cono  *????• 
E GH  ad  conum  EGH  triplam  pro-  3‘  * * 
portionem  habet ; Et  / dinidendo  f 
iiemifphsrium  ABC  ad  conum  FG 
H duplam  proportionem  habebit  ; 

£ lique  fpha;ra  ABCD  dupla  hemif- 
pha:rij  ABC  : Ergo  lpha:ra  ABCD 
quadrupla  eft  coni  FGH  . Et  conus 
FGH  tertia  pars  eft  cylindri  NKL. 

Igitur  fphsera  ABCD  ad  cylindrum 
K K I.  fe  habet  vt  quatuor  ad  tria  vt 
erat  &rc. 

PROPOSITIO  XXXVII.  Tyra'- 

mtdes  , prtfmata  certi , cylindri  fimi- 
Ut  » & ffh Afje  m trtplieata  funt  ra-  EVCE.' 
tione  homologorum  laurum  > vel fm-  Vl?}* 
tum  axium  Tabula  VII.  Figura-»  jjj  '* 
28.  2 9'  30  J*. 

Sint  duas  pyramides  , aut  prifma* 
ta,  autcom?  aur  cylindri  fimiks3 
aut  duas  quaelibet  fphasne  ABCD 
& FGHK  3 quarum  latera  homolo* 
ga , leu  axes  AB  & FG . Dico  foli- 
«tum  adfmile  folidum  triplicatam—» 

O * ha- 
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habere  proportionem  lateris,  feu 
axis  A B » ad  latus  , feu  axim_j 
F G . Demittantur  4 a fummitati- 
bus  folidorum  ad  plana  baiium_» 
perpendiculares  AM  & FN  » quae 
altitudines  eorum  determinabunt  - 
Et  ex  latere  homologo  FG  fefto  F 
pr.  9 • E aquali  AB  , & du&o  Apiano  EO 
1 paraltellobafi  GHO . erit » pyra- 
i6.hu.  mis  vel  pnfma  lectum  FEOI  aqua- 
le & fimile  ipli  ABDC  > & latus  F 
E feu  ei  aequale  AB  ad  FG  eandem 
rationeib  habebit  quam  altitudo  F 
S feu  ei  aqualis  A M ad  altitudi- 
nem FN:  Cumque  propter  fimili- 
tudinem  triangulorum  » vel  paralle- 
logrammorum  CBA  j KGF  lit>vt  A 
d m*  B ad  ^C  » F G ad  GK  j Ergo  i' 
iLl.i-  permutando  vt  AB adFG » feu » * vt 
e prop.  altitudo  AM  ad  altitudinem  FNa  ita 
7.^.3.  bc  ad  GK  •.  In  conis,  vero  , Sc 
f defit  cylindris  , quoniam/  propter  fimili- 
*.»#.  tudinem  folidorum  > vt  axis  AB  ad 
axmr  FG  >ita  eft  diameter  C D cir~ 
cpr.it»  cultbafs  ad  diametrum  HK  3 feu  $ 
J*  radius  BD  > ad  radium  HG  > & an- 
guli ABD  & FGK  aquales  iunt 
pariterque  anguli  ad  M & N redi 
h ex  Ergo  ii  triangula  ABM  &EGN  ft- 
PMd-4  miiiafuntf  Quare  vt  *axis  AB  ad 
4#  axim  FG , ita  eft  AM,  altitudo  eiuf- 
dem  folidi , ad  FN  altitudinem  al- 
terius folidi . Patet  ergo  > quod  in— * 
omnibus  praediatis  foiidis  limilibus » 
vt  eft  latus  j vel  axi$  AB  ad  latus  * 
* feu 
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feu  axim  FG  > ita  eft  altitudo  AM 
ad  altitudinem  FN ; & ita  pariter  eft 
BD  adGH,  quae .'iiint  latera  homo- 
loga polygonorum  ba/ium,  vel  fe- 
midiametri  circulorum  bafium  BD 
& GK  di&orum  folidorum  & quo- 
niam Ifolida»  quae  eiufdem  fpeciei  1 Profr' 
fune  » ideft  coni  inter  fe  comparati , 3I’  H * 
&c*  proportionem  habent  inter  f<-^» 
compofitam  ex  proportione  bafium 
BCD  & GKH  , & ex  ratione  alti- 
tudinum AM  bc  FN  : Eft  vero  m mcrop» 
proportio  duplicata  lateris » feu  fe- 
midtametii  CBad  latus*  feu  femi- 
diametrum  GIC  eadem  » quae  bafis  B 
CD  ad  ei  fimilem  hafim  GKH  ,*  fied  • 
vt  CB  ad  GK,  ita  eft  AB  ad  FG  ; 

Ergo  » proportio  duplicata  lateris , J Ef- 
feti axis  AB  ad  latus , feu  axim  FG»  7‘  * 
eadem  eft»  qua:  bafis  BDC  ad  bafim 
GHK,-  Poftea  fi mpia  proportio  A 
Bad  FG  eacfem  eft  , quae  altitudinis 
AM  ad  altitudinem  FN:  Efga pro- 
portio /olidi  ABCD  ad  folidum  F 
GHK  componitur  ex  duplicata  pro- 
portione,. & rurfus  ex  fimpla;  i pii- 
us AB  ad  FG  ; Haec  o.  vero  tripli-  ® 
cata  proportio  eft  lateris  ».  vel  axis 
AB  ad  FG  • Quare  folida  fimilia__» 
ABCD  & FGHK  triplicatam  pro- 
portionem habent  laterum  homolo- 
gorum , fiue  axium  AB  ad  FG  • 

In  fphaeris  autem  ACBD  & FH 
GK  intel ligantur  circunfcripti  cy- 
lindri reltiML  & NO»  quorum  ba- 
O & fis 
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fes  MP  & NR  aquales  fint  maximo 
fphaerae  circulo » & altitudines  LP 
& OR  aequales  diametro  eiufdem-» 
fphsrae»  Et  quoniam  cylindri  ML 
& NO  fimiles  funt,  ( eo  quod  funt 
redii , &:  eandem  squalitatis  ratio- 
nem habet  axis  AB  ad  axim  FG , 
quam  MP  diameter  circuli  fus  balis 
ad  NR  diametrum  balis  alterius  ; 
frima.  Ergo  f> cylindrus  ML  ad  cylindrum 
hnius  . NO  proportionem  triplicatam  ha- 
ex  bet  axis  AB  ad  axim  FG;  Eli  vero 
fr»p  ia,  q cylindrus  ML  fefquialter  fphaerae 
huutt . aCBD;  Pariterque  cylindrus  NO 
ryroo.  fefquialter  fphsrs  FHGK : Ergo  f 
ls’  * J permutando  vt  cylindrus  ML  ad  cy« 
f farte  lindrum  NO  > ideft/ vt  triplicata-» 
frim*  proportio  axis  AB  ad  axim  FG » ita 
HlHS*  elt  iphojra  ABCD  ad  fpharam  FH 
GK . Quod  erat  oftendendum  - 


Finis  Libri  fixti  * 


IT- 


Digitized  by  Google 


LIBER  VII. 

* / 

De  quinque  corporibus  regu- 
laribus . 

DEFINITIONES. 

GylVSLlBZT  rtfta  linea  quadratum-* 
vocetur  eius  Potent  a : Et  proportio 
quadratorum  quarunltbet  ltntarumt 
vocetur  earundtm  lineorum  proportio 
potentialis , vel  in  potentia  . 
SOLIDA  figura  in  fpbar a mfcribi  dici • 
tur  t <$•  fpbara  circunjcribt  figuret 
fohd.e  , quando  omnes  anguli  folsdjt 
figura  tangunt Juperficiemfphtra  • 
SOLIDA  figura fp  httra  circunfcribi  dici • 
tur , & fphara  inferibi  dicitur  in  fi- 
gura / olida  quando  omnia  plana  figu- 
ra folsda  tangunt  fuptr ficum  jphara , 

PROPOSITIO  T.  In  data  fphara 
figuram  fohdd  fub  quatuor  triangulis 
aqualibus, & aquilateris  cantent  amy 
inferibere  • Vocetur  autem  talis  figss» 
ra  Tetraedrum. Tabula  VIII.  Fi- 
gura I. 

In  fphazra  ABCD  » cuius  axis  A 
C, circulus  maximus  ABCD,mfcri 
benda  eft  figura  imperata.Secetur  a 
CE5quae  tertia  pars  fit  axisAC,&  in 
plano  circuli  ABC  ex  E eleueturE 
B b perpendicularis  ad  axim , & EO 
perpendicularis  ad  planum  per  AE 
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336  Euclidis  Re  /litati 
B extenfum ; erit  viciffim  AC  per-  1 
pendicularis  ad  ambas  EB,  EO  ,*  & 
ideo  c ad  planum  per  eas  dudum  ; 
quod  in  fphasra  efficiet  4 circulum-* 
BGDF  , & e in  eo  infcribatur  tri- 
angulum aquilaterum  BGF  , iun- 
ganturque  reda  AB , AF  & AG  * 
Oftcndendum  eft  figuram  ABFG 
efle  quaefitam . Quoniam /in  femi- 
circulo  ABC  » reda?-  lineae  CA  , A 
B , AE  proportionales  fdnt;  vtg  re- 
tia CA  ad  AE  » ita  erit  quadratum 
ex  C A ad  quadratum  ex  AB,*  & ita. 
erit  quadratum  ex  B A ad  quadra- 
tum ex  A E ; fed  hvt  reda  A E.  ad  E 
C a ita  eft  quadratum  ex  AE  ad  qua., 
dratum  ex  E6  1 Igitur  i ex  compo- 
fitione  ordinata  erit , vt  AC  ad  CE. 
tertiam  partem  eius  > ita  quadratum 
AB  ad  quadratum  EB  ; & / propte- 
rea  quadratum ipfius  AB.  triplum_». 
eft  quadrati  ipfius  EB,-fed  m quadra- 
tum ipfius  FB  fcilicet  lateris,  tri- 
anguli^aequilateri  , inferipti  circu- 
lo BD  , triplum  eft  quadrati  radij; 
eiusEB.  Ergo  » quadrata  redarum 
AB  * & BF  aqualia  funt  inter  fe— » £ 

& o propterea  reda  AB  & BF  ae- 
quales erunt . Eadem  ratione  tam_» 
reda  AF,  quam  AG  aequalis  erit 
eidem  FB,  feu  BG,  velFGj  & pro- 
pterea^  quatuor  triangula  ABF,  A 
FG  , AGB  & BGF  aquilatera  ca- 
runt & inter  ie  aqualia  . Et  hac 
comprehendunt  foiidatn  figuram  q 

def- 
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defcriptam  intra  fphatram  ABCD* 
quod  imperatum  fuerat.  Vocetur 
ai&a  figura  ABFG  Tetraedrmn  • 

Corollarium  Diameter  fpharae  po- 
teftate  fefqui  altera  eft  lateris  in- 
feri pti  tetraedri . Nam  fafta  eft  C 
A fefquialtera  ipfius  AE & vt  C A 
ad  AE;  itaoftenfum  ell  in  hac  pro- 
pofitione  quadratum  ipfius  CA  a4 
quadratum  AB  Jaceris  Tetraedri . 

PROPOSITIO  II-  In  datuffhjtra 
/olidam  figuram  [ab  o£lo  triangulis  a 
quilaterts  inter  fe  aqualibus,  conten- 
tam tnferibere  » Vocetur  autem  talis 
figura  Odtaedrum.  Tabula  VIII*. 
Figura  *. 

Sit  data  Iphara  ABCD  » cuius 
centrum  E ► Defcribi  debet  intra—» 
eam  figura  imperata.  Ducantur  a 
tres  diametri  AC  9 BD , FG  ad  in. 
meem  perpendiculares  , & conium, 
gancur  re&e  AB,  AF  j AD  > AG  , 
CB  ,.CFV  CD  & CG  * Quoniam 
in  tribus  triangulis  AEB  , AEF,  B 
EF  communia  latera  EB , AE  & E 
F funt  aqualia>.radij  nimirum  fphae- 
fae ; Suntque  anguli  AEB  > AEF  & 
BEF  aquales  > cum  radi  j AE  » 3£ , 
FE  ad  inuicem  perpendiculares  du- 
tfifint.  Icitur  fcifofceliunTtriangu- 
Iorum  bales.  AB  9 AF  > FB  aquales 
funt  inter  fe  ; & propterea  c crian- 
gniumABF  aquiiacerum  erit.  Si-. 

mili 
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5 3 8 Euclidis  Refiituti 
mili  ratione  reliqua  omnia  triangtr- 
la  BAG  , GAD  , DAF  , FCB , B 
CG  , GCD,  DCF  aequilatera  e- 
runt;  & d funt  inter  fe  aequalia*  cinn 
Wr- 4 bina  quaelibet  triangula  habeant  la- 
1 4 14  tera  communia  •.  Igitur  figura  foli- 
da  ABCDGF  intra  fpha;ram  de£- 
cripta  comprehenfa  erit  fub  ©dio  tri- 
angulis aquilateris  , & inter  fe  ae~ 
qualibus , & hoc  erat  faciendum  * 
Vocetur  huinfmodi  figura  folida— » 
Qftaedrum  • 

Corollarium  Conftat  fpKxrx  dia- 
metrum poteflate  duplam  efle ; Et 
padium  lphrera?  poteihite  fe  milleni 
efie  lateris  ofhedri . 

Nam  in  quolibet  triangulo  ABC 
r recrangulo  in  femicirculo  ABC 
Ub*’u  in:  quo  duo  latera  AB  j BC  aequalia 
‘ funt  quadratum/hypothenufae  > fe u 
VZ'  diametri  fphara  AC  duplum  eft 
quadrati  lateris  AB;  &g  quadra- 
8 tx  tum  radij  EA > quod  eft  quarta  pars 
* quadrati  AC , erit  femifiis  quadrati 
- lateris  AB  * 

PROPOSITIO  III.  Tndatafph** 

sfm  ’ raf olidam  figuram  mfcribtre  fub  fex 

XIII»  quadratis  squalibus  contentam > • Vo* 

ntur  talis  figura  > CubuS' . Tabu- 
la VIII.  Figura  3. 

Sit  data  fpnara  ABDF , cuius 
centrum  G 7 axis  AD  . Debet  in_» 
ea  inieribi  figura  imperata*  Sscetuc 

a refla 
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a rctta  GH  , qtiae  media  proportio- 
nalis lit  inter  radium  fpnacraj  GA 
eiufqiie  partem  tertiam  : erit  b eius 
quadratum  tertia  pars  quadrati  ex 
radio  fphara  GA,&t  fiat  GO  ae- 
qualis GH  , atque  per  duo  punfta 
H & O ducantur  duo  plana  ad  axim 
AD  ere&a,  ficuti  in  prima  propo- 
rtione huius  fadttim  ell  » qua  d effi-  d pr. 34 
cient  circulos  BMF  * CRE  , & in__»  4. 

iilo  e ducantur  duae  diametri  BF  & 

MN  ad  Jinuicem  perpendiculares , 

& in  altero  circulo  ducatur/ diame- 
ter CE  parallela  ipfi  BF,  atque  R 
OS  parallela  ipli  MN  > iungantur-. 
que  rectae  BM  , MF , FN , &c.  ‘Et 

Jiuoniam  iuntta  refta  G F 111  triangu- 
o reftangulo  FGH^  quadratum-»  j/JJ* 
radij  FG  , feu  G A aquale  eft  duo-  ... 
bus  quadratis  FH  & HG  ; & erat 
quadratum  radij  AG  triplum  qua- 
drati ipfius  GH  ; Ergo  quadratum  : 
ip fius  GF  fcuduo  quadrata  ipfarum 
FH  & HG  tripla  erunt  quadrati  ip- 
lius  GH  ; & propterea  quadratum 
ipfius  FH  duplum  erit  quadrati  ip-  g 
liusHG;  eftque  b quadratum  ipfi- 
us  FM  duplum  quadrati  ipfius  FH 
( eo  quod  aneulus  FHM  rettuseft, 

& FH  & HM  funt  radij  aequales 
eiufdem  circuli  BF  ) : Igitur  qua- 
dratum ipfius  FM  quadruplum  erit 
quadrati  ipfius  HG  j & propterea-i 
9 re£fa  FM  dupla  erit  ipfius  HG  • iexprt 
Vnde  FM  aqualis  eritHO.  Ea-  1 

dem' 
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dem  ratione  lingulae  re<5lae  FN  9 N 
B &c.  aequales  erunt  eidem  HO  > 

] ct .2".  ^nnt^l,e  ^ Ungulae  BC  , MR  , FE  & 
lil, \i‘  NS  paralleli , & aequales  eidem  H 
O > propterea  quod  coniungunt  ter- 
ni pMQ  minos  radiorum  parallelorum , & m 
liba*  inter  fe  aequalium  > cum  jequaliter 
diftent  a cetro  circuli  maximi  fpha:- 
ras . Igitur  duodecim  didae  redae 
aequales  funt  inter  fe ; &:  quia  axis 
AD  perpendicularis  eft  ad  redas  M 
lil  '/.4  N»  BF,  RS  & CE , & ideo  » ad  pia- 
na  circulorum  BFM  & CER  » & re- 
dae BC,  MR,  FE,  NS  parallela 
funt  axi  AD ; propterea  eardem  re- 
o prop.  o perpendiculares  erunt  ad  ipfas 
* * # BM,  MF,  FN : &c.  atque  ad  CR  , 
RE , &c.  in  planis  eorundem  circu- 
ppr.ao  lorum  exiftentes . Similiterpangu- 
liba.  n NBM , BMF  CRE , &c.  redi  e- 
rnnt , cum  in  femicirculis  conftitu- 
S ;/r,M  tifint.  Quapropter  q figura  fex  B 
**' '*  R,  RF,  FS  j SB , BF  & CE  erant 
quadrata  9 quae  comprehendunt  figu- 
ram intra  fphaeram  defcriptam__»  • 
quod  fiiit  propofitum.  Vocetur  ta- 
lis figura  O ttbns  • • 

' Ctrilhrium  Patet  fph^r*  diame- 
trum poteftate  triplam  effe  lateris 
cubi  • Nam  fphseras  radius  AG  fit- 
3 « dus  eft:  triplus  poteftate  ipfius  HG, 
Jr*  eftque  AD  dupla  ipfius  AG  9 atque 
fr.ii.  latus  cubi  BC  oftenfum  eft  duplum 
ab*  i . ipfius  HG  • Ergo  r quadratum  AD 

tri- 
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triplum  eft  qnadrati  lateris  cubi 


PROPOSITIO  IV.  JndatMffUrA  E VCU 
felidam  figuram  fub  viginti  triangu • ■*•*»& 
hs  iqutlaterisy  & inter  ft  Aqualibus 
c»ntentam  inferiber»  • Vocetur  au- 
tem tale  felidum  Icofaedrum  . Ta- 
bula VIII.  Figura  4. 

In  fphaera , cuius  axis  AB , cen- 
trum C , circulus  maximus  ADBF 
inferibi  debet  figura  folida  impera- 
ta • Secetur  a CI  > quae  media  pro-  a j 
portionalis  fit  inter  radium  fphane  l.  x.tr 
AC  , eiufque  partem  quintam : erit  f*10* 
b eius  quadratum  quinta  pars  qua-  ^'x4' 
drati  radij  fphserae  AC  , fecetur  ,7  uc\ 
MC  aequalis  ipfi  CI , & perl,&  cpr.  3, 
M ducantur  duo  plana  > eredla_>  *• 
ad  axim  AB,  atque  ad  circulum  A 
DB  ( vt  in  prima  propofitione  huius 
fadhim  eft  ) qua:  d efficient  duos  cir-  d pr.14 
culos  DG  & EF  e inter  fe  aequales  , M*  *• 
&/parallelos  ,*  eo  quod  iunai  radij  J/VJ* 
DI  & EM  aequaliter  diftant  a cen-  fprt9* 
tro  circuli  AJDB;  Etjin  eifdemLj  lib.  6. 
circulis  infcribantur  duo  pentagona  Sjf*  I* 
regularia  DHKL  & FPON  > ita  **  • 
anguli  D&  F in  pu&a  diametraliter 
oppofita  fphaerae  D & F incidant;& 
a polis  fpharq  A&  B ad  lingulos  an- 
gulos pentagonoru  regiae  iungantur 
AD,AH,  &c.  BF,BP,&c*  Ducan- 
turque  rectae  ND,  DO,  &c.Often- 
dendum  eil  viginti  triangula , corn^- 

pre- 
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prehendentia  inficriptam  fipuram_j| 
aequalia»  & acquilatera  die.  Diui- 
datur  b arcus  ON  bifariam  in  E ; 

. *Viiinganturque  r eda:  NE  » DE  & D 
C • Quoniam  quadratum  radij  AC 
fiue  DC  quintuplum  eft  quadrati 
ip^us  IC  : Suntq;  i duo  quadrata-j 
1,1. * 1)1  & IC  aqualia  quadrato  radij  D 
C ( propterea  quod  angulus  DIC 
»•  redus  eft,  cum  i axis  AB  perpendi- 
M.6.  cularis  fit  ad  circulum  DG  • ) Igi- 
tur duo  quadrata  DI  & IC  quintu- 
pla  fiunt  quadrati  ipfius  IC  ; & pro- 
pterea quadratum  ipfius  DI  quadru- 
plum erit  quadrati  ipfius  IC  • Vn« 
de  m reda  linea  DI  dupla  erit  ipfius 
*” ',x  IC  ,*  eft  autem  MI  dupla  eiufdeimj 
_ Igitur  reda  DI  & MI  arqua- 
n pr.ic-  Jes  funt  mter  fie ; eftque  n ME  aiqua- 
litt,  i»  }js  I )l  ( cum  ^qualiter  di- 

dent a centro  ) Ergo  o figura  DIM 
^ Cll^us  angulus  I rectus  quadratum 
* eft , & propterea  reda  DE  aqualis 
erit  DI  radio  circuli  DHG  3 fiue^> 
O radio  ME  ; cumque  arcus  NE  fie- 
miflis  fit  arcus  NO  fiubtenfi  a latere 
p pr.jr  pentagoni : p erit  reda  NE  latus  de- 
jr»  cagoni  eiufidem  circuli  EOF,  cuius 

2«xf»r»  <{  DE  latus  eft  inficripri  hexagoni  , 

• 1»  J.  cunr  fit  aequalis  radio  circuli  ME  : 
Eft  vero  axis  AB  perpendicularis 
ad  circulum  EOF » atque  DE  eft:  pa» 
* rallela  ipfi  AB  ; Ergo  r DE  perpen. 
l>,  2,  dicularis  quoque  erit  ad  planum„i 
circuli  EOF ; & propterea / ad  re- 

dtam 


Liber  VI!.  j4| 

flam  EN  in  eo  exiftentem ; Vnde-» 
in  triangulo  DNE  erit  angulus  DE  ept.it. 
N redlus , & propterea  t quadratum  Ij. 
ipfius  D N aquale  erit  quadrato 
lateris  decagoni  N E vna  e»un  ,« 

Suadrato  lateris  hexagoni  DEeiu f-  ,1bbam 
em  circuli  NOF : & ideo  u ND  x- 
qualis  erit  lateri  pentagoni  NO  e- 
iufdem  circuli  EOF  . Eadem  ratio- 
ne linguis  redtae  DO,  HO , &c.  ae- 
quales erunt  lingulis  lateribus  pen- 
tagoni NO,  OP , PF  3 &c.  ideoque 
* quinque  triangula  NDO,OHPf 

PKF , &c.  quorum  bales  funt  quin»  ^ 
que  latera  pentagoni  NOPF  inter 
ie  aqualia  , & sqmlatera  erunt  * 
Eadem  ratione  oftendentur  quinque 
triangula  DOH,  HPK,  KFL,&c. 
quorum  bafes  funt  quinque  latera—» 
pentagoni  DHKL  aquilatera , 8C 
inter  it,  & prioribus  aqualia  . Tan- 
dem quoniam  AC  ciuintupJu  poteft 
iplius  IC  * & elr  MI  dupla  iplius  I 
C ; Ergoj»  MA  in  I fecatur  extre-  yp*p. 
ma3  & media  ratione,  cuius  fegmen-  2*‘ 
.tum  .maius  erit  MI ; hoc  autem  s- 
quale  ell  circuli  radio  ID,  fcilicet  " : 
x lateri  hexagoni  circuli  DG  , erit*«pr. 
4 minus  Tegmentum  AI  aquale  late- 
ri  decagoni  eiufdem  circuli : ideo- $ 'x/f* 
que  * quadratum  ex  DA  > quod  bpr.tt 
quale  ell  duobus  quadratisex  DI  & /f. 

IA  ( cum  axis  AB  perpendicularis 
iit  oilenfus  ad  eius  radium  ID  ) erit  ttMt 
e aquale  quadrato  lateris  pentagoni; 
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&dpropterea  refta  DA  aequalis  erit 
lateri  pentagoni  DH  circulo  DG 
infcripti  > &fic  reliquae  omnes  AHj 
AK,  AL  9 &c.  pariterque  BN,  BO, 
BPj  &c.  erunt  inter  fe  aquales , & 
«quales  ipfis  lateribus  DH  , HK  > 
KL  9 &c.  Igitur  decem  « triangula 
vertices  in  A & B habentia  (tot  ni- 
mirum 9 quot  funt  latera  amborum 
pentagonorum  NOPF  &DH,KL) 
aequilatera  funt,  & inter  fe , & prio- 
ribus aqualia . Quapropter  viginti 
triangula  comprehendentia  lolidam 
f guram  intra  iphaeram  defcriptam_» 
aequilatera  funt , & inter  fe  «qua- 
lia. vt  propofitutn  fuerat.  Vocetur 
huiufmodt  figura  foiida  letfatdrum  . 

Corollarium  Sphaerae  diameter  ad 
latus  icofaedri  ell , vt  latus  hexago- 
ni cum  duplo  lateris  decagoni  ad 
latus  pentagoni . Nam  in  circulo 
DGeft  DH  latus  pentagoni,  &/ 
radius  DI  > feu  ei  aequalis  IM  eft  la- 
tus hexagoni;  eftque  IM  maius  feg* 
mentum  re&ieMA  diuifae  extrema  , 
& media  ratione : Ergo  g minus  eius 
fegmentum  AI  > & ei  aqualis  MB 
. funt  latera  decagoni  eiufdem  circu- 
li DG;  & propterea  diameter  ipha> 
rae  AB  ad  latus  icofaedri  DH  erit * 
Vt  fumma  lateris  hexagoni  IM  , & 
dupli  lateris  decagoni  AI  ad  latus 
pentagoni  DH  ab  eodem  circulo 
comprehenforum  • 

. PRO- 
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Libet  VII. 

PROPOSITIO  V.  I»  data  fpUrs 

figuram  fili  Jam  fub  duodecim  pinta, 
gonis  regularibus  inter  fi  aqualibus 
contentam  > infirtbere . Vocetur  au* 
tem  taUt  figura  Dodecaedruia^  . 
Tab.  VIII.  Fig.  5. 

Sit  fphara,  cuius  circulus  maxi- 
mus ABCD  > centrum  E . Defcn- 
bi  debet  intra  cam  imperata  figura , 
Ducantur  4 tres  diametri  AC,  BD, 
FH » quae  fint  ad  inuicem  perpen- 
diculares ; b & fecetur  EG  aqualis 
radio  cubi , feu  medietati  lateris  cu- 
bi infcripti  in  eadem  fphatra  : & f in 
plano  ABC  fiat  quadratum  RGIK  # 
quod  d erit  tertia  pars  quadrati  ex 
radio  A E ; & e fecetur  EG  in  M ex- 
trema, & media  ratione , cuius  ma- 
ius fegmenmm  fit  EM  9 feceturque 
/G  N aequalis  E M , iungaturque-^ 
reda  N l;  &g  a pundo  M ducatur 
MR  parallela  ipfi  GI , vel  EB , fe- 
cans  b NI  produdam  in  R,  & KI  in 
X ,■  atque  a pundo  R ducatur  Rv 
parallela  ipfi  KI  9 vel  EA , fecans 
•EB  in  V»  &«  a pungis  N,I  ad  pia-' 
nam  BEA  eleuenrur  perpendicula- 
res SIQj  ONP  ( qu<e  l inter  ft»  pa- 
rallelae erunt , & m in  eodem  plano, 
in  quo  reda  RN  iacet  ) fecentur- 
que»  NO,  PN. , fingute  aequales 
ipfi  G N , vel  EM ; &:  SI  , q!  fiant 
Ungulae  aquales  ipfi  EG  , coiuun- 
gancurque  reda  RS  9 SO  PQ,  QR; 
RE,  RO,  RP , SE , OE , PE,  EB  , 

Pa- 
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Patet  figuram  RSOPQjn  vno  pla- 
no paraiJellarum  SQjjOP  exiflere , 
Et  quoniam  GN  a qualis  fadia  eft  E 
M maiori  Tegmento;  rediae  EG , di- 
ui£e  in  M extrema y&  media  ratio- 
©(*.**•  ne  : Igitur  o EN  pariterquc  KM  in 
G in  eadem  media,  & extrema-* 
36'  '4*  ratione  fecanrui  , eritque  MN  x- 
pex  pr  qualis  EG  . Cumque  p propter  pa- 
u\ib+  raiieias  GI , MR  fit  RN  ad  IN , vt 
ey  %6  J14 N ad  NG  vel  4 vt  NE  ad  EG  ; 
atque  bropter  parallelas  EA,  KT , 
. VR  fit  VE  ad  KE , atque  RM  ad  X 
tihid,  vt  RjsJ  ad  IN,*  Igitur  r tam  N 
R in  I , quam  MR  in  X > quam  EV 
■iV  , in  K fecantur  extrema  » & media_j 
rprev4  -ratione ; Tuntque  f maiora  Tegmenta 
.*d,  lu  xm,  KE  a qualia , cum  fint  latera 
t pr.M,  oppofita  parallelogrammi  KM , & t 
liti.  1..  EG,  KE  latera  quadratri  KG  aqua- 
upr.itf,  |ja  punt . Ergo  u minora  fegmenta_j 
txpr.  VK  t RX  aqualia  funt  ipfi  G N . vel 
[x6.f.(,  NP , vel  EM  , vel  x VR  ei  oppofi- 
'x  pr.26  t2;  in  :parallelogrammo  VM  . Ec 
ypr!‘i,  <lu,a  y perpendicularis  ad  pia- 
' ub  s,  * num  AEB  eft  quoque  perpendicu- 
laris ad  NR  exiftentemin  eodem_j 
ipr.xit  plano;  Ergo  it  in  triangulo  RNP 
lib.5.  quadratum  ex  RP  aquale  erit  qua- 
icxur,  dratis  ex  R N , & ex  PN»TtU4ex 
7*  NG,vel  ex  RX  ei  aquali » Simi- 
liter propter  angulum  redium  RM 
N quadratum  ex  RN  aquale  eft 
quadratis  ex  RM,  & ex  MN»  vel 
cx  ei  aquali  MX;  Ergo  quadratum 


Libet  VI /.  16%  V ? 

cx  RP  squale  eft  eribus  quadratis  * i 
ex  MR  > ex  RX  * & ex  XM  ; & b b pr.t 4 
funt  duo  quadrata  ex  tota  MR  & R Ub  5 • 
X minori  Tegmento  , redU  diuifae 
extrema , & media  ratione»  tripla — » 
quadrati  ex  maiori  eius  fermento  M 
X:Igitur  quadratum  ex  Kr  quadru- 
plu  eft  quadrati  ex  MX,fen  quadrati 
KG:eft  vero  t quadratu  ex  SQ  qua-  c ex  pn 
druplu  quadrati  KG»eoquod  SQdu 
pia  eft  iplius  SI,feu  IG  : Ergo  qua- 
drata ex  RPj  & ex  SQjtqualia  uinr* 
ideoq;  recta-  d RP,  SQjiquaks  erat  j er  fr. 
Eadem  ratione  RO  a*qua Iis  erit  ei-  1?.  M* 
dem  SQ^,  & ideo  ipli  RP  : Quare—» 
in  pentagono  RSP  tres  redta  OR  , 

SQ»  RP  Tubtendentes  angulos  eius 
aequales  funt  inter  fe,&«  intermedia 
SQ  parallela  bali  OP  Tecat  fubtenfas  ,'<? 
RP  , RO  extrema  Si  media  ratione,  lib. 4. 
veluti  lecat  iplam  RN  in  l;  Sz  ma- 
iora earum  Tegmenta  aequalia  funt 
baliOP,  eo  quod/ SQ^au pia  iplius 
SI  j vel  MN  ad  OP  duplam  iplius 
NO,  vel  NG  eft  vt  MN  ad  eius  4. 
maius  Tegmentum  NG  redke  extre- 
ma,  & media  ratione  diuifte,  & Tunt  u ’ ** 
RO , RP  squales  ipli  SQj  & ex  ca 
relinquunt  vtrinque  portiones  squa- 
les ; quia  IS  , K^squales  Tunt , £ & 
eorum  portiones  inter  I , & Tubcen-  &ex 
Tas  RO  , RP  aequales  Tunt,  ficuti  x-  pr,  1*. 
quales  Tunt  portiones  ON,  NP  re-  lib  3» 
tix  parallela  ipli  SQ^  Igitur  b pen-  h expr, 
tagonumRSOPOregulareelK  Po-  7«  1-4* 
P ftea 
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B extenfuoi  ,*  erit  viciffim  AC  per- 
pendicularis ad  ambas  EB  * EO ; & 
cpr.  a*  lc^eo  c a<^  planum  per  eas  dutium  ; 
et  4!  * quod  in  fpnsera  efficiet  d circulum_> 
at.  6;  jBGDF  3 & e in  eo  infcribatur  tri- 
rfrJ*  angulum,  tequilaterum  BGF  , iun- 
epr.  s.  gamurquie  r etl*  AB , AF  & AG  . 
/,&/$.*  Oilendendum  eft  figuram  ABFG 
ftxpr,  efle  quaefitam . Quoniam/in  femi- 
30.1.4,  circulo  ABC  * reti*  line*  CA  > A 
?7Ji?,4  ® > AE  proportionales  funt  ,*  vtg  re- 
tia CA  ad  AE  % ita  erit  quadratum 
ex  C A ad  quadratum  ex  AB,*  & ita. 
erit  quadratum  ex  BA  ad  quadra- 

9<crpr‘  tum  ex  AE  ’ ^ ^ vt  re,^a  AE  ad  E. 
/7. 1.4.  C a ita  ell  quad  ratum  ex  AE  ad  qua.. 
ipr.tf.  dratumexhfi  t Igitur  i ex  compo- 
iih.  j.  fitione  ordinata  erit , vt  AC  ad  CE. 
tertiam  partem  eius  > ita  quadratum 
ef  AB  ad  quadratum  EB  ; & t propte- 
rea  quadratum  ipfius  AB.  triplum-*. 
mp.{o,  eft  quadrati  ipfius  EB;fed  m quadra- 
K*.j.  tum  ipfius  FB  , fcilicet  lateris,  tri- 
anguli-asquilateri  > inlcripti  circu- 
lo BD  , triplum  eli  quadrati  radij; 
n p,'  eius  EB . Ergo  « quadrata  retiarum 
Lb.  3.  AB  ^ & BF  aqualia  funt  inter  fe— > £ 

c tx  pr.  & 0 Pr0Pterea  AB  & BF  x- 

,7.  quales  erunt  - Eadem  ratione  tam_» 
retia  AF , quam  AG  aequalis  erft 
eidem  FB,  feu  BG , vel  FGj  & jpro- 
' pterea p quatuor  triangula  ABF,  A 
ft  4.  I.1  EG,  AGB  & BGF  aquiiatera  e« 
‘\  def.i  runt  & inter  fe  aequalia  . Et  haec 
hniHt . comprehendunt  folidam  figuram  q 

def- 
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defcriptam  intra  fphatram  ABCD* 
quod  imperatum  fuerat.  Vocetur 
didta  figura  ABFG  T enatarum  • 

Corollarium  Diameter  fphjerae  po- 
teftate  fefqui  altera,  eft  lateris  in* 
fcripti  tetraedii . Nam  fa&a  eft  C 
A fefquialtera  ipfius  AE  y & vt  CA 
ad  AE;  ita oftenfum elt  in  hac  pro- 
pofitione  quadratum  ipfius  CA  ad 
quadratum  AB  Jaceris  Tetraedii . 

PROPOSITIO  II.  In  dataffhcera 
/olidam  figuram  fub  ocio  triangulis  a 
quilattris  inter  fe  aqualibus  conten - 
tam  inferibere  » Vocetur  autem  talis 
figura  Oftaedrum.  Tabula  VIII*. 
Figura  *. 

Sit  data  Iphara  ABCD  > cuius 
centrum  E ► Defcribi  debet  intra_j 
eam  figura  imperata.  Ducantur  a 
tres  diametri  AC  9 BD , FG  ad  in. 
uicem  perpendiculares  3 & coniirn- 
gantur  reaa  AB,  AF , AD  > AG  , 
CB, CF*  CD  & CG  » Quoniam 
in  tribus  triangulis  AEB  y AEF , B 
EF  communia  latera  EB  3 AE  & E 
F funt  aequalia»  radij  nimirum  Iphae- 
rae  f Suntque  anguli  AEB  > AEF  & 
BEF  aquales , cum  radij  AE  y B£  1 
FE  ad  inuicem  perpendiculares  du- 
£ti  fint . Icitur  b ifofcelium  triangu-. 
lorum  bales  AB  r AF  > FB  aquales 
funt  inter  fe  ; & propterea  c trian- 
gnlumABF  squilaterum  erit.  Si-. 

mili 
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mili  ratione  reliqua  omnia  triangu- 
la BAG  , GAD  , DAF , FCB , B 
CG  3 GCD,  DCF  aequilatera  e- 
^ runt;  & d funt  inter  fe  aequalia,  cinn 
liCu4  quaelibet  triangula  habeant  la- 
tera communia  Igitur  figura  foii- 
da  ABCDGF  intra  fphaeram  def- 
cripta  comprehenfa  erit  fub  odio  tri- 
angulis aequilateris  , & inter  fe  x» 
qualibus , & hoc  erat  faciendum » 
Vocetur  huinfmodi  figura  folidau» 

Qfiaedrum  . 

* • / 

; 

Corollarium  Confiat  fphxrz  dia- 
metrum potefiate  duplam  elle  ; Et 
radium  lphitrae  potefiate  femiiTon 
efie  lateris  o&aedri . 

Nam  in  quolibet  triangulo  ABC 
,0  rrecrangulo  in  femicirculo  ABC*. 
hC>  2.  in:  quo  duo  latera  AB',  BC  aequalia 
» funt  quadratum/ hypothenufae  3 feu 
diametri  fphacrce  AC  duplum  e fi 
quadrati  lateris  AB;  quadra- 
8 ,x  tum  radij  EA , quod  efl  quarta  pars 
^5!  quadrati  AC , erit  femifiis  quadrati 
- latens  AB . 

EVCL  PROPOSITIO  III.  Tn  datafph** 

,r.  * raf olidam  figuram  wftribere  fub  fex 

XIII,  quadratis  aqualibus  contentam , 7 e» 

ntur  talis  fizura  y Cubus- « Tabu- 
la VIII.  Figura  5.  * 

Sit  data  fphara  ABDF,  cuius 
centrum  G * axis  AD  . Debet  in-» 
ea  inicribi  figura  imperas 2 <-  Sscetuc 

a refta 
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a reda  GH  quae  media  proportio-  a Pi- 
nalis fit  inter  radium  fpharae  GA 
eiufqiie  partem  tertiani ; erit  t>  eius  ni  4.‘ 
quadratum  tertia  pars  quadrati  ex  br.rp»' 
radio  fphara  G A , & t fiat  GO  ae-  J7.  ^4. 

? ualis  GH,  atque  per  duo  punfta 
I & O ducantur  duo  plana  ad  axim 
AD  ere&a,  ficuti  in  prima  propo- 
fitione  huius  fadtum  ert>  qu«ed  effi-  d*r.j 4 
cient  circulos  BMF  3 CRE  , & in_ * !**• 
illo  e ducantur  duae  diametri  BF  & /X‘u* 
MN  ad  iinuicem  perpendiculares  3 
& in  altero  circulo  ducatur/ diame-  f for.fr, 
ter  CE  parallela  ipfi  BF,  atque  R lS‘  ***• 
OS  parallela  ipli  MN , iungantur- 
que  rectae  BM  , MF , FN  , &c.  ,Et 
quoniam  iuntta  redh  GFm  triangu- 
loredtangulo  FGH^  quadratum-» 
radij  FG  , feu  G A aquale  eft  duo-  ,(  . 
bus  quadratis  FH  & HG  ; & erat 
quadratum  radij  AG  triplum  qua- 
drati ipfius  GH:  Ergo  quadratum  * •» 

ipfius  GF  feu  duo  quadrata  ipfarum 
FH  & HG  tripla  erunt  quadrati  ip- 
fius GH  ; & propterea  quadratum 
ipfius  FH  duplum  erit  quadrati  ip-  hpr|g 
lius  HG  ; eftque  b quadratum  ipfi- 
us  FM  duplum  quadrati  ipfius  FH 
( eo  quod  aneulus  FHM  redluseft, 

& FH  & HM  funt  radij  aquales 
eiufdem  circuli  BF);  Igitur  qua- 
dratum ipfius  FM  quadruplum  erit- 
quadrati  ipfius  HG  j & propterea-» 
i redla  FM  dupla  erit  ipfius  HG  . iexfr, 
Vnde  FM  aequalis  eritHO.  Ea-  «7.** 

dem' 
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dem  ratione  lingula;  redae  FN  9 N 
B &c.  squales  erunt  eidem  HO  » 
] ^nnt9lie  ^lingulae  B C , MR , FE  & 

NS  parallela:,  & aquales  eidem  H 
O » propterea  quod  coniungunt  ter* 
m pf.iQ  minos  radiorum  parallelorum  , & m 
Htf. a.  inter  fe  aequalium  > cum  aequaliter 
diftent  a cetro  circuli  maximi  fpha:- 
rae . Igitur  duodecim  didae  redae 
squales  funt  inter  Fe  ,*  & quia  axis 
, AD  perpendicularis  eft  ad  redas  M 
«r<.  N,  BF,  RS  & CE , & ideo  „ ad  pia- 
na  circulorum  BFM  & CER  > & re- 
dae BC,  MR>  FE,  NS  parallela; 
funt  axi  AD ; propterea  eaedem  re- 

© pnp.  o perpenciicu|ares  erunt  ipfas 

BM,  MF,  FN  ; &c.  atque  ad  CR> 
RE , &Ct  in  planis  eorundem  circu- 
pfr.ao  lorum  exiftentes . Similiterpangu- 
Ii  NBM , BMF  CRE , &c.  redi  e- 
rant , ciim  in  femicirculis  conftitu- 
3|r; ti  lint . Quapropter  q figurae  fex  B 
"*•  **  R,  RF , FS , SB , BF  & CE  erant 
quadrata  9 quae  comprehendunt  figu- 
ram intra  fphaeram  defc riptam__»  . 
quod  fuit  propofitum.  Vocetur  ta- 
lis figura  Cubus \ • 

C» rolUutm  Patet  fphaer»  diame- 
trum poteftate  triplam  elfe  lateris 
cubi  • Nam  fphaerae  radius  AG  fa- 
* **  dus  eft  triplus  poteftate  ipfius  HG, 
Jr'  eftque  AD  dupla  ipfius  AG , atque 
fr.i».  latus  cubi  BC  oftenfum  eft  duplum 
j.  ipfius  HG  • Ergo  r quadratum  AD 

tri- 
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triplum  tft  quadrati  Jatcris  cubi 


PROPOSITIO  IV.  Jn  data  fpber  A E VCt* 
fetidam  figuram  fub  viginti  triangu - 
iis  aquila  teris  s & inter  ft  aqualibus  * 11  * 
contentam  iufcribere  • Vocetur  au- 
tem tale  fetidum  Icofaedrum  «Ta- 
bula VIII.  Figura  4. 

In  fph;era , cuius  axis  AB , cen- 
trum C > circulus  maximus  ADBF 
infcribi  debet  figura  folida  impera- 
ta • Secetur  a CI  > quae  media  pro-  a prt>f 
portionalis  fit  inter  radium  fpharac  /.  i.cir 

AC , eiufque  partem  quintam : erit  pr.10. 
b eius  quadratum  quinta  pars  qua-  jjyx4“ 
drati  ra dij  fphxrx  AC  , &c  fecetur  l7  uC\ 
MC  aequalis  ipfi  CI,&  perl>&  cpr.  j. 
M ducantur  duo  plana  * ereda_»  *• 
ad  axim  AB,  atque  ad  circulum  A 

DB  ( vt  in  prima  propofitione  huius 
fadum  efl  ) qua;  d efficient  duos  cir-  «I  pr.14 
culos  DG  & EF  e inter  fe  aquales  , M*  t. 
&/paralIelos  ,*  eo  quod  iundti  radi;  * 'V* 
DI  & EM  aqualiter  diftant  a cen-  f pV/y/ 
tro  circuli  AE)B ; Et  g in  eifdem_>  lib.  6. 
circulis  infcribantur  duo  pentagona  $#*!• 
regularia  DHKL  & FPON  > ita  ”** **  ■ 
anguli  D&  F in  puda  diametraliter 
oppofita  fphaerae  D & F incidant;& 
a polis  fpharf  A&  B ad  fingulos  an- 
gulos pentagonoru  redae  iungantur 

AD,  AH,  &c.  BF,BP*&ct  Ducan- 
turque  redae  ND,  DO , &rc.Often- 
dendum  eil  viginti  triangula , corn- 

pre- 
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prehendentia  infcriptam  figuram-»* 
aqualia > & aequilatera  efle  • Diui- 
** txfr*  datur  b arcus  ON  bifariam  in  E ; 

■ ^iunganturque  redae  NE,  DE  & D 
C • Quoniam  quadratum  radij  AC 
liue  DC  quintuplum  eft  quadrati 
i/r.t9.  IC  : Suntq;  i duo  quadrata-» 

lil.  j,  * DI  & IC  aequalia  quadrato  radij  D 
C ( projpterea  quod  angulus  DIC 
*•  redus  elr , ciim  i axis  Ab  perpendi- 
hb.  6.  cularis  Iit  ad  -circulum  DG.)  Igi- 
tur duo  quadrata  DI  & IC  quintu- 
pla  flint  quadrati  i piius  IC  ; & pro- 
pterea  quadratum  iplius  DI  quadru- 
plum erit  quadrati  iplius  IC  • Vn- 
de  m reda  linea  DI  dupla  erit  iplius 
m f*  **  IC  ; eft  autem  MI  dupla  eiufdem— % 
f“5*  IC  . Igitur  redae  DI  & MI  aqua- 
npr.i*  Jes funt inter  fe ,*  eftque n ME aqua- 
a.  ei^tra  ])j  ( ciim  apqualiter  di- 
ftent  a centro  ) Ergo  o figura  DIM 
E cuius  angulus  I rectus  quadratum 
1 * * eft , & propterea  reda  Dfi  aequalis 
erit  DI  radio  circuli  DHG  , liue-* 
•..-4  radio  ME,*  cumque  arcus  NE  fe- 
millis  lit  arcus  NO  fubtenli  a latere 


Ut 

2.7.7.' 


rpr.  4* 
lib,4. 
ipr.  7, 


pentagoni ; p erit  reda  NE  latus  de- 
cagoni  eiufdem  circuli  EOF,  cuius 
q DE  latus  eft  inferipti  hexagoni  , 
cum  lit  aequalis  radio  circuli  ME  : 
Eft  vero  axis  AB  perpendicularis 
ad  circulum  EOF  > atque  DE  eft  pa- 
rallela ipli  AB  ; Ergo  r DE  perpen- 
dicularis quoque  erit  ad  planum-» 
circuli  EOF,*  & propterea/ ad  re- 
dam 
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dhm  EN  in  eo  exiftentem : Vnde-» 
in  triangulo  DNE  erit  angulus  DE  tpi-.it. 
N redlus , & propterea  t quadratum  l.j. 
iplius  D N aquale  erit  quadrato 
lateris  decagoni  N E vna  cum_> 

Suadrato  lateris  hexagoni  DEeiuf-  n»„Mt 
em  circuli  NOF : & ideo  u ND  ae-  * L 
qualis  erit  lateri  pentagoni  NO  e- 
iufdem  circuli  EOF  . Eadem  ratio- 
ne lingulae  redte  DO,  HO , &c.  ae- 
quales erunt  lingulis  lateribus  pen- 
tagoni NO,  OP , PF,  &c.  ideoqiie 
x quinque  triangula  NDO,  OHP  f * *'•  t, 
PKF , &c.  quorum  bafes  ftint  quin* 
que  latera  pentagoni  NOPF  inter 
le  aqualia  , & arquilatera  erunt  % 

Eadem  ratione  oftendentur  quinque 
triangula  DOH , HPK , KFL,  &c. 
quorum  bafes  funt  quinque  latera-» 
pentagoni  DHKL  aquilatera , & 
inter  ie,  & prioribus  aequalia  . T an- 
dem  quoniam  AC  quintuplu  poteft 
iplius  IC , & eft  MI  dupla  ipfius  I 
C ; Ergo/  MA  in  I fecatur  extre-  YW* 
ma,  & media  ratione,  cuius Tegmen-  2*‘  l'f* 
tum  .maius  erit  MI ; hoc  autem  ae- 
quale eft  circuli  radio  ID,  fcilicet 
a,  lateri  hexagoni  circuliDG,  er it*«pr. 
4 minus  fegmentum  AI  aequale  late*. 
ri  decagoni  eiufdem  circuli : ideo- 
que  b quadratum  ex  DA  > quod  b pV.iS 
quale  eft  duobus  quadratisex  DI  & l-s • 

I A ( cum  axis  AB  perpendicularis 
lit  oftenfus  ad  eius  radium  ID  ) erit 
«aequale  quadrato  lateris  pentagoni;  M. j, 

& 
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A ef  **  &rfpropterea  refta  DA  aequalis  erit 
»7**«4*  ]ateri  pentagoni  DH  circulo  DG 
infcripti  > &fic  reliquae  omnes  AH, 
AK,  AL , &c.  pariterque  BN,  BO, 
BP,  &c.  erunt  inter  fe  aequales , & 
«quales  ipfis  lateribus  DH  , HK , 
KL,  &c  Igitur  decem  « triangula 
7'  'u  vertices  in  A & B habentia  ( tot  ni- 
mirum , quot  funt  latera  amborum 
pentagonorum  NOPF  &DH,KL  ) 
aquilatera  funt,  & inter  fe , & prio- 
ribus aequalia . Quapropter  viginti 
triangula  comprehendentia  lolidam 
figuram  intra  lphaeram  defcriptam_j 
aequilatera  funt , & inter  fe  aequa- 
lia, vt  propofitum  fuerat.  Vocetur 
huiufmodi  figura  folida  ictfatdrum  • 

Corollarium  Sphaerae  diameter  ad 
latus  icofaedri  ell , vt  latus  hexago* 
ni  cum  duplo  lateris  decagoni  ad 
fexpr.  latus  pentagoni . Nam  in  circulo 
s.Ub.j,  DGeft  DH  latus  pentagoni,  &/ 
radius  DI  > feu  ei  aequalis  IM  eft  la- 
' tus  hexagoni;  eftque  IM  maius  feg« 

. mentum  regiae  M A diuifae  extrema  , 

t »*>*•  q,  me<jia  ratj0ne : Ergo  g minus  eius 
fegmentum  AI , & ei  aqualis  MB 
. funt  latera  decagoni  eiufdem  circu- 
li DG;  & propterea  diameter  fpha> 
rae  AB  ad  latus  icofaedri  DH  erit » 
Vt  fumma  lateris  hexagoni  IM  , & 
dupli  lateris  decagoni  AI  ad  latus 
pentagoni  DH  ab  eodem  circulo 
comprehenforum  • 

. PRO- 
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PROPOSITIO  V.  U data  fphara  evcl. 

figuram  folidam  fub  duodecim  pinta „ 
genu  regulanbut  inter  fe  afualtbue 
cont  sutam  , infertbere . Vocetur  au* 
ttm  talis  figura  Dodecaedrum_j  • 

Tab.  VIII.  Fig.  5«  . . 

Sit  fphara»  cuius  circulus  maxi- 
mus ABCD  > centrum  E.  Defcri-  • 
bi  debet  intra  eatn  imperata  figura . 
Ducantur  a tres  diametri  AC,  BD,  9 pr  10. 
FH  s quae  fint  ad  inuicem  perpen-  $•••** 
diculares  ; b & fecetur  EG  aqualis  fygp'  *' 
radio  cubi , feu  medietati  lateris  cu-  b pr.u 
bi  infcripti  in  eajdem  fphara  .*  & c in  M.  * *t 
plano  ABC  fiat  quadratum  EGIK , J*>r*J* 
quod  rf  erit  terti*  pars  quadrati  ex  t*'  JAe 
radio  AE ; & # fecetur  EG  in  M ex- 
trema,  & media  ratione , cuius  ma-  e*  Pr • 
ius  Tegmentum  fit  EM  » feceturque  h*‘ 
/GN  «qualis  E M , iungaturqutv 
recta  NI  j & ga  puncto  M ducatur  f *«*. 
MR  parallela  ipfi  GI , vel  EB , fe-  3-  /«l- 
cans  b NI  producam  in  R,  & KI  in 
X ; atque  a puncto  R ducatur  RV  h'exp/. 
parallela  ipli  KI  > vel  EA , fecans  »9.  /.«.* 
•EB  in  V>  & i 3 pim&is  N3I  ad  pia-  *.?*•  *• 
num  BEA  eleuentur  perpendicula-  ltt>  6 * 
res  SIQj  ONP  (qtfiel  inter  fe  pa-  Jpr.f. 
rallelae  erunt,  & m in  eodem  plano,  ***•  6 • 
in  quo  retfa  RN  iacet  ) fecentur-  ™',xJr 
que»  NO,  PN  , lingula?  aquales  n pr.  j. 
ipfi  G N , vel  EM  ; & SI , Qj  fiant  i*  *. 
nngula?  aquales  ipfi  EG  , coniun- 
ganturque  redta  RS  > SO  PQ,  QR: 

RB,  RO,  RP , SE  , OE , PE,  IE  . 

Pa- 
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ex  RP  icquale  eft  tribus  quadratis 
ex  MR  j ex  RX  , St  ex  XM  ; & k 
Tunt  duo  quadrata  ex  tota  MR  & R 
X minori  Tegmento , redta  diuifae 
extrema , & media  ratione»  tripla—» 
quadrati  ex  maiorieius  fermento  M 
figitur  quadratum  ex  RP  quadru- 
plu  eft  quadrati  ex  MX,Teu  quadrati 
KG:eft  vero  t quadratu  ex  SQ  qua- 
drupli quadrati  KG»eoquod  SQdu 
pia  eft  iplius  SI,feu  IG  :Ergo  qua- 
drata ex  RPj  & ex  SQaqualia  lunr* 
ideoq;  redia-  d RP,  SQjrquaks  erut 
Eadem  ratione  RO  a-qualis  erit  ei- 
dem SQ^,  Sc  ideo  ipfi  KP  : Quare—» 
in  pentagono  RSP  tres  redia  OR  , 
SQ»  RP  Tubcendentes  angulos  eius 
aequales  funt  inter  Te,&*  intermedia 
SQ  parallela  bafi  OP  fecat  TubtenTas 
RP  ’,  RO  extrema  St  media  ratione, 
veluti  lecat  i piam  RN  in  I;  St  ma  - 
iora earum  Tegmenta  aequalia  Tunt 
bafi  OP  , eo  quod / SQjiupla  iplius 
SI , vel  MN  ad  OP  duplam  iplius 
NO,  vel  NG  eft  vt  MN  ad  eius 
maius  Tegmentum  NG  redlae  extre- 
ma , & media  ratione  diu  i Te,  St  Tunt 
RO , RP  aequales  ipli  SQj  & ex  ea 
relinquunt  vtrinque  portiones  aqua- 
les,* quia  IS,  IQjequales  Tunt , g St 
eorum  portiones  inter  I , & Tubten- 
fas  RO  , RP  aequales  Tunt,  licuti  ae- 
quales Tunt  portiones  ON,  NP  re- 
dia  parallela  ipfi  SQ^  Igitur  h pen- 
tagonum  RSOPO  regulare  eft . Po- 
P ftea 
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ftca quia  in  triangulo  EVR  angulus 
ijr.it.  V redhis  eft , quadratum  i ex  ER  ae- 
iib . s.et  quale  erit  duobus  quadratis  ex  E V , 
ex  ?r*  & ex  VR  , feu  ’,ex  KV  , quae  often- 

VprJp.  fa  EEt ei  squalis  ; fed  i duo  quadra- 
ta  ex  EV,  & ex  eius  minori  Teg- 
mento VK  tripla  funt  quadrati  ma- 
ioris Tegmenti  KE  redta  diuifae  ex- 
trema , &:  media  ratione  ; Ergo  qua- 
dratum ex  ER  triplum  eft  quadrati 
KG.  Similiter  quia  in  triangulo  E 
NO  angulus  N redlus  eft,  quadra- 
.»  . tum  ex  EO  aquale  erit  duobus  qua-»' 
dratis  ex  EN  > & ex  NO,  feu  ex  ei 
aequali  GN  ; funtque  duo  quadrara 
ex  EN  , & ex  iriniori  Tegmento  N 
G radia;  diiiiftc  extrema»  & media 
ratione  tripla  quadrati  ex  EG  ma- 
>V  iori  Tegmento;  Ergo  quadratum  cx 
EO  triplum  eft  quadrati  KG  : non 
Tecus  oftenderur  quadratum  ex  EP 
triplum  quadrati  KG  : fuit  autem_j 
quadratum  radij  fphaerae  EA  tri- 
plum eiufdem  quadrati  KG  : Igitur 
quadrata  redlarum  ER,  EO»  EP,  & 
iV/  f4  EA  a qualia  funt , & ideo  m redte  E 
• R EO,  EP  , aquales  erunt  radio 
Tpha-ne  EA  , propterea  anguli  R , 
C,P  infuperficie  fphara:  exiftent . 
• ■ r Deinde  quia  SO  Perpendicularis  eft 

ad  planum  BEA  , n erit  quoque 
t,6%  eredla  ad  ei  contigua  EI  exilteotem 
opr.i*  m eodem  plano  ; & o eft  EI  pote- 
ftate  dupla  ipfius  EG  » & eiufdem 
GE  tripla  eft  poteftate  iemidiame- 

ter 
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ter  fphaerae  EA : Ergo  EI  poteftate 
fubfefquialtera  eft  radij  fpnarae  , 
ideo  />  EI  erit  diftantia  lateris  cubi 
a centro  fplmae;. & eft  SQbifariam  ** 
feCta  in  I,&  perpendicularis  ad  EI.? 
atque  eft  dupla  femilatejis  cubi  E 
G : Ergo.f  SQjeltlatus  cubi  inferi-  ^ **Jr' 
pti  in  fphara  ABCH  , &r  ideo  an- 
guli S,  CXPentaSon‘  R^P  in 
fuperficie  exiftent . Si  ereo  com- 
pleatur inferiptio  cubi  in  iph<era__», 
cuius  vnum  latus  eft  SQ>  & ab  eo- 
dem puntto  N radii  EA  fiiper  com-  % 1 
muni bali. OP  coftruatur  aliud  pen-  f ^ . 1 
tagonum  regulare , & r prioris qua-  x7> 
le  > verticem  habens  verfus  D , ha- 
bebit omnes,  angulos  in  fuperficie-» 
fphasra?*  & redta  linea  fubtendens 
angulum  pentagoni  parallela  bafi  O 
P,pari  modo  applicata  erit  fuper 
latere  inferipti  cubi  parallelo  ipli 
SQ^  . : / ‘ - 

Et  fimiliter  in  extremitatibus  B > . . , 

C,  D,  H reliquorum  quinque 
radiorum  conftrui  polfunt  bina  nenT  * ' 
tagona  5 regularia  & irqualiahaben- 
tia  angulos  in  fuperficie  fphaerae  , 
quorum  reftae  lubtendentes  angulos 
pentagonorum  aequidiftantes  "bafi- 
dus  applicatae-erunt  reliquis  decem 
lateribus  inferipti  cubi;  & propte- 
rea  omnia  dicfta  duodecim  pentago- 
na fe  fe  mutuo  tangent , tum  in  eo- 
rum lateribus  aiquidiftantibus  late- 
ribus cubi3  quorum  vnum  eft  OP, 

P a tum 
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tum  in  angulis  infci  tpti  cubi,  & ideo 
compoponent  folid-am  figuram—»» 
f Def.i  Vnde / infcripta  erit  in  fphaerafigu- 
bniui.  ra  folida  comprehenfa  a duodecim 
pentagonis  regularibus  aquali- 
bus . Quod  erat  faciendum.  Voce» 
tur  talis  figura  Dtdecasdrum  • - 

Corollarium  ‘Spira  ra:  diameter  ad 
latus  dodecaedri  eft  vt  latus  trian- 
guli aquilateri  ad  latus  decagoni , 
in  eodem  eireulo  defcriptorum  • 
c ex  N.am  f quadratum  diametri  fphar- 
pr.ih*  rx  AC  triplum  eft  quadrati  SQJa- 
u fir.30  ter  is  cubi , ficuti , u quadratum  late» 
1-5-  ris  triangu  li  triplum  eft  quadrati  la~ 

ii?P4  te“s  ^exa§oni  **  El‘£°*  AC  ad 
' * **  SQQta  eft  latus  trianguli  regularis 
ad  latus  hexagoni ; & vt  SQad  OP 
fcilicet  vt  maius  ad  Tegmentum  mi- 
nus reCtx  extrema , & media  ratione 
diuife  (vt  in  hac  propofitione  often- 
yexpr.  fuin  eft  ) > y ita  eft  latus  hexagoni 
f.  ad  latus  decagoni;  ergo  x,  ex  com- 
politione  ordinata  diameter  fpha:rat 
hb,}.  aq  ad  OP  latus  dodecaedn  erit, 
vt  latus  trianguli  regularis  ad  latus 
decagoni . 

S CHO  L I V M. 

» * 1 '+  • > * 

•*  j 

Quod  verd  praeter  has  quinque-' 
regulares  loliaas  figuras  , elfici  non 
poifit  alia,qu«e  a planis  figuris  squa- 
libus xquilateris  > & aquiangullis 

con- 
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contineatur , iic  offendetur  • 
AdcoEitutionem  anguli  /olidi  re- 
quiruntur dua?  conditiones , 4 pri- 
ma* vt  anguli  plani,  confutuentes 
folidum  anguium  , non  iint  paucio- 
res , quam  tres : fecunda  » b vt  om- 
nes , fimul  fumpti,  minores  lint  qua- 
tuor  redtis . Modo  quia  e angulus 
trianguli  aequilateri  tertia  pars  ell 
duorum  rcitorum  , ideft  fexta  pars 
quatitor  redtorutn  ; erunt  fex  angu- 
li trraguli  .eqtuiateri iex  partes  fcx- 
tae  quatuor  angulorum  redtorunx_* ; 
ideoque  aequales  erunt  quatuor  re- 
dis ; Etpropterea  S plura,  quam_j 
quinque  triangula  aquilacera  ad 
vnum  punitum  cum  fuis  angulis 
conuementia  non  conlhtuent  angu- 
lum folidum , fed  figurae  plana.  re- 
gulares, qua.  fpatium  folidum  com- 
are headeredobcn: , necsfle.eil , vt 
qngulos  folidof  conUituant.  Igittir 

F reter  pyramidem  , Oitaedrum  > & 
cofaearum  aliam  figuram  (olidam-* 
triangula  ipfaaqu  latera  conftituere 
non  poilupt* 

Secundo  quia  e angulus  quadrari 
quarta  parscft  quatuor  re.  o‘ium_>, 
erunt  quatuor  anguli  quadrati  aqua- 
les quatuor  rectis  j ideoque/plura  , 
quam  tria  qiiadrata  ad  vnum  puu- 
ctum  cum  fuis.angulis.conuenientia 
angulum  folidum  non  eificienc.  Et 
propterea  prater  cubum  nullam-» 
aliam  figuram  folidam  quadrata., 

‘ ’ P 'j  ipfa 
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ipla  conftituere  pofliint.  f <- 
, itxpr.  ' Tertio  quia  g angulus  pentagoni 
«*•/.»*  quinta  pars' eft  fex  angulorum  re-1 
ctorum  , ideftf  tres  partes  -decima* 
qiiatuor  redfconim  : erunt  cfuaiuOr 
anguli  pentagoni , /irnul  fhmpti , 
quales  duodecim- partibus  decimis 
quatuor  rCdfcbium,  fciiicet  erunt  ma- 
iores 3 quam  quatuor redii:  Et  ideo 
h ?''•*!  h plura,  quam  tria  pentagona  ad 
6‘  vinum  piiudlum  cum  fiiis  angulis 
conu ementia  non  conftituent  angd- 
liim  Tolidurfi.' Igitur  pra.ter  dode- 
caedrum  aliam  figuram  folidam_» 
peiltagbnanou  tonilituent . 
iexpr  Ouartd  quia*  angulus  hexagoni 
» /J.  i . * fexra  pars  e It  odio  angulorum  rtedio- 
fuin,  ideit  tertia  pars  quatuor  redto- 
rum  : tumt  .thrs'  ahguli  hexagbriE 
j f fimulTump^i  a qiialds  quitnor  angui 
libjs*  lis  reCtis  , & propterea  / tres  angu. 
Ii  exagonales  .'ad  vnum  pundtum_> 
conuenientes  non  confli  tuent  angu- 
lum /olidum ; ideoque  hexagona  , & 
dic  reliqua  omnes  figura  plana:  re- 
gulares , excedentes  numerum  fe- 
. . narium  angulorum  , inepta  erunt  ad 
anguli  roiidi  coniHtutionem*cum__* 
pauciores,  qudiii  tres  anguli  plani 
. lolidum  angulum  non  efficiant;  & 
propterea  quaelibet  figurae  planae 
regulares  plurium  > quam  quinque 
angulorum  corpus  aliquod  regulare 
componere  nequeunt*  Quapropter 
praeter  Pyramidem»  Odlaedrum_> 

*cu- 
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Cubum,  Icofaedrum,&  Dodecae- 
drum  nulla  alia  figura  conftrui  po- 
ceft  cx  coaptatione  planarum  figura- 
rum aequalium,  &' regularium.»  • 

Qu,)d  erat  oltendendum . 

PROPOSITIO  VI»  Cirta  d*tmm~» 

fph&ram  qttodhbet  ttgulart  ter  pus 
urcunfcnbtre  , & in  quohbtt  ipfo~ 
tum  festram  mfcr;btrt  » Tabula_j 

VII  j . ir JijUra  6. 

In  fphaera,  cuius  centrum  H , Sf  " ‘ ' 

axis  AC  cireiuiferibi  debet  quodli- 
bet ex  .dictis  corporibus  regulari- 
bus . 0 Infcribatur  in  fphara  corpus  a pr.  1 , 
illius  fpeciei  , quod  circunfcribi  de-  2.3.4««* 
bet ; litque  illud  ABFG  , & per-  $•*»» 
pendicularis  a centro  Iphara.  adpla- 
num  figure  BFG  > fiue  radius  inlcri- 
pti  folidi  fit  HE , & per  pundum_» 

C extremum  diametri  AC  b duca-  bexpr. 
tur  planum  KMN  parallelum  plano  ‘10./.  <?• 
BFG : er itquee  radius  HC  perpen-  c tx  fr< 
dicularis  quoque  ad  planum  KMN , J a 
& ideo  d omnes  recta  tangent  cir-  i.e.  et 
culos  maximos  per  diametrum  AC  « pr« 
extenfos;  &propterea  planum  KM 
N tanget  fphaeram . Rurfus  in  pyra» 
mide  HBFG  produda*  erit  figura  tfrop. 
difleda  KMN  fimiiis  bafi  BFG  , & 1 *•  l'fi 
omnia  latera  HN>  HM»  HK  aqua- 
lia  erunt,  cuin  eandem  rationem  ha-  * 

beant  ad  pyramidis  aqualia  latera.» 

BH  t FH  *GH  eo  quod  fu.iit  radi; 
fphxxx.  Eadem  ratione  fi  ducantur 
P 4 - pia- 
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■ plana  contingentia  fpharam  paral- 
lela balibus  reliquarum  pyramidum 
verticem  in  centro  fphara  H ha- 
bentium , in  qua  folicia  figura  ABF 
G refoluitur,  erunt  figura  plause 
circunfcripta  fimiles  figuris  inficrip- 
tis , & redta  omnes  a centio  fph.vra? 
H per  angulos  infcripca  figura;  vf- 
que  ad  externum  planu  duttse  erunt 
aqualesinter  fe*&  prioribus  HK  * 
; ‘i7'  HM,  HN,  eo  quod/eandem  racio- 
1 4’ nem  habent  ad  latera  aqualia  pyra- 
midum in  centro  fphara  verticem 
habentium  , feu  ad  radios  fphara  * 
quam  habent  radij  fphara , feu  fi- 
g<*J pr.  gura  circunfcriptaadf  aqualesra- 
*•* -i-4*  d ios. figura  infcript*.  Quare  plana 
•* yk*»  eihpjj  fpharajm  tangentia  in  eifdem. 
punfiis  K|  M,;  N,  R,  conucnient ; & 
ideo  folidam  figuram  efficient  fimi- 
1 iem  ipfi  ABFG  . Quod  erat  faci» 
* endum . 

Secundo  in  dato  corpore  regula- 
ri BAFG  infcribi  debet  fphara— > • 
Radio  HE  defcribatur  fphara  EO. 
Dico  hanc  effe  inlcriptam,  folido  ; 
* quia  radij  omnes  cuiuflibec  folidz 
fvgura  regularis  funt  aquales  inter 
fe  j vt  ex  quinque  pracedentibus 
propofitionibus  deducitur  . Ergo 
fphara  radio  HE  delcripta  necefia- 
hex  pri  no  h tangit  reliqua  plana  figura.  AB 
j(je0  i fpha-ra  RO  infcripta 
prip!  urit  coipon  regulari  ABFG.  Vc 
i def.i.  fuit  propofitum  . . . 

h*iHS  • Imis  . : 
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Iuxta  methodum  Theonis  vulga- 
tam >.pum  locis  huius  operis  , 
in  quibus  e^dem  Euch 
u i->.  proportiones  expo-  ; 

A . ;,.«untur . 

4 ' 

fumus  nwnttus  inditu/  hbrumjttun- 
dut  pro}ofin$nem  » Tertius 
* fag*n»m  hums  rsfli- 
tfttfsnu  . , i 


.11  E E R ..  I. ' • 1 

’ * '*•'**  i . # t ) k 

S VPER  data  re#a  linea  ter- 
O minata»  triangulum  aquila-* 
terum  conftituere  . lib.  i.  pro- 
pofit.  i.  , pagina  8. 

a - Ad  datura  pimdtnm , data  re&a 
linea  aqualem  re&am  lineam  po- 
nere. 1.2.  > IO^ 

2 Duabus  datis  reftis  lineis  inae- 
qualibus » de  maiore  aqualem__» 

. > minori  re&am  lineam  detrahe- 
re. i.  . ii. 

4 Si  duo  triangula  duo  latera  duo- 
bus lateribus  aqualia  habeant» 
vtruaque  vtrique , habeant  vero 
. & angulum  angulo  aqualem  fub 
...aqualibus'  rectis  lineis  conten-^ 
tum;  & balin  bafi  aqualem  hahe- 


374  Euclidis 
bunt ? qrifqife  (triangulum  trian- 
gulo fiqnile  > acretiquianguli  re- 
iiquis  aoguiis  aau^ks^run^Kt^- 

*-  quelvtriq\ie  ,fub  qriibuS  aqifalfa 
latera  fubtenduntur . 1.4.  11. 

$ rfofceiium  triangulorum  qui  ad 
bahtnfuntnriguii,  inter  fe  furit  ae- 
quales: & f vltcriuSprodudia.  iint 
«quales;  illa?  reQ:x  linea;  , qui  fub 
bali  funt  anguli,  inter  fe  aequales 
erunt . 1.  6,  iy# 

6 St  rrranguii  duo  anguli  «quales 
inter  fe  fuerint;  & /iib  «qualibus 
angulis  fubtenfa  latera  jtquaiia-t 
inter  fe  eiunt-  'i.  ao. 

7 Super  eadem  redta  linea , dua- 
bus eifdem  lecTis  lineis  ali«  duae 
redta  lineae  aquales  vtraque  veri- 

’que  , non  conftituentuf,  ad  a^iucl 
atque  aliud*  pundhim  ; ad  ea^Um 
partes  > erifdemque terminos  citm 
duabus  initio  dudtis  redtis  lineis 

, habentes  • deducitur  1.  ex  pt*.  Jr 

17* 

8 Siduo  triangula  duo  latera  ha- 
buerint duobus  lateribus  » vtrun» 
que  vtrfque  y «qualia  , habuerint 

- vero  & bafim  bafi  «qualem;  angu- 
lum quoque  fub  «qualibus  redtis 
lineis  contentum  angiilo«qualeni- 
habebunt  ^ it  7i  ! «s 'irj* 

9 Datum-  angulum  redlilineum-j 

bifariam  fecare  * 1.  8:  : • . 1 £• 

10  Datam  redlam  lineam  finitam_* 

bifariam  fecaie  • x*  9*  * 19» 

x Data 
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IX  Data  reda  linea  9 a pundo  in-» 
ea  dato  > redam  lineam  ad  angu- 
los redos  excitare  • 1 . 10.  ip. 

1 a Superdatam  reuam  lineam  in- 
finitam , a dato  pundo  quod  in~* 
ea  noneil*  perpendicularem  re- 
dam deducere  . 1*  ii;  ac» 

1 j Cum  reda  linea  fu  per  redam 
confidens  lineam  > angulos  facit , 

• aut  duos  rectos  > aut  duobus  redis 
aquales efficiet . 1.  12.  21. 

14  Si  ad  aliquam  redam  lineam  * 

atque  ad  eius  pwiilum  , duae  redae 
linea:  no n ad  eafdetn  partes  du- 
da; , eos  qui  finit  deinceps  angu- 
los duobus  redis  aquales  feCe- 
rint*  in  diredum  eruat  inter 
ipfa  reda  linea,  r.  13,  2;, 

15  Si  duse  reda  linea  fe  mutuo  fe- 

cuerint , angulos  qui  afd  verticem 
lunt  aquales  inter  fe  efficient,  1. 
C010II.  if. 

Cuiuicunqne  trranguli  vno  ia- 

- tere  ptodudo  » externus  angulus 

- vtroque  interno  & oppofito  ma- 
ior eit . 1,  Cor.  x8.  32» 

*7^  Cuiufcunque  trianguli  duo  an- 
guli duobus  redis  fiunt  minores  > 
omnifariam  fumpti » 1.  corollar. 

„ prop.  x8-  t 32. 

x&  Omnis  trianguli  maius  latus 
maiorem  angulum  fubtendit»  x» 

19-  1 . v 3** 

19  Omnis  trianguli  maior  angulus 
maiori  lateri  ftibtenditur  , 1,20. 
3 3.  Ora- 


' %l6  .Euclidis 

20  Omnis  trianguli  duo  latera  re- 

liquofunt  maiora , quomodocun- 
que  aflumpta . i.  21.  34. 

21  Si  fuper  trianguli  vno  latere  ab 

extremitatibus  duae  redse  lineae 
interius  conftituta  fuerint  ,.  hae 
eonftitutaj  reliquis  trianguli  duo- 
bus lateribus  minores  quidem__» 
erunt  > maiorem  vero  angulum 
continebunt  • i.  22.  35. 

22  Ex  tribus  redis  lineis  , quae 
funt  tribus  datis  redis  irneis  ae- 
quales , triaugulum  conftituere  * 
Oportet  autem  duas  reliqua  efle 
maiores  , omnifariam  fumptas  .* 

3uoniam  vniufcuiufque  trianguli 
uo  latera  omnifariam  fumpta_»  j 
reliquo  funt  maiora.  1.23.  36. 

2$  Ad  datam  redam  lineam  da» 
tumque  in  ea  pundum  , dato  an- 
gulo redilinto  aequalem  angu- 
lum redilineum  conftituere . 1. 
24.  37 • 

# 24  Si  duo  triangula  duo  latera-^ 
duobus  lateribus  aqualia  habue- 
rint , vtrunque  vtrique  , angulum 
vero  angulo  maiorem  fub  aqua- 
libus redis  lineis  contentum  ; & 
balin  ba/i  maiorem  habebunt  * 2. 
cor,  2«  prop.  6.  63 , 

ajr  Si  duo  triangula  duo  latera-» 
duobus  lateribus  aqualia  habue- 
rint, vtrunque  vtrique,  balin  ve- 
ro bali  maiorem : & angulum  fub 
sqiaiibus  redis  lineis  conten- 
tum 
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tum  angulo  maiorem  habebunt* 
z.  Cor.  2.  prop.  6,  6 j. 

Si  duo  triangula  duos  angulos 
duobus  angulis  aquales  habue- 

, rim,  vtrunq;  vtriq;  vnqrnq,*  latus 
vni  j lateri  aquale  3 fiue  quod  ae- 
qua ibus  adiacet  angulis»  leu  quod 
vni  aqualium  angulorum  fubten- 
ditur  .*  & reliqua  latera  reliquis 
lateribus  aqualia,  vtrunque  vtri- 

• que  , & reliquum  angulum  reli- 
quo angulo  aqualem  habebunt  „ 
l.a$;  3J. 

27  Si  in  duas  redlas  lineas  redia_» 
incidens  linea  alternarim  angulos 
aequales  inter  fe  fecerit ; paralle- 
la erunt  inter  fe  illa  retiae  lineae . 

28* 

28  Si  in  duas  retias  lineas  retia__» 
incidens  linea  externum  angu- 
lum interno , & oppofito  » & ad 
eafdem  partes  aqualem  fecerit  , 
aut  internos  & ad  eafdem  partes 
duobus  redtis  aquales  ; paralle- 
lae erunt  inter  fe  ipfx  retia  lineae* 

1.  28. 

2 9 In  parallelas  retias  lineas  re- 
tia incidens  linea  , & alternatim 
angulos  inter  fe  aequales  efficit  , 
& externum  interno , & oppofi* 
to , & ad  eafdem  partes  aequa- 
lem t & internos  & ;ad  eafdem—» 
partes  duobus  retiis  aequales  fa* 

- cit-  1.  15.  »5. 

30  Quae  eidem  retiae  linea  para 1- 

lola» 


$7$  Euclidis ' 
lelse , & inter  fe  funt  parallela 
•Vi.  17.  - 

$1  A dato  pundo  * datas  redae  li* 
nere  parallelam  redam  lineam  du- 
cie*  1.  cor.  16,  ' jo* 

51  Cuiufcunquetrianguli  vno  la- 
tere vfterius  prodttdo:  externus 
angulus  duobus  internis  & oppo- 
litis  eft  aqualis  • Et  trianguli  tres 
interni  anguli  duobus  funt  redis 
? quales . 1.  18.  - $1* 

33  Reda  Jineae  qua  aquales  & 

parallelas  lineas  ad  partes  eafdem 
coniungunt , & ipft  aquales  & 
parallelae  funt..  1*27.  41* 

34  Pariiielograinmorum  fpatioiii 
a qualia-  fime  inter  fe  quae  ex  ad* 

» uerfo  & latera  & anguli : atque-* 

' illa  bifariam  fecat  diameter-  1* 
-2 dw  - 39* 

Parallelogramma  fiiper  eadem 
baff  & in  eifdeni  parallelis  con~ 

• ftitUta>  inter  fe  funt  aqualia^-»  - 
-•i*5  . : qtv 

36  Parallelogramma  fiiper  aequa- . 
Jkbus  bafibus  j & in  eifaem  paral- 
lelis conftituta , inter  fe  funt  a?» 
qaalia.  131.  4 6t 

17  Triangula  fuper  eadem  bafi 

- conftituta , &-in  eifdem  paralie* 

lis  $ inter  fe  funt  aequalia  - 1. 
32«  * ftS* 

38  Triangula  fuper  aqualibus  ba- 
libns  conftituta  & in  eiidem  paral- 

- ie iis  > inter  fe  funt  &quafinL_j.  * 

1. 
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. . ■ r.  ? 2.  ' • , " i 4?. 

T riangula  «qualia  liiper  eadem 
- bafi , & ad  eafdem  partes  confti. 
tuta ; &r  in  eifdem  funt  parallelis  . 
4.  cx  prop.  I.  '•  147* 

40  T nangula  «qualia  fuper  «qua- 

libus baiibus  & ad  eafdem' partes 
conilituta&r  ia  eifdem  funt  paral- 
lelis. 4.  ex  n.  147. 

41  Si  parallelogramnium  cum  tri- 
angulo eandem  bafin  habuerit  , 
in  eifdemque  fuerit  parallelis  , 
duplum  erit  parallelogramnium 
ipiius 'trianguli,  1.  cor.  i.  prop. 

r*  4 9m 

4 a Dato  triangulo  aquaje  patal- 
lelogrammum  conftituereindato 
angulo  redilineo,  x.  3%.  u > 5o, 

45  > In  omni  parailelogramo,  com- 
plementa  eorum  qua  circa  dia- 
metrum funt  paralielogrammo- 
rahi  # inter  le  funt  «qualia-#  . 
4.  19.  ...  * 

44  'Ad  datam  re&am  lineam  ' di- 

to triangulo  aquale  parallelo^ 
grammum:  applicare  in  dato  Uh- 
giilo  re&ilineo . 4.  20.  1 '185. 

45  Dato  reftilineo  aquale  paral- 
lelogrammum  conftituere  in  da- 

: to  angulo  re&ilineo.  4.  ao.  x86» 

46  A data  re<Sa  linea  quadratum-» 

* defcribere  * 1. 14*  *'  J 1 5 - ■ ‘ ' $ 1. 

47  In  reftan gul is  triangulis  , qua- 
dratum quod  a latere  re&um  an. 
guium  fubtendence  defcribitur  g 

- : 5 qua- 


xj8o  - Muclidh7. 

'■ \ aquale  eft  eis  , qua  a lateribus 
regium  angulum 'i  i continentibus 

- idefcribunttirni  quadraos-i  5.  :i  * 

a.32.  * .•  ' " 3 £U 

48  Si  quadratum  quod  ab  vno  te- 

- iterum  , trianguli  • defcribitur  , ae- 

qualefiteis  ^;  qit£  ajreliquis  tri- 
anguli lateribus-  defcribunrur  * 
. quadratis : angulus  comprehen- 
. ilis  fub  reliquis  duobus  trianguli 
lateribus*  redus  eft»  5.  ex  ap* 

- ,»5»..  • **'  r'  ■ ’ 


X .1*  B EiR  • ‘I  T»  • 

! , 

1 " 0 

J .Si  fuerint  crux-  reda;  lineae , fe- 
j.csturque  ipfa  rumi  altera  in  quot- 
cunque  fegmenra  : redangulum 
eomprehenfnm  fub  illis  duabus 
redis  lineis  > aequale  eft  eis  re- 
.ihtngulis  , quae  fub  infecta  & quo- 
libet' Tegmentorum,  .comprehen- 
4«ntur*  4. 1*  149* 

•i:>  Si.  reda  linea  feda  fit  vmm-* 
.cqyeji  redangula  qua&  -fub  rora  & 
. /quolibet  legmentmum  1 compre- 
r&ndiintur».:a;qiiaiia  fiuit  ei  > quod 
:a  toja fit, quadrato.  4.  r*  149« 
? Si  reda  linea  feda  fit  vtctm- 
„ que  daugulum  fub  tota  & vno 
< iegmenjprum,  COmpy ehenfutn_» 
^quale  eft  & illi  > quod  iegiiien- 
tis  comprehenditur , redangulo',. 
. & illi  ,*  quod  a prxdido  fegtnen- 
to  defcribitw  quadrato  • 4*  1. 
*5?.t . Si 
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4 Si  redla  Iine3  fecla  fit  vtcun- 
que;  quadratum  > quod  a tota^» 
dcfcribitur , aquale  efl  & illis 
quae  a fepmenris  defcribuntur 
quadratis  j & ei,  quod  bis  fub 
fegmentis  comprehenditur , re- 
dl  an  gulo.  5.  cor.  pro.  19«  a?5* 

5 Si  redla  linea  (ecetur  in  aqua- 

lia & non  aqualia : redlanguium 
fub  ina-qualibus  fegmentis  totius 
comprenenfum  vna  cum  quadra- 
to, quod  ab  intermedia  fettio* 
num>  aquale  efteiquoda  dimi- 
dia defcribitur,  quadrato  • 5»c<)w 
roll-  aa.  140* 

6 Si  redla  linea  bifariam  fecetur, 
& Illi  redla  quadam  linea^  in  re* 
dium  adijciatur,  redlanguium__» 
comprehenfum  fub  tota  qum  adie* 
dia  & adiedta » fimul  cum  quadra- 
to a dimidia , aquale  eil  quadra- 
to a linea  , qua  tum  ex  dimidia  , 

. cum  ex  adiedia  componitur  , tan- 
quam  ab  vna  defcripto  . 5.  coroll. 
a a.  a 40. 

7 Si  redla  linea  fecetur  vtcun- 

que : quod  a tota , quodque  ab 
vno  fegmentorum  > vtraque  fimul 
quadrata  > aqualia  funt  & illi  > 
quod  bis  fub  tota  & dicio  feg- 
mento  comprehenditur  , redlan- 
gulo  , & ilii , quod  a rei  quo  feg- 
mento  fit , quadrato.  5.corollar. 
prop.  ao.  137. 

8 Si  redi  a linea  fecetur  vtcunque; 

re- 
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' reflanguitrm  quater  comprehen- 
fum  fub  tota-  & vno"  Tegmen  to- 
rum » cum  eo , quod  a reliquo 
Tegmento  fit  quadrato  > aequale-* 

' eft  ei , quod  a tota  & dido  feg- 
mento  , tanquam  ab  vna  linea_j 
defcribitur  , quadrato  . f . coroll. 
ai.  a*8- 

9 Si  refla  linea  fecetur  in  aequa- 
lia & non  aqualia : quadrata  quae 

• ab  inaequalibus  totius  Tegmentis 
- fiunt,  duplicia  liint&  eius  quod  a 

* dimidia,  & eius  quod  ab  inter- 

media feflionum  fit , quadrato- 
rum* J.  2J*V  24°* 

JO  Si  refla  linea  fecetur  bifariam» 
adijeiatur  autem  ei  in  reflum_> 
quaepiam  refla  linea ; quod  a tota 
*'cum  adiunfla , & quod  ab  adiun- 
fla  , \rtraque  fimul  quadrata  , du- 
plicia funt  & eius  quod  a dimi- 
dia » & eius  quod  a compofita-» 
ex  dimidia  & adiunfla , tanquam 
ab  vnadeferiptum  fit , quadrato- 
rum. 5-  33»  *4o. 

it  Datam  reflam  lineam  Tecare  > 
vt  comprehenfum  Tub  tota  & al- 
tero Tegmentorum  reflangtihim , 
aquale  fit  ei , quod  a reliquo  Teg- 
mento fit , quadrato*  4*  *5 
ia  In ambly goniis  triangulis,  qua- 
dratum quod  fit  a latere  angu- 
lum obtufum  Tubtendente , ma- 
ius eft  quadratis  quae  fiunt  a late- 
ribus obtufum  angulum  compre- 
- • hen* 
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he ridentibus  > pro  quantitate  re- 
■ flanguii  bis  comprehenfi , & ab 
vno  iaterutri qua  fimt  circa  obtu- 
. fum  ab  jnbinft,  in  quod  ,-cum  pro- 

• rraflum  inerit , Cadit  perdendi- 
cularis  , & ab  ailumpta  exterius 

* linea  fu b perpendiculari  propc-^ 

anguium  obtufum . .5*  coroliar. 
a8.  - . . 250. 

ij  In  oxygonijs  triangulis , qua- 
- diarum  a latere  anguium  acutum 
v’  fubtendente,  minus  eft  quadratis 
qua;  Hunc  'a  lateribus  acutum  an- 
gulum  comprehendentibus  , pro 
’ quantitate  reflanguli  bis  com- 
prehenfi , & ab  vno  laterum , quae 
-•  iunt  circa  acutum  angulum  > in—» 
quod  perpendicularis  cadit  3 & ab 
aflumpta  interiu?  itnea  fub  per- 

Iiendiculari  prof  acutum  angu- 
um.  y.cor.  29.  m . j ; 053, 
14  Dato  reflilineo  aequale  qua- 
dratum conftituere  i 4. 2H  1S7* 

LIBER  I Il  i.. 

'■  «V  f!',  * 

x Daci  circulicentrnm  reperire. 

2«  I,  *'  - - ■ ’ l : v 

a ? Si  in  circuli  peri pheria  duo 
quaelibet  punfla  accepta  fuerint  9 
refla  linea  qua:  ad  ipfa  punfla_j 
adiuftgitur  > intra  circulum  cader  * 

2,4* 

3 Si  in  circulo-  refla  qu£dam_> 
linea  per  centrum-  extenfa  quan- 

dam 
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redangulum  quater  coraprehen- 
Tum  fub  tot  a-  & vno"  Tegmento- 
rum , cum  eo,  quod  a reliquo 
Tegmento  fit  quadrato  > aequale--» 

' eft  ei  > quod  a tota  & dido  Teg- 
mento, tanquam  ab  vna  lineauj 
deferibitur  , quadrato  • y.  coroll. 
ai. 

£ Si  reda  linea  (ecetur  in  aequa- 

• lia  & non  aqualia : quadrata  qu^ 

• ab  inaequalibus  totius  Tegmentis 
- fiunt,  duplicia  funt  & eius  quod  a 

• dimidia,  & eius  quod  ab  inter- 

media fedionum  fit , quadrato- 
rum* .24°» 

io  Si  reda  linea  fecetur  bifariam, 
adifeiatur  autem  ei  in  redunu* 
quaepiam  reda  linea ; quod  & tota 
••'cum  adiunda , & quod  ab  adiun- 
da  , vtraque  frmul  quadrata  ^du- 
plicia funt  & eius  quod  a dimi- 
dia > & eius  quod  a compofita-» 
ex  dimidia  & adiunda , tanquam 
ab  vna  delcriptum  lit , quadrato- 
rum. 5- aj* 

lf  Datam  redam  lineam  Tecare  , 
vt  comprehenTum  Tub  tota  & al- 
tero Tegmentorum  redangtilum , 
aquale  fit  ei > qabd  a reliquo  Teg- 
mento fit , quadrato*  4* 2 5 
ia  In amblygoniis  triangulis,  qua- 
dratum quod  fit  a latere  angu- 
lum obtufnm  Tubtendente , ma- 
ius eft  quadratis  quae  fiunt  a late- 
ribus obtuTum  angulum  compre- 
: hen* 
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hendentibus  , pro  quantitate  re- 

• dianguli  bis  comprehenfi , & ab 
.vno  laterum  qua  funt  circa  obtu- 

i fum  abgnhirft,  in  quod  ,,-cum  pro- 

• rradtum  inent,  Cadit  perdendi- 
cuiaris  > & ab  ailumpta  exterius 

• linea  fub  perpendiculari  prope— * 

angulum  obtufum . 5.  corollar. 
a8.  .r  , . • • . -f  . 250. 

13  In  oxygonijs  triangulis  , qua- 

- • dratum  a latere  angulum  acutum 

fubtendente , minus  eft  quadratis 
qua:  fiunt  a lateribus  acutum  an* 

r. • gulum  comprehendentibus  , pro 

« quantitate  redtanguli  bis  com« 
prehenli , & ab  vno  laterum , quae 

• funt  circa  acutum  angulum  > in—» 
quod  perpendicularis  cadit  * & ab 
affumpta  interius  linea  fub  per- 
pendiculari prope  acutum  angu- 

' Ium.  y.cor.  2 9.  m . j r ftja. 

14  Dato  redtilineo  aeqiiale  qua- 
dratum conftituere  i 4.2  u 1S7, 


LIBER 

r>  . r .yt  a i!-.  ? / , p . • 

'i'  I)ati  circuli  centrum  reperire • 

2.  I,  / - t . • •!*«'«.  • V 

a:;Siin  circuli  peripheria  duo 
quaelibet  pun&a  accepta  fuerint  s 
retia  linea  qua;  ad  ipfa  pundbLj 
adi  ungitur /mtra  circulu  m cadet  * 
2. 4*  1 

3 Si  in  circulo-  redta  qusedam._» 
linea  per  centrum*  extenfa  quan- 

dam 


384  Euclidis  *' 
damiioii  per  tentrnm  extenfam_j 
* biforiair,  feCet;  & ad  angulosre- 
' ‘dos'  ipfarii  fecabit.  Et  fi  ad  an- 
' gulos  rcdos  eam  fecet,  bifariam 
; quoqueleam  fecafeft . a.  a.  $6, 
4 Si  in  circulo  duae  redae  lineae 
-fefe  mutuo  fecent  non  per  cen- 
trum extenfae . fefe  mutuo  bifari- 
am non  fecabunt.  a }.  57* 

y Si  duo  circuli  fefe  mutuo  fe- 
cent , non  erit  iliorum  idem  cen- 
< : trum  • a.  5 • ! . 59. 

Si  duo  circuli  /efe  mutuo  inte- 
rius tangant,  eorum  non  erit  idem 
centrum . a.  5.  59. 

7 Si  in  diametro  circuli  quod- 
piam fumatur  pundum,  quod  cir- 
d culi  centrum  non  fit , ab  eoquc-» 
-ipundo  in  circulum qnaedam  redae 
linea?  cadant : maxima  quidem_i 
' > erit  ea  in  qua  centrum  » minima 
vero  reliqua;  aliarum  vero  f pro- 
pinquior ./illi  qua;  per  centrum_* 
ducitur,  remotiore femper  maior 
eft  • Dfiaelautem  folum  redae  li- 
neae aequales  ab  eodem  pundo  in 
, circulum  cadunt  * • ad  vtrafque-/ 
, partes  minimae, 2. 6,  59.  - : 

8'  Si  extra  cireuhim^fumatur  pun- 
dura  quodpiam  > abeoque  pundo 
ad  circulum  deducantur  redae 
quaedam  lineae  quarum  vna  qui- 
, dem  per  centrum  protendatur , 
reliquae  vero  vt  libet  ; in  cauarou? 
peiipheriam  cidenuum.  .redarum 
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linearum  maxima  quidem  eft  illa » 
j-quje  per  centrum  ducitur ; alia- 
rum autem  propinquior  ei  , qux 
per  centrum  tranfit , remoriorem, 
lemper  maior  eft.In  conuejcavord 
c peripheriam  cadentium  re&arum 
. linearum  , minima  quiderii  eft  il- 
ia , quae  inter  pun&um  & diam  eft? 
trurn  interponitur  : a Harum  au- 
tem , ea  qua?  propinquior  eft  mi- 
nimae , «remotiore  feinper  minor 
eft  - Dme  autem  tantum  refta:  ii-, 
neae  aequales  ab  eo  pun&o  in  ip- 
fum  circulum  cadunt  > ad  vtraf- 
. que  partes  minimaNi.  a?»  6,  . • 59. 
9 < Si  in  circulo  acceptum  fuerit 
pundhim  aliquod  , & ab  eo  pun- 
ito ad  circulum  cadant  pltires 
quam  duas  re&ae  lineae  aequales  » 
acceptum  punftum  centrum  ipfi- 
:ns  eli circuli . a-  cor,  i<V  : £a. 
io  Circulus  circulum  in  pluribus 
quam  duobus  punitis  non  fecac . 
i'  7*  . ... 

ai  Siduo  circuli  fe  fe  intus  con- 
tingant, atque  accepta  fuerint  eo* 
- rum  centra , ad 'eorum  centra_, 
adiuneta  redia  linea  & producta  , 
xn  cdnta/Lfl^rculorih^wdcia  8-dq, 
Si  duo  circuli  ie  fe  exterius 
-contingant  , linea  re<fta  qua  ad 
centra  eorum  adiungitur , per 
contadtum  illum  traniibic.  lib,  a, 
prop.  8.  Cf. 

15  Circulus  circulum  non  tangit 


38*6-  Euclidis  -K‘ 
in  pluribus  pun&is , quam  vno  , 
fme  intus  fiue  extra  tangat,  lib.  a 
prop,  p.  6f. 

<4  In  circulp  «quales  reda:  linex ' 
&qualiter>  diftanc  a ;ce»tro  * „Et 
■quae  aequaliter,  idiftant  a fcentro» 
aequales  funt  inter  fe , a.  iq.  66t 
iy  In  circulo  maxima  quident-» 
linea  eft  diameter:  aliarum  au- 
tem propinquior  centro , remo- 
tiore femper  maior,  a«ii.  6 8. 

16  Quae  ab  extremitate  diametri 
cuiulque  circuli  ad  angulos  redos 
ducitur  > extra  ipfum  circulum-» 
cadet , & in  locum  inter  ipfam 
redanv  lineam  & peripheriam_» 
comprehenfum » altera  reda  linea 
non  cadet . Et  femicirculi  qui- 
dem angulus  quouis  angulo  acu- 
to redi  lineo  maior  eft , reliquus 

^autem.minor  i a.  2i,  : . 8a. 

17  A dato  pundo  redam  lineam-» 
ducere  , quae  datum  tangat  circu- 

$lum.  2.  22.  8$. 

18  Si  circulum  tangat  reda  qua> 

• piam  linea,  a centro  autem  ad 

contactum  adiungatur  reda  quae- 
dam linea:  quae adiunda  fuerint , 
ad  ipfam  contingentem  perpen- 
dicularis erit.  a.  2 84. 
Ip  Si  circulum  tetigerit  reda-» 
quaepiam  linxa , a contadu  autem 
reda  linea  ad  angulos  redos  ipli 
- tangenti  excicetur , in  excitata—» 
erit  centrum  circuli  • 2.  84* 

In—» 
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ao  In  circulo  angulus  ad  centrum 
duplex  efl  anguli  ad  peripheri- 
am  1 cum  fuerit  eadem  peripheria 
bafis  angulorum . 2.  13.  * 69. 

21  In  circulo  , qui  in  eodem  fig- 

mento funt  anguli  funt  inter  f<u# 
aequales  2.  prop.  14.  . 71. 

22  QuadriI3ter0.ru  in  circuli^'  def- 

criptorum  anguliqui  ex  adtierfo* 
duobus  redis,  funt  aquales*  lib. 
a.  15-  ‘ 73* 

2 3 Super  eadem  reda  linea  j duo 
fegmenta  circulorum  fimiiia  &• 
inaequalia  non  conftifuentur  ad 
eafdem  partes . 7.  ex  1 f.  2 ? ?• 

24  Super  «qualibus  redis  lineis 

fmilia  circulorum  fegmenta  funt 
inter  fe  aqualia . 5. ex  15.  22  \ 

a?  Circuli  fegmen  todato*  deferi- 
bere  circulum , cuius  eft  fegmen- 
< tum  .,(a.  1.  . ^ 

26  In  a qualibus  ■ circulis,  aquales 
anguli  «qualibus  peripherijs  ijiff- 
...  llunt  fiue  ad  centra,  3 fiue  ad  .pe- 
ripherias  eonflitutiinfiflanc . lib. 
- 2 . 1 6.  . 75. 

37.  In  «qualibus  circulis*  anguli 
' qui  aqualibus  peripherijs  infi- 
fiunt , liint  inter  fe  aquales  fiue_-* 
ad  centra  , fue  ad  peripherijs 
confhtutiinfiftanf.  2.17.  ,77. 

aS  In  aqualibus  circulis  aquales 
red«  lineae  aquales  peijpherias 
auferunt , maiorem  quidei,n , ma- 
iori* minorem  autem*  minori. 
2, 18,  7&  In 
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39  In  aqualibus  circulis  , aqua, 
les  peripherias  aequales  redia  li- 
nea fubtendunt . 2,  18.  ";7& 

5o  Datam  peripheriam  bifariam 
fecare . a.  ex.  ip.  . 7 P* 

* t In  circulo  angulus  qui  m 1 emi- 
circulo  , redtus  eft  : qui  autem.-» 
in  maiore  fegmento,  minor  redto  ; 

• qui  vero  in  minore  fegmento  > 
maior  eft  redto.  Et  inluper  an- 

- eulus  maioris  fegmenti , redto 
quidem  maior  eft : minoris  autem 
fegmenti  angulus,  minor  eft  re- 

dto.  a. 20.  - ■;*  •.  8o« 

$2  : Si  circulum  tetigerit  aliqua  re- 
aa linea,  a contadtu  autem  pro- 
1 ducatur  quaedam  redta’  linea  cir- 
culum fecans:  anguli  quos  ad  con- 
-■  tingentem  facit  , aequales- funt  ijs 
qui  in  alternis  circuli  fegmenti 
’ confiftunt  angulis,  a.  »4- 

Superdata  rcdla  linea  defcn- 
bere  fegmentum  circuli , quoJ 
capiat  angulum  aequalem  dato  ai<„ 
. gulo  redhlineo  • 2.  a*.  . 87- 

A dato  circulo  fegmentum  ab 
fcindere  capiens  angulum  arqua 
lem  dato  angulo  redfcilineo  • lib. 
3.  prop.  26,  88. 

,,#55  i in  circulo  dux  redrae  lineae 
*>  ‘ fefe  mutuo  fecuerint,  rediangu- 

lum  comprehenfum  fub  Tegmen- 
tis vnius  , aquale  eft  ei  » quod  fub 
Tegmentis  alterius  comprehendi- 
tur rc&sngulum»  q,  a a.  • 

..  - Si 
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Si  extra  circulum  fumatur  pun- 
ftiittt  aliquod  > ab  eoque  in  circu- 
lum cadant  dux  redx  linea  i qua- 
lum altera  quidem  circulum  fi»- 
..  cet-,*  altera:  vero  tangat:  quod  fub 
tota  fecanre , & exterius  inter 
1 pundum  & connexam  periphe- 
riara  aflumpta  comprehenditur 
* redangulum, , aequale  erit  ei  , 
quod  a tangente  defcribitur  > qua- 
' drato.  4.  aa«  . • . >:•  ••  1 88. 

37  Siextra  circulum  fumatur  pun- 
dpm  aliquod  , ab  coque  pundo 
in  circulum  cadant  duae  redx  lir 
nex  ^quarum  altera  circulum_i 
t fecet * altera  in  eum  incidat,  fit 
q autem:  quod  fub  tota  fecante  & 
n exterius  inter  pundum;&  con- 
mexam  peripheriam  afliimpta_»  l 
comprehenditur  redangulum_i 
; aequale  e i>  quod  ab  incidente  def’ 
icnhitur.  quadrato:  incidens  ipfa 
u circulum  (anget*  .4,:^  . 1 §8. 


'I  Lr, 


S£ 
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■»  'In; dato  circulo , redam  line*. 
‘HWn  raccommodare  aqualem  datae 
•Tredx  linex»  qux  citcuii  diametro 
non  fit  maior.  ^ 

» :In  dato  circulo  j triangulum  « 
xdeferibere  datQjr^ngulojxquiim- 
«guinnu  5.3,  dip:b  015  b c ;2°*t 
Carca  datumcirculum  triangu- 
lum  defcribere4dato triangulo  p- 
Q*.  qui- 
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: qui  angulum:.  5.4.  . ’ ^ 204, 

4 In  dato  triangulo  , circulum_< 

, infcribere . 5 • 6,  . ?•  aog, 

5 Circa  datuni  triangulum  * cir- 
culum defcribere . a.  ex.  1,,  54. 

<$'  In  dato  circulo  3 quadratuju_» 
defcribere  .5*  3-'  r . .1*01. 
.7  Circa  datum  circulum  * ; qua- 
* dratum  defcribere  *n  15*  4.  ,304. 

8 Iri  dato  quadrato,  circulum_> 

. infcribere.  5,  6,  .rr  . 208, 

9 Circa  datum  quadratum  , cir- 

- culum- defcribere.  5.  5,  ' 3107. 

xo  Ifofceles  triangulum  conilitue- 

re  , quod  habeat  vtrunque. eorum, 
qui  ad-  bafiri  -funt  y angulorum , 
' duplum  reliqui v 5.eorvivi . 199, 
x 1 In  dato  eirculo , pentagonum 
«quilaterum  & aquiangulum  in- 
r fcribere-  5.3«  *°*» 

il-v  Circa  datum  circukm , penta- 


; gouum  fcquilaterum  &aquiangu- 
. Ium  defcribere 2^41  mv  ;• 


*■! » In  dato  pentagono  aequilatero 
& xquiangulo , circulUm  infcri- 
bere. 5.6.  - ao& 

*4  Circa  datum  pentagonum  3f- 
quilaterum  & aequianguhun  #rcjr- 
<■  culum!  defcribere.  5»  ■2^7* 

jn  dato  cireuk>hexagonum-j 
& acmiaaterum  & «quianguluci 
- ihfcf3Ser6.  5W3.  •'  201. 

16  In  dato  circulo  , quintidecago- 
- ' num  & «quilaterum  & xquiangu- 

lum  defcribere . 5*  3»  J'-T!r201' 

LjU/i 
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■i  X1BER  V.%’ 

* - I»  # 

x Si  fint  quQtcunque  macnitudf- 
• nes  quotcunque  magnitudinum-» 
f aequalium  numero  9 nngulae  fingu- 
larum aque  multiplices»  quam-» 
multiplex  eft  vnius  vna  magnitu. 
' do,  tam  multiplices  erunt  & om- 
nes omnium  . ex.  15.  125« 

3 Siprima  fecundae  aeque  fuerit 
multiplex  , atque  tertia  quartae , 
fuerit  autem  & quinta  fecunda: 
aeque  multiplex,  atque  fexta_> 
quartae : erit  & compofita  prima 
cum  quinta  , fecundae  aeque  mul- 
tiplex > atque  tertia  cum  fexta_» , 
quartae . ex  3.  22.  *cf  135. 

3 . Si  fit  prima  fecunda  ajque  mul- 
tiplex 9 atque  tertia  quartae  9 fu- 
. mantur  autem  aeque  multiplices 

- primae  & tertiae;  erit&  exaequo 
1 ftimptarum  vtraque  vtriuique-# 

aeque  multiplex , altera  quidem-* 

- fecundae , altera  autem  quartae  « 

, 3»  ex.  17*  i • . * ■ .1  >127. 

4 Si  prima  ad  fecundam » eandem 
habuerint  rationem  * & tertia  ad 
quartam : etiam  «que  multiplices 
primae  & tertiae , ad  aque  multi- 

f plices  fecundae  & quartae  iuxta_> 

. quanuis  multiplicationem  eandem 
habebunt  rationem  9 fi  prout  inter 
. fe  refpondent9ita  fumptae  fuerint. 
^3.  cor.  19,  132. 

2 Si 
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5 Si  magnitudo  magnitudinis-  x- 
que  fuerit  multiplex*  atque  abla- 
ta ablatx : etiam  reliqua  reliqua 

- f ita  multiplex  erit , vt  rota  torius . 

'-r3.ex.t5-  ir>  ?i%5. 

6 Si  dux  magnitudines , duarum 
f magnitudinum  ftnt  aeque  multipli- 

- ces,&<ietradaequa;dam  lintrea- 
■trundem  seque  multiplices  ; pt  te- 
. liqux  eifacm  aut  aquales  umt  > 
: aut  a que  ipfaium  multiplice*? 

* ex*  j/ 22.-135*  &*5» . 1*5. 

7 Aquales  ad  eandem*  eandem 
habent  rationem  . & ea dem.ad.ae* 

- -quales v.  j:  3.  : . :-:jirio8. 

S ' Iiu.jqualium  magnitudinum—» , 
t mardi  ad  eandem  maiorem  ratio- 

* nem  habet,  quam  minor  : & ea- 
dem ad  minorem  maiorem  ra- 
tionem habet  r quam  ad^maio- 

■ irem  •- > n.  i* ; nvi-jotf. 
(■9  Quai&d  eandem  yv>eahdeui  <ha- 
•-  bentratyonem , asquales  funrinter 
t-  de>;  &;  ads quals  eadem  ■>  eandem  ha- 
. betrftionem^  efcquoque  funt  in- 
iter fe  aquales . 3.4.  .tT  .xcifo, 
fo  . Ad  .eandem  magmtudin  em_*  * 
b arationem  habentium , qui  maio- 
; xem  rationem  habet , illa  maior 
ad  quam  autem*  eadem  n^a- 
> iorem  rationem  habet » ii la  minor 

i.  un.f.  J:'qu  ;:«n«  III. 

U : Quae  eidem  funt  ea?dcm  ratio- 
*3  nes  j & intdr  fe  funt  ea?dem_», 

* -'3.7.  .'.X  ‘3IM. 
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ii  Si  fint  magnitudines  quotcun- 
•;que  proportionales,  quemadrao- 
-odum  fe  habuerint  vna*  anteceden-* 
-otium  ad  vnam  confequeneium_»  9 
nta  fe  habebunt  omnes^antece- 
dentes  ad  omnes  confequentes . 

• *.  i5.  . i*S. 

13  Si  prima  ad  fecundam,  ean- 

- dem  habuerint  rationem  » quanuj 
tertia  ad  quartam  , • tertia  vero  ad 

. quartam , maiorem  rationem  ha- 
' Suerint , quam  quinta  ad  fextam  : 

: prima  quoque  ad  fecundam  ma- 
iorem rationem  habebit , quain_j  # 
quinta  ad  fextam  » iib  j,prQp. 

• pag.  *■  ni. 

14  ,Si  prima  ad  fecundam  eandem 
r;  habuerit  rationem  , quam  tertia 
t ad  quarta  , prima  vero  quam  ter- 
tia maior  fuerit ; ent  & feduada 

. maior  quam  quarta  • Quod  U pri- 
ma fuerit  aqualis  terti..  , erit  & 
lecunda  aqualis  quartarii  vero 
t mmor  j"&minorerit . Iib.  5.  cor. 

1 5-  . . 137. 

15.  • Partes  > cum  pariter  multipli- 
' cibus:  in  eadem  fune  ratione  , fi 
prouefibi  mutuo  rcfpondent ; ita 
; iumantur.  3 11.  118. 

16  Si  quatuor  magnitudines  pro- 
portionales fuerint»  & viciflim_# 
proportionales  erunt,  lib.^.prop. 

- 12.  <:  ii  9. 

171  Si  copoiitae  magnitudines  pro- 
t .portionales  fuerint  ( ha  quoque-» 

•i..  cl  i * di- 
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_ idiuifae  proportionales  erunt  lib. 
- J,  !J*  . i I2I» 

i8rSi  diuifa  magnitudines  fintpro- 
„ portionales  , fia  quoque  compo- 
fita  proportionales  erunt  «.-lib*  j. 
prop.  14.  _ ' 123. 

iP:tSi  quemadmodum  totum  -ad 
totum  r ita  ablatum  fe  habuerint 
ad  ablatum  ; & reliquum  ad  veli» 
. cjuum  , vt  tofumaUi  totum  fe  ha- 

w .Bebit,  3^  iy.  . i :rtfi 

20  i Si  fint  tres  magnitudines  > & 
aliae  lpfis  aequales  numero , quae 
binae  iri  eadem  ratione  fuman- 

. tuc  , ,ex  aiquo  autem  prima  quam 
: tertia  maior  fuerit : erit  & quar- 
i ta  j quam  fexta , maior  .Qudd.fi 
r.  prina*  tertiae  fuerit  aqualis  » erit 
. & quarta  aequalis  fexta  ? fin.i;la__» 
minor  y ii.ee  quoque  minor  erit  * 
6x319.  ? - 130» 

21  Si  fint  tres  magnitudines  , & 
; alix  i pfis  aequales  numero  quae  bi- 
na: & in  eadem  ratierne  fumantur  * 
fueritque  perturbata  earum  pro- 
portio  y ex.  aequo  autem  prima_j 

: quam  tertia  maior  fuerit  y erit  & 
' quarta  quam  fexta  maior,  quod 
fi  prima  tertia  fueritraqualis  > erit 

& quarta: aqualis  fexta  : fin  illa • 

» minor*  h*c  quoque  minor  erit. 

ex.  3»  20. . 133. 

22.  Si  fint  qnotcunque  magnitudi- 
nes 9 & alia  ipfis  aquales  nume- 
4*0  , qua  bina  in  eadem  ratione-/ 
-}>■>  fu- 
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•^fumantur,  &ex  «qualitate  in  ea- 
-**  dem  ratione  erunt  5»  19;  ' 130. 
«Tj  1 Si  iint  tres  magnitudines  > aliae- 
'—que  ipfis  «quales  numera  > quae 
'•  binae  in  eadem  ratione  fumantur  > 
fiierit  autem  perturbata  earum.» 
proportio ; etiam  ex  aequalitate-* 
m eadem  ratione  erunt*  lib.  3. 
prop*  20*  133* 

^24  Si  prima  ad  fecundam  , ean- 

• ' dem  habuerit  rationem  ; quam__> 

tertia  ad  quartam  , habuerit  au- 
r tem  & quinta  ad  fecundam  ean- 

• dem  rationem  > quam  fexta  ad 
quartam etiam  compofita  prima 
cum  quinta  ad  fecundam  eandem 
habebit  rationem  > quam  tertia—» 
cum  fexta  ad  quartam.  3.22.  ijj. 

25  Si  quatuor  magnitudines  pro- 

• portionales  fuerint  > maxima  & 

nttnima  reliquis  duabus  maiores 
erunt . 3.  id»  I ad» 

'LIBER  VI. 

k Triangula&parallelogramma* 

• quorum  eadem  fuerit  altitudo  , 
ird  fe  habent  inter  fe  vt  bafes . 4* 

u ' * " 

2.  Si  ad  vnum  trianguli  latus  pa- 
rallela dufta  fuerit  refla  quaedam  . 
linea : haec  proportionaliter  feca- 
bit  ipfius  trianguli  latera.  Et  fi 

• trianguli  latera  proportionaliter 
‘ fefla  fuerint : quae  ad  fe&iohes 
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adiundl*  fuerit  redte  linea*  eria  ad 
• ' reliquum  ipfius  trianguli  latus  pa- 
ralleia.  lib.  4.  prop.  2. , \ . ^ 15^. 

3 Si  trianguli  angulus  bifariam^ 
fedhis  fit  /fecans  autem  angulum 
redta  linea  fecuerit  & bafin  : bafis 

<_fegmenca  eandem  habebunt  ratio- 
, nem  > quam  reliqua  ipfius  trian- 
guli latera  . Et  ii  bafis  fegmenta 
eandem  habeant  rationem  quam 
c.  reliqua  ipfius  trianguli  laterali  . 
..  redla  linea  > qua:  a vertice  ad  ie- 
- dionem  producitur  , ea  bifariam 
> fecat  trianguli  ipfius  angulum  . 4. 

I 15«. 

4 jEquiangu lorum  triangulorum 
proportionalia  funt  latera  » quas 

, circum .0 quales  angulos,  & no- 
. r mologa  funt  latera  , qua;  aquali-? 
bus  aQgulis  fubtenduntur»  lib.  4. 
prop,  4.  152. 

, 5 .Si  duo  tri  ngula  latera  propor- 
tionalia habeant  , aquiangula_» 
erunt  triangula  > & aquales  ha- 
bebunt eos  angulos , lub  quibus 
& homologa  latera  fubtenduntur . 

4 5.  f «54* 

6 Si  duo  triangula  vnum  angu- 
lum vni  angulo  aqualem  cir- 
cum aquales  angulos  iatera>  pro- 
portionalia habuerint » aquian- 
gula  erunt  triangula  9 aqualefquc 
habebunt  angulos  > fub  jquibus 
homologa  latera  fubtenduntur  * 

. 4*^*  . *5S» 

Si  duo 
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- 7 Si  dtio  triangula  vnum  angu- 
. » Ium  vni  angulo  aequalem , circum 
autem  alios  angulos  latera  pro- 
portionalia habeant , reliquorum 
vero  fimul  vrrunque  aut  mino- 
rem aut  non  minorem  recto  : ae>- 
quiangula  erunt  triangula  , & x- 
quales  habebunt  eos  ar.gulos,  cir- 
cumquos  proportionalia  funt  la- 
tera. 48.  157. 

8 Si  in  triangulo  redangulo , ab 
abgulo  redo  irvbalmperpendifcu- 

• laris  duda  fitrqiutad  perpendi- 

.p  i)uiarem  trianguia  • tum  toti  trian- 
gulo > tum  ipla ■ inter  le  limilia—» 
funt.  4.  9*  »58. 

9 ■ A data- reda  linea  imperatam 

a partem  auferre . 1.28.  4$. 

10  Datam  redam  lineam  infectam 
iimiltter  fecare  > vtdata  altera-» 

• reda  feda  fuerit  • 4. 12.  i<5i. 

11  Duabus  datis  redis  lineis  , ter- 
tiam proportionalem  adinuenire . 

• 4.  10.:  160* 

*2  Tribus  datis  redis  lineis,  quar-. 

tam  proportionalem  adinuenire . 
4*  11.  161. 

" Duabus  Hatis  redis  lineis  » me- 
diam proportionalem  admueni* 
^ ie.  4*  io.  . • *6o. 

14  Aqualium  , & vnum  vni  aequa- 
lem habentium  anguium  paralle- 
logrammorum  reciproca  funt  la- 
tera * quae  circum  aequales  angu- 
los ; & quorum  paraiielogram- 
5 mo- 


3 g%  & ac  lidh \ 

* morum  vnum  angulum  vni  angu- 
lo squalem  habentium  reciproca 
funt  lacera , quae  circum  squa- 
li les  angulos  > illa  fune  aequalia-»  . 

4. 14»  164. 

15  .uEqualium  » & vnum  angulum 

- vni  aqualem  habentium  triangu- 
•.  lorum  reciproca  funt  latera  , quae 

circum  aequales  angulos*  & quo- 
, rjim  triangulorum  vnum  angulum 
vnt  aqualem  habentium  recipro» 
. ca  funt  lacera  , quae  circum  aqua- 
les angulos  3 illa  luntaqualisL-r . 

- 4*  14-  . ' ; ; 1^4» 

1.6  « Srquatuor  redis  lineae  propor- 
. tionales  fuerint , quod  fub  extre- 
mis comprehenditur  redtangulum 
squale  qft:  ei  y quod  fub  medijs 
comprehenditur  rediangulo  . Et 
fi  fub  extremis  comprehenfum_j 

. rediangulujp  squale  fuerit  ei  y 
quod  mb  medijs  continetur  ret 
aangulo  > ilis  quatuor  redis  li- 
nes proportionales  erunt'.  lib.  4* 
cor,  t:.  prop.  14.  • 165.* 

17  Si  tres  redis  lines  fint  propor- 
tionales» quod  fub  extremisicoiiT* 
prehenditur  redianguhim  squale 
eft  ei quod  a media  deferibitur 
quadrato;  & fi  fub  extremis  com- 

}>rehenfum  redrangulunr  aquale 
it  ei  quod  a media  deferibitur 
quadrato , ilis  tres  redis  lines 
. proportionales  erunt  . 4,  cor,  2. 

- 14«*  1 66. 

A data 
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- 18  A data  redte  linea  , dato  redli- 

• 1 lineo  fimiie  fimiliterque  pofitum 

' redHiineum  defcribere  . Jibi  4. 

<'  prop.  16. ‘ - < : • "t6j. 

1 9 Similia  triangula  inter  fe  funt 

in  duplicata  .ratione  laterum  ho- 
mologorum . 4.  15:*  - r 66. 

20  Similia  polygona  in  fimilia  tri- 

angula diuidumur*&  numero  ae- 
qualia, & homologa  totis  * Et  po- 
lygona duplicatam  habent  eam_, 
inter  fe  rationem,  quam  latus  ho. 
morogum  ad  homologum  fatus  * 
4.  17-  / . igo*. 

21  Qujo  eidem  re&ilineo  funt  fi - 

- milia,  & inter  fe  funtfimiiia  . 4 i 

cor.  x 6,  v8oo- 

22  Si  quatuor  redte  lineae  propbr- 
tionalesi  fuerint,*.  & ab  eis  redlilf- 

. nea  fimilia  fimiliterque  defcnpta 
proportionalia  erunt  . Et  fi  a re- 
tHs  lineis  fimilia  fimiliterque  de- 
icripta  redtilinea  proportionalia 
fuerint  , ipfa*  etiam  r edte  lineae 
proportionales  erunt.  4. 18: 182. 

-^quianguia  parallelogramma 
inter  fe  rationem  habent  eam_»  , 
que  ex  lateribus  componitur . 4. 

24  ln  omni  parallelogrammo  3 que 
circa  diametrum  funt  parallelo- 
gramma , & toti  &•  inter  fe  funt  fi- 
m,ha  . 4.  19.  . jZj' 

2 5 Daco  redtilineo  fimile , & alteri 
dato  aquale  idem  confiituere  * 4. 
21.187.  6 Si 


r ^oo  . t:  Euclidis 

Si  & parallelogiammO  paralle- 
logrammum  ablatum  fit  & fimile 
coti  fr , finii  liter  pofirum  commu- 
nem  cum  eo  habens  anguium-»  , 
hoc  circum  eandem  cum  toto  dia- 
metrum coniiilit.  4.  1 9.  1S3. 

a/  Omnium  paralleiogrammorum 
'fecundum  eandem  redam  lineam 
applicatorum  deficientiumque  fi- 
guris paralieiogrammis  fimilibus 
fimiliterque  politis  ei,  quod  a di- 
midia defcriDitur , maximum  id 
eft  quod  ad  dimidiam  applicatur 
parallelogrammum , limile  exi- 
llens  defe&ui.  ex  4.24.  193. 

28  Ad  datam  lineam  redam , da- 
to redii  ineo  aequale  parallelo- 
grammum applicare  deficiens  fi- 
gura parallelogramma»  quae  fimi- 
lis  lit  alteri  rectilineo  dato . O- 
porter  autem  datum  re&ilineum  , 
cui  aquale  applicandum  eft*  non 
maius  effe  eo  quod  ad  dimidiam-» 
applicatur  , cum  fimiles  fintdefe- 
&us , & eius  quod  a dimidia  de- 
fcribttur  , & eius  cui  fimile-» 
effe  debet.  4- 24*  19*» 

ap  Ad  datam  redam  lineam , da- 
to redilineo  aequale  parallelo- 

frammum  applicare  , excedens 
gura  parallelogramma,  qux  fi- 
milis  fit  paralelogrammo  alteri 
. dato.  4.04.  192* 

jo  Propolitam  redam  lineam  ter- 
minatam » exirenu  ac  media  ra- 
• tio- 
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. * tume  fecare*  4.  a 5.  rpj. 

Jt  In  redangulis  > triangulis  > fi- 
■ gura  qrrauis.  i latere  re&nm  an- 
gulum fubtendente  defcrtpta  s- 

- cuaits  eft  liguris  , quae  priori  illi 
•'  fimi  les  y fteluuiliter  polita,  a late- 
ribus rectum  angulum  confinen- 

» > tibns  defaibuntur . '5.  iR.  23  a. 
Si  dux>  triangula*  quae  duo  Ia- 

- tera  duobus  iateribusproportio- 
n alia  habeant*  fecundum  vnttinu> 
angulum  corapofita  fuerint , ita_» 

e : t tttorrrologa.  eorum  larecalint  eti- 
•r  ani  parallela  j: tunc  aliqua  illo- 
- : rum  triangulorum  -latera  m re-. 

- .&am  lineam;  collocata  reperien- 

)i  -.--i  j->  -* 

In  aeeualibus  circulis  Anguli 
! eandem  nabent  rationem  «irini  ip- 
fis  peripheri js  mqnibns  infifhmt » 
iiue  ad  centra  y fmtad'  pecipfreri- 
11:  as  conff  ituri  illisi  infiftant  peri- 
. < phenja . Infuper  yeiolfc  fedo- 
res,  quippe  qui  ad  centra  confi- 
-i)  fiunt*.  5*  ii*. 1 * • 2*8* 

cf.  - i.  *:  J 

LIBER  XI.. 

* Quaedam  regiae  lineae  pars  iu_> 
fubie&o  quidem  non  eft  plano  y 

j quadam  vero*  iftiubiimw  lib.tf. 
* axioma 4,  fic.  ' - ^9. 

3 & Si^kKbr  reda  lines  (e  mutuo  fe« 
•b  *ent,  invno-ftmr  plano ; atque-* 
- 1 1 triangulum  omne  in  VQQ  eft  pia- 
ti .10»  6.  ax.'5»*6o^-  ^ 

• »■  i 0^7  : Si 
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- '3»  Si  duo  plana  fe  mutii&focdnt , 

communis  eorum  fedio  eft  reda 

- .fiinea>.  6.J.,  ' ?.  r •:»  r,!"a6o. 

. 4 Si  reda  linea  redis  duabus  Ii- 

• ncisfe  mutuo  feoantibus  i in  com- 
muni fedione  ad  redos  angulos 
. inliftat , illa  dudo  etiam  peripfas 
.*  plano  ad  angulos  redos  eritiib.  6 . 
- ; , prop.  2*;  i J 201. 

5 >Si  reda  linea  redis  tribus  li- 
neis  fe  mutuo  tangentibus  , in__» 
communi  fedione  ad  redos  angu- 
; los  inliftat.  jt  .iila  tres  reda:  in  vno 
-ellunfi  plano  »f<5.  j-d.'  263. 

Si  .tluse.Ueda  linea?,  eidem  pla- 
. no  ad  redos  fine  angulo*  j paral- 
,7  Idae  eamt  illae  redae  linea:,  lib. 
6.  prop.  fr.  ^ ; 2 06* 

7 . Si  duae  line  parallelae  redae  li- 
< neae*.in  quarum  vtraque  fumpta 
fmt  qua; linet  punda*  illa  linea—» 
.•  qua;  ad  hac  puncta  adjungitur,  in 
eodem  dl  cum  parallelis  plano  . 
6. cor.  4»^  ;;•>  'iit»  r>  ..>.265. 

^ Si  du*  fint  parallelae  redae  li- 
neae j quarum  altera  ad  redos 
cuidam  plano  lit  angulos  s & reli- 
.j qua«tdept!  plano  aebredoS  *angu- 
( ; JoS<e?k  • '£v4*  l-.nifo  O 264. 
.2  d;On*i  dddn;red#  iincae  funt 
, parallelae,  fed  non  40,  flodem-> 
- , cum  illa  plano  » hx<  quoque  funt 
v inter  fe  parallete.  # 6*  7*1  , 1 r.  a 68» 
: ;Si  <U&?re&x  lin£&  femuto  tan- 
gentes ad  duas:  redas  fe  mutuo 
1",  :•  ,,  * tan- 
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«ahgentes  lint  parallela?  > non  au- 

- stem  in  eodem  plano,  illae  arigu- 
nt  i los  squalescomprehendent.  lib. 

6,10.  t 272, 

<11-  A dato  fublimi  pim&o,  in  fu. 
f’  biedlanvplanuni  perpendicularem 
•'  red^rti  lineam  ducere • 6 , 6.  267. 
?J*a  Dato  plano » a pun&o  quod  in 

• illo  datum  eft  » ad  re&os  artgttlos 
/ redi  amandam  excitare.  267« 

13’  Dato  plano  , 4 puncto  quod  in 
filo  datum  eft , dtta  redlae  lifieae 
. au  re<ftos  angulos  noii  excitaburf- 
~r-  tnr  ai  eafdem  partes  / 6»a  5.  -$66. 
cs^iAd^quar' plana*  eadem  re& a_» 

- 1 Ul inea  retfa  eft»1  ilia  funt  parallela . 

d.  ex*  9,  • ’ * 270. 

,*5  • Si:  duae  re&a?  lineae  fe  mutuo 
tangeiites  ad  duas  re&as  fe  mutuo 
^ tangentes  fint  parallelae  * non  in—» 
eo<iem  conii ftentes  plano  paral- 
ie lela  funt  quae  pfer  illas  ducuntur 
**  plana «*d.  io*  ! • ;r  272. 

*i 6 ' Si  duo  plana  parallela  plano 
» quopiam -fecentur  » communes  il- 
lorum fetliortes  funt  parallelae. 

- 6.  cor,  pi  ■'  - ' 272. 

17 : Si  duae  redirae  lineae  parallelis 

planis  fecentur  > in  eafdem-ratio- 
-■  nes  fecabuntur  v 6, m.  “ '274, 
18  Si  re£ia  linea  pIano  cuipidln_» 

< adredoSf  fit  angulos , illa  etiam 

* omnia  quae  per  ipfam  plana,  ad  re- 
ctos eidem  plano  angulos  erum . 

...6.4.  i- ii  .t».i  *U 

Si  duo 
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19  Si  duo  plana  (e  rautuo  fecan- 
i tia  plano-  cuidam  ad  re&os  finr  an- 
gulos * communis  etiam  illorum 
legito  ad  re&os  eidem  p4ano  an- 
.rgnlos  etit«  6*8*  l\  Mi;S  ; 269* 

zot  Si  angulus  folidu&planis  tribus 
e angu  lis  concinjeamr  *tPK  his  duo 
jquihbet  vtut  a^umptr  (tertio,  fact 
maiores  . $.  X2*  ,.j  hmuS  - S7S* 
21  Solidus,  omnis  angulus  mtno- 
, , *ibuSContinetm>,quamre&is  q in- 
tuor angu  1 implanis  * -6-  ij.  X)  6- 
22.  Si  plani  tres,  anguli  aqualibus 
rectis  eontineantUir.  lineis  > quo- 
rum duo  vt  ltbsc^ftwnptt  tertia 
/int  maiores  *.  triangulum  coudi- 
-cni  poted  ex  lineis  aquales  jilas 
, ^a^c^mngen!tihu&..!^  27#+ 
2f  Ex  planis  tr«5us;mgitfis^qua- 
rum  duo  vt  libet  raditmptt  tertia 
fint  maiores  ^.iolidum  iangulum__* 
eondituere  . Decem  aurem  illos 
tres  angulos  re<Ttts  qnatuor  efft-> 
t minores  • 6+ 14.,  .]  o » 278* 
44.  St.  ibAkium  ! parallelis  planis 
contineatur  * adnerfa  illius,  plana 
& aqualia  lunt  & paraHetogram** 
- ma  - 6»  17*  , ^ *»-  - » ' 

25  Si  folidum  parallelis  planis 
Contentam  plano  iecetut  aduerlis 
! ,^ams  paralie  Ia*  eritquemadmo- 
i dum  bafisad  bafim  * ita  folidunL-» 
4 ad  ioleibim-  6.  jq* 

.36  : .j(Vd.datam  r&tfam  irneam  eruf- 
> flue  punitum  > angulum  (olidum 
- .«  ■?»  con- 
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• conftitii|re  folido  angulo  dato  ae- 
qualem . 6 . 14.  278. 

»7  A data  reda , dato  folido  pa- 

* rallelis  planis  comprehenfo  fimi- 
le  & fimiliter'  politum  foliduin__* 
parallelis  planis  contentum  def-  . 
cribere  . ex  6 . 14.  278. & ex  pro. 
18.  2 88i 

28  Si  folidum  parallelis  planis  co« 

prehertfum  , audo  per  aduerfo* 
rum  planorum  diagonios  plano 
fedum  fit , illud  folidum  ab  hoc 
plano  bifariam  feeabitur  . lib.  6. 
prop.  28.  310. 

29  Solida  parallelis  planis  com- 

- prehenfa , quae  fuper  eandem  ba- 

fim  y & in  e idem  /unt  altitudine  » 
quorum  mfiilentes  linea;  inijfde 
collocantur  redis  lineis,  illa  funt 
inter  fe  aqualia  . 6.28,  310. 

30  Solida  parallelis  planis  circun» 
fcripta , quae  fuper  eandem  bafin 
& in  eadem  funt  altitudine  , quo- 
rum infiftentes  lineae  non  in  ijf- 
dem  reperiuntur  redis  lineis , illa 
funt  inter  fe  aqualia*.  6.  28.  310. 

31  Solida  parallelis  planis  circun- 

fcripta  > quae  in  eadem  fiint  altitu- 
dine , aqualia  lunt  inter  fe  . lib. 
6,20,  31 8. 

32  SoIida'paralielis  planis  circun» 
fcripta  quae  eiufdem  funr  altitudi- 
nis, eam  habent  inter  fe  ratio- 
nem, quam  bafes.  6.  cor.  31.  ji 9. 

33  Similia  folida  parallelis  pianis 

cir* 
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circunfcripta * habent  inter  fe  ra> 
tionem  homologotuin  Iaterum__» 
triplicatam.  6.57.  3 • 

34  jEqualium  fohdorum  paralie- 
t iis  planis  contentorum  bafes  cum 
..  altitudinibus  reciprocantur  ^ Et 

foiida  parajlelis  .planis  contenta  * 
*.  quorum  bafes  cum  altitudinibus 
; reciprocantur»  illa  funt  aequa- 
..  lia . 6*  52,  . t ; , • Ji 9+ 

35  Si  duo  plani  fint  anguli  aqua- 
les , quorum  verticibus  iublimes 

. retta  lineae  infiftant , quae  cum-» 
lineis  primo  politis  aqgulos,  con- 
tineant aquales  y vtrunque  vtri- 
que»  in  fublimibus  autem  lineis 
( qualibet  fumpta  fint  puncta , & 
ab  his  ad  plana » in  quibus  confi- 
- ftutft  anguli  primum  politi ductae 
fint  perpendiculares  > ab  earum-» 
vero  pun&is  > quae  in  planis  ligna- 
ta fuerint»  ad  angulos. primum_» 

Eo  litos  ad^n^ae  fint  reCta  lineae » 
x cum  fuj^uttibus  ^quales  angu- 
los poni prehendent,  6.  15,  Lcm- 
nja  ablatum*  . , . 

36  Si  xcilx  tres  lineae  fint  propor- 
tionales » quod  ex  his  tribus  fit  lo- 
lidum  parallelis  planis -conten- 
tum , aquale  efi  defcripto  a. me- 
_ dia  linea  folido  parallelis  planis 
comprehenlo»  quqd  aquilaterum 
, quidem  -fit » fed  antednfto  aqui- 
angulum.,  6,  32  r. 

37  Si  re&je  quatuor iinea;  fint  pro- 

por- 
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portionales  » illa  quoque  folida— » 
parallelis  planis  contenta  , quae 
ab  iplis  lineis  & fimilia  &C  fimili- 
ter  deferibuntur  » proportionalia 
erunt.  Et  fi  folida  parallelis  pla- 
nis comprehenfa*  quae  & fimilia 
& limi  liter  deferibuntur,  fint  pro. 
portionalia  j illae  quoque  redarii- 

* treae  portionales  erunt . ex  37» 

pag.  - - 531. 

Si  planum  ad  planum  redunt_» 
fit , & a quodam  pundo  eorum 
qua;  in  vno  funt  planorum  per- 
pendicularis ad  alterum  dudafit* 
iilaquae  ducitur  perpendicularis , 

- in  communem  cadet  planorum_* 

- fedionem  » 6 . cor.  5*  i660 

39  Si  in  (olido  parallelis  planis 
circunfcripto  , aduerforurfl  pla- 

- •'  nortim  lateribus  bifariam  fedfs  , 

: eduda  fint  per  fediones  plana_» , 

>•  communis  illa  planorum  fedio , 

* &ifolidi  parallelis  plani  circun- 

' feripti  diameter , fe  mutub  bifari- 
am fecarcr- -t*.  ex.  »9.  ' 

40  Si  duo  fint  squalis  altitudinis 

erifmata  } quorum  hoc  quideni_» 
afim  habeat  parellelogriitrmum, 
* illud  vero  triangulum  t fit  au- 
7 tem  parallelogrammum  trianguli 
duplum  ,nlla  prifmatd  erunt  ae- 
qualia. 3x0* 

. * , 1 


II- 
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* i Similia  quae  £unt  in  circulis 

pplygona , rationem  habent  iater 
fq  ‘ quam,  defcripta  a diametris 
tC  quadrata»  216» 

■ jj,  Circulieam  inter  fetationein—» 

habent  *.  quam  defcripta  a diame- 
tris quadrata  . $.  1».  121. 

' j : Omnis  pyramis,  trigonam  ha- 
oens  bafimVin  duas  diniditur  py- 
\ ramides  non  tantum  aquales  & 
li miles  intci  le  »,fed  toti  etiam  py- 
' rami dr-  d unies  y quarum  trigonas 
4 fuut  bafes  > atque  in  duo  prifma- 
ta  aqualia  > quae  d,uo  prifmata  di- 

* itndio  pyramidis  totius  funt  maio- 
ra  • lemma  omiffum « 

. Si  diue.aiu.fdqm  altitudinis  py- 

■ \amides  trigona  habeant  bales  t, 

fit  autqm  iliarum  vrraque  diuifa 
& in  duas  pyramidas  inter  fe  ae- 
quales cotique  limiies  in  duo- 
prilmata  aquaiia  * ac  eodem  rao- 
q do  diuidatur  vttaque  pyramidum 

?.u<e  ex  fuperiore  diudioae  natas 
unt  x idqua  perpetuo  Hat ; que- 
madmodum fe.  habet  vnius  pyra- 
midis- balis  ad  alterius  pyramidis 
bafim  , ita  & omnia  quae  iuvna-» 
pyramide  prifinata,ad  omnia  qua: 
* rn  altera  piramide  prifmata  , mul- 
titudme  ^qualia  » lemma  omilfum. 
5 Pyramides  eiufdem.  altitudinis, 

qua- 
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Prepofolones , 409 

f quarum  trigona;  funt  bafes  , eam 
.?  inter  fe  rationem  habent  quam_> 

* ipfie  bafes  • 6.  25*  3Q3* 

- 6 Pyramides  eiufdem  altitudinis  , 

quarum  polygonx  funt  bafes»  eam 
, inter  fe  rationem  habent  quam_» 
ipfa  bafes.  6.  »5.  30$, 

7 Omne  prifma  trigonam  habens 
balim  , diuiditur  in  tres  pyrami- 
das inter  fe  aquales  > quarum  tri- 
gona-funt  bales*  6,  *8..!  310. 

. S Similes  pyramides , quae  trigo- 
nas habent  bafes  » in  tnplicata_r 
funt  homologorum  laterum  ratio- 
ne. lib*  6.  pr.  $7.  33. 1* 

9  Aqualium  pyramidum  Jte  tri- 
gonas bafes  habentium  recipro- 
cantur bafes  cum  altitudinibus  • 

Et  quarum  pyramidum  trigonas 
bafes  habentium  reciprocantur 
bafes  cum  altitudinibus , illa?  funt 
aquales  . 6.32,  3194 

10  Omnis  conus  tertia  pars  eft  Cy. 

lindri  eandem  cum  lpfo  cono  ba- 
fim  habentis , & altitudinem  *e-  . 
qualem.  6.  ap.  312. 

11  Coni  & cylindri  eiufdem  alti- 

tudinis » eam  inter  fe  rationem_j 
habent  quam  bafes  . 6.  27.  308. 

12  Similes  coni  & cylindri , tripli- 

- catam  habent  inter  fe  rationem^» 

diametrorum  qua.  funt  in  bafibus  . 
lib  6.  pr.  37.  '35i. 

13  Si  cylindrus  plano  fedus  fit  ad- 
■ uerfis  planis  parallelo,  erit  que- 

mad- 
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410  . HucUdis  n. 

-t  admodum;  cylindims>  ad  cylindru 
itabis  ^diakerar.  ^.  §o*  i-  jif. 
14  < Coni  & CYlindriquiinisquali- 
bus  tfaint  bafious  ,-  eam  habent  in- 

* ter:  de  rationem»  quam  altitudi- 

- 4i&S  .r'6. 30.  " ' 315* 

iy  ^Eq  11  alium  conorum  & cylin- 
drorum bafes  cum  altitudinibus 
reciprocantur  . Et  quorum  cono- 
r&m  & cyliixiromm  bafes  cum  al* 
ritudinibus  reciprocantur  illi  funt 
«quales».  6.  32.  319. 

16  Duobus  circulis,  circum  idem 
centrum  confidentibus , in  maio* 
ri<circulopoligonum  aequalium—» 

- pariUmque  lacerum  infcribere  > 
«quod  minorem  circulum  non.  tan» 

• gat . Jemma  omiffimr  . : 

17  Duabus  fphsris  «circum  idem 

centrum  confidentibus  > in  maio- 
re fphaera  folidum  polyedrum  in- 
fcjribere,  quod»  minoris  fphaers 
fuperficiem  non  tangat.'  lemma-» 
-omiffum  • ..... 

18  Sphaerae»  inter  fe  rationem  ha- 

bent fiiarum  diametrorum  tripli- 
catam . lib.  6.  pr.  37*  S3U 

V 

LIBER  XIII. 

. ’ f 

i Si  reda  Jinea  per  extremam_j 
& mediam  rationem  leda  fit  > ma- 
ius Tegmentum  quod  totius  lines 
dimidium  afliimpferit  > quincu- 
plum poted  eius -quadrati , quod 

a to- 
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Propofitiones . 4.1 1 

a totius  dimidia  defcribitur . lib. 
5.  prop.  27.  > 347« 

2 Si  reda  linea  fui  ipfius  fegmen- 
. ti  quintuplum  polfit , & dupla_» 

fegraenti  huius  linea  per  extre- 
mam & inediam  rationem  fece» 

, . tur  j maius  Tegmentum  reliqua—» 
pars  eft  lineas  primum  politas  i 
lib.  5*  prop.  27.  347* 

3 Si  reda  linea  per  extremam & 
inediam  rationem  fedafit,  minus 
Tegmentum  quod<  maioris  feg» 

",  menti  dimidiii  affumpferit , quin» 
tuplum  poteft  eius , quod  a maio- 
ris fegmenti  dimidio  defcribitur  9 
quadrati  r 5 • 2 6, 

4 Si  reda  linea  per  extremam  & 

* mediam  rationem  feda  fit? quod 
a tota,  quodque  a minore  fegr- 

„ mento  fimul  vtraque  quadrata—» , 

1 tripla  funt  eius  , .quod  a maiore-» 
Tegmento  defcribitur  , quadratio 
lib.  f . prop.  24*  * 343 

'5  Si  ad  redam  lineam  , quae  per 

- extremam  & mediam  rationem-» 
fecetur , adiungda  fit  altera  feg« 

- mento  maiori  aqualis  ? toea  haec 

• linea  reda  per  extremam  & ffie- 
; diam  rationem  feda  eft , eftque-» 

i maius  Tegmentum  linea  primam 
polita.  4. cor.  2d.<  - 1 96, 

6 Si  reda  linea  rationalis  , per 
extremam  & mediam  rationem_i 
- feda  fit  ? vtrunque  fegmentorum 
irrationalis  eft  linea  , quae  dicitur 

Refi* 


414  • 'Euclidis' 

R erfMuiim  i - omiffum. 

' ^ - Si.  pentagoni  sequilateri  tres 
' i finttfqfrales  anguli  > hue  qui  dein* 
fceps  $ fiftequi  non  deinceps  feq- 

* - ‘uuntnr  j illud  pentagonum  . erit 

"*  azquiangulum  7.  ex.  5.  210. 

-Si- pentagoni  aequilateri  & *a:- 

• quiadguli  duos  qui  deinceps  fe- 

- quuntur  angulos*  refta?  Obtendant 

- -liri^ffc-illaj  per  extremam  & iner- 
am-rationem  fe  mutuo  fecant , ea- 

• rumque  maiora  fegmenta  , ipfius 

- pentagoni  lateri  funt*  jequalia_>  • 

- lib.  5.  prop.  7.  * 210. 

e 9 - Si  latus  hexagoni  & latus  deca- 

(goni  eidem  circulo  inferiptorum 
r/icompofita  fint,  rota  recta  linea_» 
i ' per*  extremam 1 & mediam  ratio” 
- pilem  fedta  >elt  eiulque  fegmen” 
t-  tum  maius:»  eft  hexagoni  latus  . 

prop.;8.  - ai  1- 

10  Si  cirqulo  pentagonum  aequila- 
terum  infcriptum  iit  , pentagoni 
•,  latus^poteii  c:  latus  hexagoni  & 
..  latus  decagoni  > eidem  circulo  in* 
feriptorum.  5«  31*  -55* 

%l  Si  in<  circulo  Rationalem  ha- 

- bente  diametrum , infcriptum_j 

pentagonum  aquilaterum__>  > 
r pentagoni  latus  irrationalis  ett  li- 
nea  j qua:  vocatur  Minor  . omif- 
-■  fum*  • > •; 

12  Si  in  circulo  infcriptum  fitt  ri- 
angulum  aequilaterum  > huius  tri* 
anguli  latus  petentia  %criplum  e It 

eius 
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Propofitiones  41  3 
cius  lineae,  qu&ex  circuli  centro 
ducitur-  5«  jo.  253. 

1 3 Pyraiu  idem  con&ituere  , & da- 

ta fpnara  complech' , atque  doce- 
re illius  fphasrac  diametrum  poten. 
tia  fcfquialteram  efle  lateris  ipfi» 
us  pyramidis,  7.  r.  335; 

14  O&aedrum  conlfiruere  , eaque 
fph*ra  qua^pyiamidem  comple» 
tti  > atque  probare  illius  fphaerae 
diametrum  potentia  duplam  efle 
lateris  ipfius  odtaedri  ,7*2.  337. 

15  Cubum  conftituere,  eaque_> 
fjphsra  qua  & fuperiores  figuras 
compledti  > atque  docere  illius 
fpha;ra2  diametrum  potentia  tri- 
plam effe  lateris  ipfius  cubi , lib, 

7.  prop  3.  338, 

jS  Icofaedrum  conftituere  , ea- 
demque  fpara  qua  & antedidlas 
figuras  compiedh?  arque  probare 
icofaedri  latus  irrationalem  efle 
lineam  > qu*  vocatur  Minor,  lib 
7.  prop.  4,  341. 

17  Dodecaedrum  conftituere-»  > 

eademque  fphaera  qua  & antedi- 
flas  figuras  compledti , arque  pro- 
bare dodecaedri  latus  irrationa- 
lem effc  lineam , quas  vocatur  Re, 
fiduum.  7.5.  345# 

18  Quinque  figurarum  latera  pro-  4 
ponere,  & inter  fe  comparare  • 7.  /$ 
ex.  cor.  1, 2.13.14. 5.  a 33  5 • ad  345^ 

Reliqui  duo  libri  14. 15.  HypficJiJ^V 
Alefandrini  de  quinque  corpori- 
bus omifli  funt. 
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